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Əziz məktəbli !

Bu dərslik sizə Azərbaycan dövləti tərəfindən bir dərs ilində istifadə 

üçün verilir.  O, dərs ili müddətində nəzərdə tutulmuş bilikləri qazanmaq üçün 

sizə etibarlı dost və yardımçı olacaq. 

İnanırıq ki, siz də bu dərsliyə məhəbbətlə yanaşacaq, onu 

zədələnmələrdən qoruyacaq, təmiz və səliqəli saxlayacaqsınız ki, növbəti dərs 

ilində digər məktəbli yoldaşınız  ondan sizin kimi rahat istifadə edə bilsin. 

Sizə təhsildə uğurlar arzulayırıq!
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ǶȗеȋвȇȗȏтеȒȣȔȇȦ�Ȗȗȕвеȗȑȇ� ���
ǶȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȇȦ�ȘȏȘтеȓȇ�
ȑȕȕȗȋȏȔȇт� ���
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ
ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт� ���
ǸȏȓȓетȗȏȦ�ȏ�ȖеȗеȓеȠеȔȏе
в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�
ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт� ���

ǮȇȑȒȥȞеȔȏе� ���
ОȈȕȈȠȇȥȠȏе�ȎȇȋȇȔȏȦ� ���
67($0��´ǨеȘȖȏȒȕтȔые�
ȇвтȕȈȚȘыµ� ���

ǶȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȇȦ�ȘȏȘтеȓȇ�
ȑȕȕȗȋȏȔȇт 103

Ра
зд

ел
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ȔȇȜȕȋȏтȣ�ȘтеȖеȔȣ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ
выȞȏȘȒȦтȣ� ȎȔȇȞеȔȏе� выȗȇȍеȔȏȦ��
ȘȕȋеȗȍȇȠеȊȕ�ȘтеȖеȔȣ
ȕȖȗеȋеȒȦтȣ� ȖȗȕȘтые� ȏ� ȘȕȘтȇвȔые�
ȞȏȘȒȇ
ȗȇȎȒȇȊȇтȣ� ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕе� ȞȏȘȒȕ� Ȕȇ�
ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ
ȔȇȜȕȋȏтȣ�ǴОǫ�ȏ�ǴОǱ
ȕȖȗеȋеȒȦтȣ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ
выȖȕȒȔȦтȣ� ȋеȐȘтвȏȦ� Ȕȇȋ� ȋȗȕȈȦȓȏ��
ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ǴОǫ�ȏ�ǴОǱ

x

x

x

x

x
x

x

ǴȇșȚȗȇȒȣȔȢе ȞȏȘȒȇ� в șȕȓ ȞȏȘȒе ȖȗȕȘșȢе� ȟȏȗȕȑȕ 
ȏȘȖȕȒȣзȚȥșȘȦ в ȗȇзȒȏȞȔȢȜ ȘțеȗȇȜ ȔȇȟеȐ жȏзȔȏ� 
ǴȇȖȗȏȓеȗ� ȗȇзȒȕжеȔȏе ȘȕȘșȇвȔȢȜ ȞȏȘеȒ Ȕȇ ȖȗȕȘșȢе 
ȓȔȕжȏșеȒȏ ȏȘȖȕȒȣзȚеșȘȦ Ȗȗȏ ȟȏțȗȕвȇȔȏȏ дȇȔȔȢȜ� 
ǫȒȦ Ȥșȕгȕ ȘȔȇȞȇȒȇ вȢбȏȗȇȥșȘȦ двȇ ȖȗȕȘșȢȜ ȞȏȘȒȇ 
ȏ ȖȕȒȚȞеȔȔȕе ȏз ȏȜ ȖȗȕȏзведеȔȏȦ ȘȕȘșȇвȔȕе 
ȞȏȘȒȕ зȇдȇеșȘȦ в ȑȇȞеȘșве ȑȕдȇ дȒȦ ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ ȏ 
деȟȏțȗȕвȇȔȏȦ дȇȔȔȢȜ� ǩȢбȗȇȔȔȢе ȖȗȕȘșȢе ȞȏȘȒȇ 
ȜȗȇȔȦșȘȦ вșȇȐȔе ȑȇȑ ȘеȑȗеșȔȢȐ ȑȕд�
Ǳȕгдȇ вȢбȗȇȔȔȢе ȖȗȕȘșȢе ȞȏȘȒȇ ȕȞеȔȣ веȒȏȑȏ� 
ȖȗȇȑșȏȞеȘȑȏ ȔевȕзȓȕжȔȕ ȔȇȐșȏ ȖȗȕȘșȢе ȓȔȕжȏșеȒȏ 
ȘȕȘșȇвȔȕгȕ ȞȏȘȒȇ� ȖȕȒȚȞеȔȔȕгȕ ȏз ȏȜ ȖȗȕȏзведеȔȏȦ� 
ǶȕȤșȕȓȚ șȇȑȏе ȇȒгȕȗȏșȓȢ ȘȞȏșȇȥșȘȦ бȕȒее 
ȔȇдежȔȢȓȏ дȒȦ зȇȠȏșȢ дȇȔȔȢȜ�
ǵȘȕбȕе зȔȇȞеȔȏе ȏȘȖȕȒȣзȕвȇȔȏе Ǵǵǫ ȏ ǴǵǱ 
ȏȓееș дȒȦ ȕȖȗедеȒеȔȏȦ ȕȖșȏȓȇȒȣȔȢȜ ȗȇзȓеȗȕв в 
Șțеȗе ȏȔжеȔеȗȔȢȜ ȗȇбȕș ȏ ȘșȗȕȏșеȒȣȘșвȇ� ȇ șȇȑже 
дȒȦ ȑȕȗȗеȑșȏȗȕвȑȏ гȗȇțȏȑȕв ȗȇбȕșȢ ȘȓежȔȢȜ 
ȖȗȕȏзвȕдȘșвеȔȔȢȜ Șțеȗ�

Ǹпираль простых чисел. Ȅто граțическое представление 
было впервые предложено в 1��3 году американским мате
матиком Ǹтаниславом Ǻламом.

101 100 99 98 97 96 95 94 93 92 91

102 65 64 63 62 61 60 59 58 57 90

103 66 37 36 35 34 33 32 31 56 89

104 67 38 17 16 15 14 13 30 55 88

105 68 39 18 5 4 3 12 29 54 87

106 69 40 19 6 1 2 11 28 53 86

107 70 41 20 7 8 9 10 27 52 85

108 71 42 21 22 23 24 25 26 51 84

109 72 43 44 45 46 47 48 49 50 83

110 73 74 75 76 77 78 79 80 81 82

111 112 113 114 115 116 117 118 119 120 121

Ƕȗеȍȋе�Ȟеȓ�ȎȇȖȚȘтȏтȣ�ȎȇвȕȋȔȕȐ�
ȓеȜȇȔȏȎȓ�ȞȇȘȕв��ȞȇȘȕвȠȏȑ�ȕтȓетȏȒ�
тȕȞȑȏ�A��B�ȏ�C�Ȕȇ�ȑȇȍȋȕȓ�ȑȕȒеȘе��
ǳȇȒеȔȣȑȕе�ȑȕȒеȘȕ�ȏȓеет����ȎȚȈȝȕв��
ȘȗеȋȔее�ȑȕȒеȘȕ�−����ȎȚȈȝȕв��ȇ�
ȈȕȒȣȟȕе�ȑȕȒеȘȕ�−����ȎȚȈȝȇ�
��Ǳȇȑ�ȓȏȔȏȓȚȓ�ȞеȗеȎ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
ȕȈȕȗȕтȕв�ȈȕȒȣȟȕȊȕ�ȏ�ȓȇȒеȔȣȑȕȊȕ�
ȑȕȒеȘ�тȕȞȑȏ�А�ȏ�ɋ�веȗȔȚтȘȦ�в�
ȏȘȜȕȋȔȕе�ȖȕȒȕȍеȔȏе"
��Ǳȇȑ�ȓȏȔȏȓȚȓ�ȞеȗеȎ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
ȕȈȕȗȕтȕв�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȑȕȒеȘȇ�тȕȞȑȏ�
А��В�ȏ�ɋ�веȗȔȚтȘȦ�в�ȏȘȜȕȋȔȕе�
ȖȕȒȕȍеȔȏе"

A

C
B

Ра
зд

ел

В Ȥтой главе вы научитесь�

Попытайтесь�

Ѻатуральнԫе 
Ԥисла и деԓстԈия 
с ними
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ�

ǩыȞȏȘȒȏте��

15
3

5
1+ 7

6
14
2- 8

3 1 4
1+ 2 4

1 1 2
1- 4 5

1
7
5
$ 3 4

3
4
3
|3

2
6
1

2
1+ - 8

5
4
1

16
1- -

Ǹȕȑȗȇтȏте�ȋȗȕȈȏ��

16
12

25
15

27
12

36
24

24
16

49
14

42
28

42
30

51
34

ǴȇȖȏȟȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȑȗȇтȔыȜ�ȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ǯȎ�ȤтȕȊȕ�ȘȖȏȘȑȇ�ȔȇȐȋȏте�ȏȜ�ȔȇȏȓеȔȣȟее�
ȕȈȠее�ȑȗȇтȔȕе�

�

���ȏ��� ���ȏ���� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ����

ǴȇȖȏȟȏте�ȘȖȏȘȕȑ�ȋеȒȏтеȒеȐ�ȋȒȦ�ȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ǯȎ�ȤтȕȊȕ�ȘȖȏȘȑȇ�ȔȇȐȋȏте�ȏȜ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�
ȕȈȠȏȐ�ȋеȒȏтеȒȣ�

�

���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ���

ǴȇȐȋȏте�ȋеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ��ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��
D��� Ȉ���� в���� Ȋ���� ȋ���� е����

ǴȇȐȋȏте�ȖȦтȣ�ȑȗȇтȔыȜ�ȞȏȘȒȇ��
D���� Ȉ���� в���� Ȋ���� ȋ���� е����

ǩыȖȕȒȔȏте�ȋеȐȘтвȏȦ��
D�������²�����Ă��������������Ă�� в���������������²��� ȋ������²����������Ă��������Ă���

Ȉ�����������������²����Ă��������� Ȋ�����²��������������� е�����������������Ă����²����Ă��

ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦȜ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ��
D��m��Ȗȗȏ�m� ��������� Ȉ��n������Ȗȗȏ�n� �������� в�������k��Ȗȗȏ�k� ��������

ǩ�ȑȒȇȘȘе�ȚȞȇтȘȦ����ȓȇȒȣȞȏȑȕв�ȏ����ȋевȕȞеȑ��ǫетȏ�ȗȇȎȋеȒȏȒȏȘȣ�Ȕȇ�ȑȕȓȇȔȋы��в�ȑȇȍȋȕȐ�
ȏȎ�ȑȕтȕȗыȜ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȞȏȘȒȕ�ȏȊȗȕȑȕв��ǱȇȍȋȇȦ�ȑȕȓȇȔȋȇ�ȘȕȘтȕȏт�ȏȒȏ�ȏȎ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв��ȏȒȏ�
ȏȎ�ȋевȕȞеȑ��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȞȏȘȒȕ�тȇȑȏȜ�ȑȕȓȇȔȋ�ȓȕȍет�ȖȕȒȚȞȏтȣȘȦ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȋетеȐ�
ȈȚȋет�в�ȑȇȍȋȕȐ�ȑȕȓȇȔȋе"

��

ǱȒȚȈȕȑ� веȗевȑȏ� ȈыȒ� ȑȚȖȒеȔ� ȋȒȦ� ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏȦ� ȘȑȇȑȇȒȑȏ� в� ȓȇȊȇȎȏȔе�
ȘȖȕȗ��тȏвȔыȜ�тȕвȇȗȕв��ǳȇȘтеȗ�ȓȕȍет�ȈеȎ�Ȗȕтеȗȣ�ȗȇȎȗеȎȇтȣ�ȤтȚ�веȗевȑȚ�
Ȕȇ�ȕȋȏȔȇȑȕвые�ȑȚȘȑȏ�ȋȒȏȔȕȐ�Ȗȕ���ȏȒȏ�ȍе�Ȗȕ���ȓ��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�
ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓетȗȕв�ве�ȗевȑȏ�ȓȕȍет�Ȉытȣ�в�ȑȒȚȈȑе"

��

ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȋȏȇȊȗȇȓȓȚ�ȄȐȒеȗȇ�ǩеȔȔȇ��ȔȇȐȋȏте�
D��ǴОǫ��������� Ȉ��ǴОǱ���������

�
� � �

�
��

����

ȋеȒȏтеȒȏ���ȋеȒȏтеȒȏ���

��
��

��
��

��

ȑȗȇтȔые���ȑȗȇтȔые���

���
��

��
��

������ ���
��� ���

Предварительная  проверка
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Степень натурального числа����

ȄȒȣȜȇȔ� ȘȒȕȍȏȒ� ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔыȐ� ȒȏȘт� ȈȚȓȇȊȏ� ȖȕȖȕȒȇȓ� ȏ�
ȎȇȖȏȘȇȒ� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ� ȖȕȒȚȞеȔȔыȜ� ȞȇȘтеȐ�� Ǯȇтеȓ� ȕȔ� ȘȔȕвȇ�
ȘȒȕȍȏȒ�ȏ�ȗȇȎвеȗȔȚȒ�ȘȒȕȍеȔȔыȐ�ȒȏȘт�ȏ�ȖеȗеȘȞȏтȇȒ�ȞȇȘтȏ�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘтеȐ�ȖȕȒȚȞȏȒȕȘȣ��ȑȕȊȋȇ�ȄȒȣȜȇȔ�ȘȒȕȍȏȒ�ȒȏȘт�вȕ�
��Ȑ�ȗȇȎ"
��&ȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘтеȐ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�� еȘȒȏ�ȘȒȕȍȏтȣ�ȒȏȘт�
Ȗȕ�ȤтȕȓȚ�ȖȗȇвȏȒȚ���ȗȇȎ"
��Ǳȇȑ�ȔȇȐтȏ�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȞȇȘтеȐ��ȖȕȒȚȞеȔȔыȜ�Ȗȗȏ�
ȘȑȒȇȋывȇȔȏȏ�ȈȚȓȇȊȏ�ȖȕȖȕȒȇȓ�n ȗȇȎ��ȎȇȖȏȘȇв�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�выȗȇȍеȔȏе"

��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�в�вȏȋе�ȘșеȖеȔȏ��

��ǴȇșȚȗȇȒȣȔȕȐ ȘșеȖеȔȣȥn �n !���ȞȏȘȒȇ�ɚ�ȔȇȎывȇȥт�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе��ȘȕȘтȕȦȠее�ȏȎ�n�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��
ȑȇȍȋыȐ�ȏȎ�ȑȕтȕȗыȜ�ȗȇвеȔ�a�

��Ã���Ã���Ã���Ã��� ���

ǳȔȕȍȏтеȒȣ���ȖȕвтȕȗȦетȘȦ���ȗȇȎ�

ǾȏтȇетȘȦ�тȇȑ�
����в�ȘтеȖеȔȏ��
����в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ

ǩȕзведеȔȏе в ȘșеȖеȔȣ ²�Ȥтȕ�ȔȇȜȕȍȋеȔȏе�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȘтеȖеȔȏ�ȞȏȘȒȇ�
ǾтȕȈы�выȞȏȘȒȏтȣ�����ȔȚȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе���ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��ȑȇȍȋыȐ�ȏȎ�ȑȕтȕȗыȜ�ȗȇвеȔ���

�
��� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ���Ã���Ã���Ã��� ����Ã���Ã��� ����Ã��� ����

�� ≠���Ã��

��ǲȥȈȕе�ȞȏȘȒȕ�в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ�ȗȇвȔȕ�ȘȇȓȕȓȚ�ȘеȈе�� a�� �a

ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�ȋȒȦ�выȞȏȘȒеȔȏȦ�����

��Ã�� ����Ã���Ã���Ã�� ��Ã���Ã���Ã����Ã���Ã���Ã���Ã���Ã���Ã��

ǾȏтȇетȘȦ�тȇȑ�
��a�в�ȘтеȖеȔȏ�n
��a�в�n�Ȑ�ȘтеȖеȔȏ

a · a · ... · a = an

ȓȔȕȍȏтеȒȣ a
ȖȕвтȕȗȦетȘȦ�n�ȗȇȎ

an ≠ a · n, (n ≠ �)

ȕȘȔȕвȇȔȏе ȘșеȖеȔȏ

ȖȕȑȇзȇșеȒȣ ȘșеȖеȔȏ

��ȘтеȖеȔȣ
��ȕȘȔȕвȇȔȏе�ȘтеȖеȔȏ
��ȖȕȑȇȎȇтеȒȣ�ȘтеȖеȔȏ

Ключевые словаИсследование-обсуждение

Степень натурального числаИзучение   

ǾȏȘȒȕ���в�ȒȥȈȕȐ�ȘтеȖеȔȏ�ȗȇвȔȕ������������������Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȕȘȔȕвȇтȣ"�n� ��
Подумай!

Задания
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

D����

ǮȇȖȏȟȏте�в�вȏȋе�ȘтеȖеȔȏ�ȏ�ȖȗȕȞтȏте��
�в�����Ă����Ă����Ă���� �ȋ����Ă���Ă���Ă���Ă���Ă���Ă����D����Ă���Ă��

�Ȋ����Ă���Ă���Ă���Ă�� �е����Ă���Ă���Ă���Ă���Ă���Ă���Ă���Ȉ�����Ă����Ă����Ă���

Ȉ����� в���� Ȋ������ ȋ����� е����� ȍ������
ǩыȞȏȘȒȏте��

D�����Ă��

Ȉ����������

в���������

Ȋ�����)�

ȋ���������)�

е�����²���

ȍ�����������²��������

Ȏ������������Ă���²����

ȏ���������)���������î���

ȑ����������Ă�����������

Ȓ������������)�������²����

ȓ��� 8
5 Ă����î���)�

ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ��

� ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ�

n � � � � � � � � � ��
�n

�n

��ǩ�выȗȇȍеȔȏȦȜ�ȈеȎ�ȘȑȕȈȕȑ��ȘȕȋеȗȍȇȠȏȜ�ȘтеȖеȔȣ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ��ȘȔȇȞȇȒȇ�выȖȕȒȔȦетȘȦ�
вȕȎвеȋеȔȏе�в�ȘтеȖеȔȣ�

������Ã���� �������Ã����� ��������� ����

��ǩ�выȗȇȍеȔȏȦȜ�Șȕ�ȘȑȕȈȑȇȓȏ�ȘȔȇȞȇȒȇ�выȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȋеȐȘтвȏȦ�в�ȘȑȕȈȑȇȜ��
���Ă���������� �����Ă�������� ����Ă���� ����Ă���� �����
���������î����� ���������î����� ���������� ��������� ��

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ�

ОБРАЗЕЦ  ��� ��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
���� ���Ã���Ã���Ã��� ��� ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��ȑȇȍȋыȐ�ȏȎ�ȑȕтȕ�

ȗыȜ�ȗȇвеȔ����ǱȕȊȋȇ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘтȇȔет�ȗȇвȔыȓ�����ȑȕȒȏȞе�
Șтвȕ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�Țȑȇȍет�Ȕȇ�ȖȕȑȇȎȇтеȒȣ�ȘтеȖеȔȏ��
��Ã��� ���
��Ã��� ��
��Ã��� ���

�

D����� �� Ȉ����� �� в������ �� Ȋ������ ��

Нахождение значения выражений� содержащих степеньИзучение   
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��

ǴȇȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȕвые�выȗȇȍеȔȏȦ�ȏ�выȞȏȘȒȏте�ȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦ��
D��ȘȚȓȓȇ�ȞȏȘеȒ���ȏ���в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ
Ȉ��ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȞȏȘȒȇ���в�ȑȚȈе�ȏ�ȞȏȘȒȇ���в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ
в��ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȞȏȘȒȇ���ȏ�ȞȏȘȒȇ���в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ�
Ȋ��ȞȇȘтȔȕе�ȞȏȘȒȇ���в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ�ȏ�ȞȏȘȒȇ���

�

ǩыȞȏȘȒȏте�ȏ�ȘȗȇвȔȏте��

D���� ȏ��� в���� ȏ��� ȋ�����)� ȏ����)���������������������������� ȍ������²���)��î� 5
1 Ă�����ȏ��������

Ȉ���� ȏ��� Ȋ���� ȏ��� е�����²�����ȏ���������)� Ȏ������²�����î� 1 2
(11– 1)

2

2

+ ȏ���������Ă����������)

ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ��

в�� 3 5
12
2 -

Ȋ�� 2 : 4 3
15

3 +

D�� 5
5 15

2
$

Ȉ�� 6
3 42$ е�� 5 2

3 1
3

4

$
-

ȋ�� 10
5 2

2

3 3$ ȍ�� 2 50
4 5

2
1

3

2

3$
$ +

�Ȏ�� 4 : 2 2
2

5
4

3+ +

�� Ǹȇȓȏȗ� ȔȇȖȏȘȇȒ� теȑȘт�� ´ǶȕȎȋȗȇвȒȦȥ�� ǶȕȟȒȏ� Ȏȇвтȗȇ�
ȤтȚ� ȕтȑȗытȑȚ� тȗеȓ� ȋȗȚȎȣȦȓµ�� ǶȗȏȒȕȍȏв� ȑ� ȖȏȘȣȓȚ�
ȖȕȎȋȗȇвȏтеȒȣȔȚȥ�ȕтȑȗытȑȚ��ȕȔ�выȘȒȇȒ�еȧ�тȗȧȓ�ȋȗȚȎȣȦȓ�
Ȗȕ�ȤȒеȑтȗȕȔȔȕȐ�ȖȕȞте��
��ǬȘȒȏ�ȑȇȍȋыȐ�ȏȎ�ȖȕȒȚȞȏвȟȏȜ�ȖȏȘȣȓȕ�выȖȕȒȔȏт�ȖȗȕȘȣȈȚ��
тȕ�ȘȑȕȒȣȑȏȓ�ȒȥȋȦȓ�ȋȕȐȋет�ȕтȑȗытȑȇ�Ȕȇ���Ȑ�ȋеȔȣ"�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȞеȒȕвеȑ�ȖȕȒȚȞȇт�ȕтȑȗытȑȚ�Ȏȇ���ȋȔȦ"

�� ǶȗȕȝеȘȘ� ȋеȒеȔȏȦ� ȑȒетȑȏ� Ȕȇ� ȋве� ȑȒетȑȏ� ȔȇȎывȇетȘȦ�
митозом��ǱȒетȑȏ��ȑȕтȕȗые�ȋеȒȦтȘȦ�Ȕȇ�ȋве��ȗȇȎвȏвȇȥтȘȦ�
ȏ� ȞеȗеȎ� ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕе� вȗеȓȦ� ȑȇȍȋȇȦ� ȘȔȕвȇ� ȋеȒȏтȘȦ�
Ȕȇ� ȋве� ȑȒетȑȏ�� ǫȒȦ� ȔȇȈȒȥȋеȔȏȦ� Ȏȇ� Ȥтȏȓ� ȖȗȕȝеȘȘȕȓ�
Ȗȕȋ�ȓȏȑȗȕȘȑȕȖȕȓ�ȏȘȖȕȒȣȎȚȥтȘȦ� ȖȗȕȎȗȇȞȔые� еȓȑȕȘтȏ��
ȔȇȎывȇеȓые�´Ȟȇȟȑȇȓȏ�Ƕетȗȏµ�
��ǩ�ȔȇȞȇȒе�ȤȑȘȖеȗȏȓеȔтȇ�в�Ȟȇȟȑе�ȈыȒȕ����ȑȒетȑȏ��ǬȘȒȏ�
ȑȇȍȋȇȦ�ȑȒетȑȇ�Ȏȇ�ȞȇȘ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ�ȋве��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȑȒетȕȑ�
ȈȚȋет�в�Ȟȇȟȑе�ȞеȗеȎ�ȞȇȘ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȒетȕȑ�ȈȚȋет�в�Ȟȇȟȑе�ȞеȗеȎ���ȞȇȘȇ"�Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ��ȎȇȖȏȘȇв�выȗȇȍеȔȏе��
ȘȕȋеȗȍȇȠее�ȘтеȖеȔȣ"

�� ǫȒȏȔȇ�Ȗȇȗȑȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�țȕȗȓы����ȓетȗȕв��ȇ�ȟȏȗȏȔȇ�−����ȓетȗȕв�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȏȒȕȓетȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�Ȗеȗȏȓетȗ�Ȗȇȗȑȇ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȋеȑтȇȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȖȒȕȠȇȋȣ�Ȗȇȗȑȇ"

Решение задач
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

Простые и составные числа����

ОȋȏȔ�Ȗеȑȇȗȣ�ȏȘȖеȑ����ȟтȚȑ�ȟеȑеȗ�
ȈȚȗы�
��Ǳȇȑ�ȘȕȈȗȇтȣ�Ȥтȏ�ȟеȑеȗȈȚȗы�в�ȕȋȏ�
Ȕȇȑȕвȕȓ�ȑȕȒȏȞеȘтве�Ȗȕ�ȑȕȗȕȈȑȇȓ"
�� Ǿетыȗе� ȖеȑȇȗȦ� ȏȘȖеȑȒȏ� Ȗȕ� ���
ȟтȚȑ�ȟеȑеȗȈȚȗы�ȑȇȍȋыȐ��ǩȕ�ȘȑȕȒȣ�

ȑȕ�ȑȕȗȕȈȕȑ�ȓȕȍȔȕ�ȖȕȒȕȍȏтȣ�вȘе�ȟеȑеȗȈȚȗы�тȇȑ��ȞтȕȈы�в�ȑȇȍȋȕȐ�ȈыȒȕ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞе�
Șтвȕ"�ǸȑȕȒȣȑȏȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ�ȓȕȍȔȕ�Ȥтȕ�ȘȋеȒȇтȣ"

��ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ
��ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ
��ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�Ȕȇ���
��ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ
��ȋеȗевȕ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ

Ключевые словаИсследование-обсуждение

��ǴȇтȚȗȇȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȏȓеȥȠее�тȕȒȣȑȕ�ȋвȇ�ȋеȒȏтеȒȦ����ȏ�Șȇȓȕ�ȞȏȘȒȕ���ȔȇȎывȇетȘȦ�пȗосșȢȓ 
ȞȏсȒоȓ�
Ƕеȗвые�ȋеȘȦтȣ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�ȘȒеȋȚȥȠȏе�������������������������������������
Ƕростых чисел бесконечно много. 
��ǴȇтȚȗȇȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȏȓеȥȠее�ȈȕȒȣȟе�ȋвȚȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ��ȔȇȎывȇетȘȦ�сосșȇȉȔȢȓ ȞȏсȒоȓ��
Ƕеȗвые�ȋеȘȦтȣ�ȘȕȘтȇвȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȘȒеȋȚȥȠȏе�������������������������������������
��1 не является ни простым, ни составным числом.

Степень натурального числаИзучение   

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�вȘе�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��ȑȗȕȓе�ȞȏȘȒȇ����ȦвȒȦȥтȘȦ�
ȔеȞетȔыȓȏ"

Подумай!

Задания

ОȖȗеȋеȒȏте��ȦвȒȦетȘȦ�ȞȏȘȒȕ�ȖȗȕȘтыȓ�ȏȒȏ�ȘȕȘтȇвȔыȓ�

ОБРАЗЕЦ D����������Ȉ���������в����
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

D�� ǫеȒȏтеȒȏ� ȞȏȘȒȇ� ���� �� ȏ� ����
ǮȔȇȞȏт�����−�ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ�����

Ȉ�����ȕтȒȏȞȔȕ�ȕт���ȏ�ȞетȔȕе�ȞȏȘȒȕ��
ȎȔȇȞȏт��ȕȔȕ�ȘȕȘтȇвȔȕе��

в��ǫеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ������������������
ǮȔȇȞȏт�����−�ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ�����

ǴȇȜȕȋȦтȘȦ�ȋеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ�����
���−�ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ��тȇȑ�ȑȇȑ�ȋеȒȏтȘȦ�тȕȒȣȑȕ�Ȕȇ���ȏ�
Șȇȓȕ�ȘеȈȦ�
ǩȘе� ȞетȔые� ȞȏȘȒȇ�� ȕтȒȏȞȔые� ȕт� ��� ȦвȒȦȥтȘȦ�
ȘȕȘтȇвȔыȓȏ�

��� −� ȘȕȘтȇвȔȕе� ȞȏȘȒȕ�� тȇȑ� ȑȇȑ� ȏȓеет� ȈȕȒȣȟе� ��Ȝ�
ȋеȒȏтеȒеȐ�

�

��

���

��

��

��

��

����

�� ��

��

��

��
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ǫȗевȔеȊȗеȞеȘȑȏȐ� ȚȞеȔыȐ� ǬвȑȒȏȋ� ȋȕȑȇȎȇȒ�� Ȟтȕ� ȘȚȠеȘтвȚет� ȖȗȕȘтȕе�
ȞȏȘȒȕ��ȑȕтȕȗȕе�ȈȕȒȣȟе�ȒȥȈȕȊȕ�ȖȗȕȘтȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ��ǫȗȚȊȏȓȏ�ȘȒȕвȇȓȏ��ȕȔ�
ȋȕȑȇȎȇȒ��Ȟтȕ�ȘȚȠеȘтвȚет�ȈеȘȑȕȔеȞȔȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�
ǭȏвȟȏȐ� в� тȚ� ȍе� ȤȖȕȜȚ� ȊȗеȞеȘȑȏȐ� ȓȇтеȓȇтȏȑ� ȄȗȇтȕȘțеȔ� ����²���� ȊȊ��
ȋȕ� Ȕ�Ȥ��� ȖȗеȋȒȕȍȏȒ� ȏȔтеȗеȘȔыȐ� ȘȖȕȘȕȈ� ȔȇȜȕȍȋеȔȏȦ� ȖȗȕȘтыȜ� ȞȏȘеȒ��
ǸȕȊȒȇȘȔȕ�ȤтȕȓȚ�ȇȒȊȕȗȏтȓȚ��ȑȕтȕȗыȐ�ȔȇȎывȇетȘȦ�́ ȗеȟетȕȓ�ȄȗȇтȕȘțеȔȇµ��
ȘȔȇȞȇȒȇ�ȎȇȖȏȘывȇȥтȘȦ�вȘе�ȔȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȕт���ȋȕ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȊȕ�
ȞȏȘȒȇ���ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ���Ȕе�ȖȗȕȘтȕе�ȏ�Ȕе�ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȕȔȕ�ȎȇȞеȗȑȏвȇетȘȦ��
Ƕеȗвȕе�ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ��тȕ�еȘтȣ����ȘȕȜȗȇȔȦетȘȦ��ȇ�вȘе�ȞȏȘȒȇ��ȋеȒȦȠȏеȘȦ�
Ȕȇ����ȎȇȞеȗȑȏвȇȥтȘȦ��ǸȒеȋȚȥȠее�ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ��тȕ�еȘтȣ����ȘȕȜȗȇȔȦетȘȦ��
ȇ� вȘе� ȞȏȘȒȇ�� ȋеȒȦȠȏеȘȦ� Ȕȇ� ��� ȎȇȞеȗȑȏвȇȥтȘȦ�� ǹȇȑȏȓ� ȕȈȗȇȎȕȓ�� ȖȕȘȒе�
ȎȇȞеȗȑȏвȇȔȏȦ�ȘȕȘтȇвȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȕȘтȇȥтȘȦ�тȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ�

ЭВКЛИД 
���������ȊȊ�
ȋȕ�Ȕ��Ȥ��

ǴȇȐȋȏте�вȘе�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ�ȋȕ������ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�´ȗеȟетȕ�ȄȗȇтȕȘțеȔȇµ���

�

�� � � ��� � � ��� � � ��� � � ��� � �

ǮȇȖȏȟȏте�ȞȏȘȒȇ�в�вȏȋе�ȘȚȓȓы�ȋвȚȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�

�

��� Ã� ��� �Ã ��� Ã ���� �Ã� ���� Ã�

ǮȇȖȏȟȏте�ȞȏȘȒȇ�в�вȏȋе�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�ȋвȚȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�

� ОȖȗеȋеȒȏте��ȦвȒȦȥтȘȦ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȦ�веȗȔыȓȏ�ȏȒȏ�ȔевеȗȔыȓȏ��ȖȗȏвеȋȦ�Ȗȗȏȓеȗы�

     �����   ����� �����  ������ �����   ���d���� ����  ���d��� ���d�� �������

ОȖȗеȋеȒȏте�тȗȏ�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘȒȇ�ȋȒȦ�ȑȇȍȋȕȐ�ȖȚȘтȕȐ�ȑȒетȑȏ��
�� �� ��

ОȈȕȘȔȚȐте��Ȟтȕ�ȎȇȋȇȔȔые�ȞȏȘȒȇ�ȘȕȘтȇвȔые��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȏȎȔȇȑȏ�ȋеȒȏȓȕȘтȏ��
��� ��� ��� ��� ���� ���� ����

Ȉ��ǲȥȈȕе�ȔеȞетȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȦвȒȦетȘȦ�ȖȗȕȘтыȓ�
в��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�ȦвȒȦетȘȦ�ȘȕȘтȇвȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ�
Ȋ��ǸȚȓȓȇ�ȋвȚȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�ȦвȒȦетȘȦ�ȘȕȘтȇвȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ�

ȇ��ǲȥȈȕе�ȞетȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȦвȒȦетȘȦ�ȘȕȘтȇвȔыȓ�

Из истории математики
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

ǷȇȎȒȕȍȏтȣ�ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȕȎȔȇȞȇет�ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�еȊȕ�в�вȏȋе�ȖȗȕȏȎ�
веȋеȔȏȦ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ��Любое составное число можно представить в виде произведения 
простых множителей.
ǫȒȦ�ȤтȕȊȕ�ȘȔȇȞȇȒȇ�ȖȗȕвеȗȦетȘȦ�ȋеȒȏȓȕȘтȣ�ȎȇȋȇȔȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ����ǬȘȒȏ�ȞȏȘȒȕ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����
тȕ�выȖȕȒȔȦетȘȦ�ȋеȒеȔȏе��ǬȘȒȏ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȞȇȘтȔȕе�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����тȕ�ȋеȒеȔȏе�ȖȗȕȋȕȒȍȇетȘȦ��
ǬȘȒȏ�ȞȇȘтȔȕе�ȏȒȏ�ȎȇȋȇȔȔȕе�ȞȏȘȒȕ�Ȕе�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����тȕ�ȖȗȕвеȗȦетȘȦ�ȋеȒȏȓȕȘтȣ�Ȕȇ�ȘȒеȋȚȥȠее�
ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ����������ȏ�т�ȋ���ǫеȒеȔȏе�выȖȕȒȔȦетȘȦ�ȋȕ�теȜ�Ȗȕȗ��Ȗȕȑȇ�в�ȞȇȘтȔȕȓ�Ȕе�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�
���ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�вȘеȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ��ȚȞȇȘтвȚȥȠȏȜ�в�ȋеȒеȔȏȏ��ȖȗеȋȘтȇвȒȦет�ȘȕȈȕȐ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�
ȎȇȋȇȔȔȕȊȕ�ȘȕȘтȇвȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
��ǷȇȎȒȕȍеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȓȕȍȔȕ�ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�в�вȏȋе�ȘтȕȒȈȏȑȇ��ȗȇȎȋеȒеȔ�
ȔȕȊȕ�веȗтȏȑȇȒȣȔȕȐ�ȞеȗтȕȐ��ȏȒȏ�в�вȏȋе�ȋеȗевȇ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�
Разделение чертой     Дерево множителей
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��� ���Ă���

��� ���Ă���

��� ���Ă��

�� ���Ă�� ǷȇȎȒȕȍеȔȏе�ȞȏȘȒȇ����Ȕȇ�
ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��
��� ���Ã���Ã���Ã���Ã���

�� �� �� ��� ��� ��� ��� ��� ���
�� �� �� ���� ���� ���� ��� ���� ���

ǷȇȎȒȕȍȏте�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��

D����Ă���Ă���Ă���
Ȉ����Ă���Ă���Ă��

в����Ă���Ă���Ă���
Ȋ�����Ă����Ă���

ȋ����Ă���Ă���Ă���
е����Ă���Ă���Ă���

ȍ����Ă���Ă���Ă���Ă���Ă���Ă��
Ȏ�����Ă����Ă����Ă����Ă����

Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȐ�ȦвȒȦетȘȦ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏеȓ�ȔȏȈȚȋȣ�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ"�

��Ã�� ��Ã�� ��Ã���Ã��� ��Ã���Ã��� ��Ã���Ã�� ��Ã���Ã��

ǴȇȐȋȏте�вȘе�ȋеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ���

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȗȇȎȒȏȞȔые�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ����ȗȇвȔы���ȏ����тȕ�еȊȕ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�Ȕȇ�Ȗȗȕ�
Șтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘтеȖеȔȣ�

��� ����Ã���

Разложение составного числа на простые множителиИзучение   

ǸȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȔеȘȑȕȒȣȑȏȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ��ȏ�вȕ�
вȘеȜ�ȘȒȚȞȇȦȜ�ȖȕȒȚȞеȔȔые�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȈȚȋȚт�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�

Запомни!

La
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�� �� �� ��� ��� ��� ��� ������

ǷȇȎȒȕȍȏте�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȚȋȕȈȔыȓ�ȘȖȕȘȕȈȕȓ���

�� ǩ�Ȝȕȋе�ȓеȗȕȖȗȏȦтȏȦ����ȖеȞеȔȣе�ȜȕтеȒȏ�ȗȇȘȖȗеȋеȒȏтȣ�ȖȕȗȕвȔȚ�
Ȗȕ�тȇȗеȒȑȇȓ��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�тȇȗеȒȕȑ�ȔȚȍȔȕ�ȋȒȦ�
ȗȇȘȖȗеȋеȒеȔȏȦ�ȖеȞеȔȏȐ"�ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖеȞеȔȏȐ�ȈȚȋет�
Ȕȇ�ȑȇȍȋȕȐ�тȇȗеȒȑе"

�� ǩ� ȑȗȚȍȑе� Ȗȕ� ȗȏȘȕвȇȔȏȥ� ȚȞȏтеȒȣ� ȗȇȎȋȇȒ�
ȖȕȗȕвȔȚ� ��� ȑȇȗȇȔȋȇȟеȐ� ȚȞеȔȏȑȇȓ�� Ǯȇ�
теȓ�ȕȔ�ȗȇȘȖȗеȋеȒȏȒ����ȑȏȘтȕȞȑȏ�ȖȕȗȕвȔȚ�
ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȋетȣȓȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȇȗȇȔȋȇȟеȐ�
ȏ�ȑȏȘтȕȞеȑ�ȖȕȒȚȞȏȒ�ȑȇȍȋыȐ�ȗеȈеȔȕȑ"

�� ǩ� Ȗȇȗȑе� �� ȞеȒȕвеȑ�� ǾȏȘȒȕ�� ȚȑȇȎывȇȥ�
Ƞее�вȕȎȗȇȘт�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȏȎ�ȔȏȜ��ȦвȒȦетȘȦ�
ȖȗȕȘтыȓ�ȞȏȘȒȕȓ�� ǱȇȍȋыȐ�ȏȎ� ȖȦтеȗыȜ�
ȘȕȕтветȘтвеȔȔȕ� Ȕȇ� ��� ��� ��� ���� ��� Ȓет�
Șтȇȗȟе�ȘȇȓȕȊȕ�ȓȒȇȋȟеȊȕ��ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȓет�
ȘȇȓȕȓȚ�ȓȒȇȋȟеȓȚ�в�Ȗȇȗȑе"ȘȇȓȕȓȚ�ȓȒȇȋȟеȓȚ�в�Ȗȇȗȑе"

�� ǸȇȈȏȔȇ�ȏ�ǧȔȇȗ�ȗȇȎȒȕȍȏȒȏ�ȞȏȘȒȕ�����Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ǾеȐ�ȕтвет�веȗȔыȐ"

�� ���� ��
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���   � Ã � Ã � Ã � Ã �   �� Ã �1 Ã �1
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       �        ��

              �        ��

                   �        �                                

���   � Ã � Ã � Ã �   �2 Ã �� Ã �1

!!
ǸȕȘтȇвȔȕе� ȞȏȘȒȕ� ȓȕȍȔȕ� ȗȇȎȒȕȍȏтȣ� Ȕȇ� ȖȗȕȘтые�
ȓȔȕȍȏтеȒȏ�� ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ� ȖȗȏȎȔȇȑȏ� ȋеȒȏȓȕȘтȏ�� ǫȒȦ�
ȤтȕȊȕ� ȞȏȘȒȕ� ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ� в� вȏȋе� ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�
ȋвȚȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȒȥȈыȓ�ȘȖȕȘȕȈȕȓ��Ǯȇтеȓ�ȑȇȍȋыȐ�
ȓȔȕȍȏтеȒȣ�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�в�вȏȋе�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�ȋвȚȜ�
ȞȏȘеȒ��Ƕȕ�ȤтȕȓȚ�ȖȗȇвȏȒȚ�ȘȒеȋȚет�ȖȗȕȋȕȒȍȇтȣ�ȋȕ�теȜ�
Ȗȕȗ��Ȗȕȑȇ�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�Ȕе�ȘтȇȔȚт�ȖȗȕȘтыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ��
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���� ���Ă���Ă���Ă���Ă��� ����Ă����Ã���

Внимание!

�� ǳȕȍет�Ȓȏ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�выȗȇȍȇтȣȘȦ�ȖȗȕȘтыȓ�ȞȏȘȒȕȓ��еȘȒȏ�ȋȒȏȔы�еȊȕ�Șтȕ�
ȗȕȔ�²�ȔȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ"�Ƕеȗȏȓетȗ�ȤтȕȊȕ�ȖȗȦȓȕȚȒȣȔȏȑȇ�ȖȗȕȘтȕе�ȏȒȏ�ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ"�

Решение задач
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

Наибольший общий делитель����

ǺȞеȔȏȑȏ�ȑȚȖȏȒȏ����ȓȇȊȔȏтȔыȜ�ȘȚвеȔȏȗȕв�ȏ����ȓȇȒеȔȣȑȏȜ�
ȗȕȈȕтȕв�� ȞтȕȈы� ȘȋеȒȇтȣ� ȖȕȋȇȗȕȞȔые� Ȗȇȑеты� ȋȒȦ� ȊȕȘтеȐ�
ȟȑȕȒȣȔȕȐ�Ȧȗȓȇȗȑȏ�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȗȕȋȇȗȑȕв�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ��еȘȒȏ�в�ȑȇȍȋȕȓ�ȏȎ�ȤтȏȜ�Ȗȇ�
ȑетȕв�ȈȚȋет�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȇȊȔȏтȔыȜ�ȘȚвеȔȏȗȕв�
ȏ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȗȕȈȕтȕв"
��ОȖȗеȋеȒȏте��веȗȔы�Ȓȏ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȦ��ȞтȕȈы�ȗеȟȏтȣ�ȤтȚ�
ȎȇȋȇȞȚ�

ǧȐȔȚȗ

ǴȇȐȋȚ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�ȕȈȠȏȐ�
ȋеȒȏтеȒȣ�ȞȏȘеȒ����ȏ�����Ȅтȕ�
ȞȏȘȒȕ�ȕȎȔȇȞȇет�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�

Ȗȇȑетȕв�

ȄȒȣȜȇȔ

ǾȏȘȒȇ����ȏ����ȗȇȎȒȕȍȚ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�
ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȏ�ȔȇȐȋȚ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�

ȕȈȠȏȐ�ȖȗȕȘтȕȐ�ȓȔȕȍȏтеȒȣ��Ȅтȕ�ȞȏȘȒȕ�
ȕȎȔȇȞȇет�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�Ȗȇȑетȕв�

ȋеȒȏтеȒȏ���ȋеȒȏтеȒȏ�����
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�
��� ���Ã���Ã�� ��� ���Ã���Ã��

ОȈȠȏȐ�ȓȔȕȍȏтеȒȣ

!!
ǬȘȒȏ�ȕȋȔȕ�ȏȎ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȋеȒȏтȘȦ�ȔȇȝеȒȕ�Ȕȇ�ȋȗȚȊȕе��тȕ�ǴОǫ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвеȔ�ȓеȔȣȟеȓȚ�
ȏȎ�ȔȏȜ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȞȏȘȒȕ���ȔȇȝеȒȕ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ǴОǫ�������� ���

ǴȇȏбȕȒȣȟȏȐ ȕбȠȏȐ деȒȏșеȒȣ �ǴОǫ��ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ��выȈȗȇв�Șȗеȋȏ�ȕȈȠȏȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ�
ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ��ǾȇȘтȕ�Ȥтȕт�ȓетȕȋ�Ȕе�ȖȕȋȜȕȋȏт�ȋȒȦ�ȈȕȒȣȟȏȜ�ȞȏȘеȒ��ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȏȜ�
ǴОǫ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȚтеȓ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȦ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǫ������������ �"

� ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȕȈȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��Ȅтȕ�ȞȏȘȒȕ�ȗȇвȔȕ�
ǴОǫ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�

ǴОǫ����������� ��Ã���Ã��� ����ȏȒȏ�ǴОǫ������������ ����Ã���� ���
ǴОǫ������������ ���

� ǮȇȋȇȔȔые�ȞȏȘȒȇ�ȗȇȎȒȇȊȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��Ǯȇтеȓ�ȕтȓеȞȇȥтȘȦ�ȕȈȠȏе�ȖȗȕȘтые�
ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
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���� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���

���� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���

��ǴОǫ�ȞȏȘеȒ��Ȕе�ȏȓеȥȠȏȜ�ȕȈȠȏȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ��ȗȇвеȔ����ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�Ț�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕет�ȕȈȠȏȜ�ȋе�
ȒȏтеȒеȐ�ȑȗȕȓе����ǴȇȖȗȏȓеȗ��

������������������ ���Ă���ȏ���� ���Ă�����������������ǴОǫ��������� ��

��ȕȈȠȏȐ�ȋеȒȏтеȒȣ
��ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�ȕȈȠȏȐ������
��ȋеȒȏтеȒȣ�
��вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ
��ȖȕȒȔȕе�ȘȕȑȗȇȠеȔȏе�ȋȗȕȈȏ

Ключевые словаИсследование-обсуждение

Нахождение наибольшего общего делителя (НОД)Изучение   

Внимание!
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ǴȇȐȋȏте�ȚȘтȔȕ�ȏ�ȕȈȕȘȔȚȐте�ȕтветы���

ȇ��ǴОǫ���������

Ȉ��ǴОǫ���������

в��ǴОǫ����������

Ȋ��ǴОǫ����������

ȋ��ǴОǫ����������

е��ǴОǫ����������

ȍ��ǴОǫ���������

Ȏ��ǴОǫ����������

ǴȇȐȋȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȎȔȇȞеȔȏȐ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ��ȞтȕȈы�ȗȇвеȔȘтвȕ�ȈыȒȕ�веȗȔыȓ��

ȇ��ǴОǫ������x�� ��� Ȉ��ǴОǫ��m������ ��� в��ǴОǫ��k������ �k

ǴȇȐȋȏте�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�ȕȈȠȏȐ�ȋеȒȏтеȒȣ�ȞȏȘеȒ�a�ȏ�b�Ȗȕ�ȏȜ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȥ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕ�
ȍȏтеȒȏ�

�

Ȉ��a� ����Ă����Ă������b� ����Ă����Ă���D��a� ����Ă����Ă������b  ����Ă����Ă����

Ȉ��ǴОǫ������������� Ȋ��ǴОǫ������������� е��ǴОǫ��������������

ȇ��ǴОǫ������������� в��ǴОǫ������������� ȋ��ǴОǫ�������������

ǴȇȐȋȏте�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�ȕȈȠȏȐ�ȋеȒȏтеȒȣ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ȗȇȎȒȕȍȏв�ȏȜ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕ�
ȍȏтеȒȏ�

ОБРАЗЕЦ ǴОǫ��������������
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

��� ���Ă���Ă���Ă��
��� ���Ă���Ă���Ă��
��� ���Ă���Ă���Ă���Ă��
ǴОǫ�������������� ���Ă���Ă��� ���

ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȕȈȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�

�

ǳȕȍет�Ȓȏ�ǴОǫ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�Ȉытȣ�ȈȕȒȣȟе�ȑȇȑȕȊȕ�ȔȏȈȚȋȣ�ȏȎ�ȔȏȜ"�Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ��
Ȟтȕ�ǴОǫ��a��a�� �a"

Подумай!

ȇ��ǴОǫ���������� в��ǴОǫ��������� ȋ��ǴОǫ���������� ȍ��ǴОǫ���������

Ȉ��ǴОǫ��������� Ȋ��ǴОǫ���������� е��ǴОǫ���������� Ȏ��ǴОǫ���������

ǴȇȐȋȏте�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȐ�ȕȈȠȏȐ�ȋеȒȏтеȒȣ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ȗȇȎȒȕȍȏв�ȏȜ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕ�
ȍȏтеȒȏ�

ОБРАЗЕЦ ǴОǫ���������
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

��� ���Ă���Ă��
��� ���Ă���Ă���Ă��
ǴОǫ���������� ���Ă��� ���

ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȕȈȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�

�

Задания
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ���� ���ȏ���

ОȈȕȘȔȚȐте��Ȟтȕ�ȞȏȘȒȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ��ȗȇȎȒȕȍȏв�ȏȜ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�

ОБРАЗЕЦ ���ȏ���
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

��� ���Ă���Ã���
��� ���Ă���
ǴОǫ���������� ��

ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǾȏȘȒȕ����ȗȇȎȒȇȊȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�Ț�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕет�ȕȈȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��тȕ�ȕȔȏ�
вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�

�

��ȏ�� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ�����

ОȖȗеȋеȒȏте��ȦвȒȦȥтȘȦ�ȞȏȘȒȇ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ�ȏȒȏ�Ȕет�

ОБРАЗЕЦ ȇ����ȏ��������Ȉ����ȏ��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

ȇ����ȏ���вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�
ȞȏȘȒȇ�

Ȉ�� �� ȏ� �� Ȕе� ȦвȒȦȥтȘȦ�
вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ�

ǫеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ��������
ǫеȒȏтеȒȏ�ȞȏȘȒȇ�����������
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�Ț�ȞȏȘеȒ���ȏ���Ȕет�ȕȈȠȏȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ�ȑȗȕȓе����ȕȔȏ�
вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ���ȏ���ȞетȔые�ȞȏȘȒȇ��ȕȔȏ�ȋеȒȦтȘȦ�Ȕе�тȕȒȣȑȕ�Ȕȇ���
ȏ�Șȇȓȕ�ȘеȈȦ��Ȕȕ�ȏ�Ȕȇ����ǶȕȤтȕȓȚ���ȏ���Ȕе�ȦвȒȦȥтȘȦ�вȎȇȏȓȔȕ�
ȖȗȕȘтыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ��

�

Ǵе�ȖȗȕвȕȋȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��ȕȖȗеȋеȒȏте��ȦвȒȦȥтȘȦ�Ȓȏ�ȞȏȘȒȇ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ��

���ȏ��� ��ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ���� ���ȏ����
Ǵе�ȖȗȕвȕȋȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��ȕȈȕȘȔȚȐте��Ȟтȕ�ȕтветы�Ȕе�веȗȔы��ȏ�ȔȇȐȋȏте�ȖȗȇвȏȒȣȔыȐ�ȕтвет��

ǴОǫ���������� ��� ǴОǫ������������ �� ǴОǫ������������ ����

ǾȏȘȒȇ��Ț�ȑȕтȕȗыȜ�ȕȈȠȏȓ�ȋеȒȏтеȒеȓ�ȦвȒȦетȘȦ�тȕȒȣȑȕ����ȔȇȎывȇȥтȘȦ�взȇȏȓȔȕ ȖȗȕȘșȢȓȏ ȞȏȘ�
Ȓȇȓȏ�
ǫȗȚȊȏȓȏ�ȘȒȕвȇȓȏ��еȘȒȏ�a�ȏ�b�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��тȕ�ǴОǫ��a��b�� ���
ǴȇȖȗȏȓеȗ����ȏ����вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��ǴОǫ��������� ���
��ȏ����Ȕе�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��ǴОǫ��������� �������

Взаимно простые числаИзучение   

��ǲȥȈые�ȋвȇ�ȖȕȘȒеȋȕвȇтеȒȣȔыȜ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǫ�������� ���
��ǫвȇ�ȗȇȎȒȏȞȔыȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘȒȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǫ��������� ���
��ǲȥȈые�ȋвȇ�ȖȕȘȒеȋȕвȇтеȒȣȔыȜ�ȔеȞетȔыȜ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘты�
ȓȏ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǫ�������� ���

Запомни!
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��

ǮȇȖȏȟȏте� вȘе� ȖȗȇвȏȒȣȔые� ȏ� ȔеȘȕȑȗȇтȏȓые� ȋȗȕȈȏ�� ȎȔȇȓеȔȇтеȒȣ� ȑȕтȕȗыȜ� ȗȇвеȔ� ȇ�� ���
Ȉ������в�����Ȋ�����

��

ОȖȗеȋеȒȏте�Șȕȑȗȇтȏȓые�ȋȗȕȈȏ�ȏ�Șȕȑȗȇтȏте�ȑȇȍȋȚȥ�ȋȗȕȈȣ�ȋȕ�ȔеȘȕȑȗȇтȏȓȕȐ���

30
10

56
28

17
7

80
48

90
18

22
15

114
57

30
24

60
32

120
72

21
20

200
75

�� ǩ���Ȝ�ȑȒȇȘȘȇȜ�ȟȑȕȒы�ȚȞȇтȘȦ����ȓȇȒȣȞȏȑ�ȏ�����ȋевȕȞеȑ��
ǴȇȐȋȏте� ȔȇȏȈȕȒȣȟее� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ� ȑȒȇȘȘȕв�� Ȕȇ� ȑȕтȕȗые�
ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ�ȚȞеȔȏȑȕв��ȞтȕȈы�в�ȑȇȍȋȕȓ�ȑȒȇȘȘе�ȈыȒȕ�
ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�ȏ�ȋевȕȞеȑ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȓȇȒȣȞȏȑȕв�ȏ� ȘȑȕȒȣȑȕ�ȋевȕȞеȑ�ȈȚȋет� ȚȞȏтȣȘȦ� в� ȑȇȍȋȕȓ�
ȑȒȇȘȘе"

�� ǫȒȦ� ȈȚȑетȇ� Ǹȇȓȏȗ� выȈȗȇȒ� в� ȝветȕȞȔȕȓ� ȓȇȊȇȎȏȔе� ���
ȒȏȒȏȏ�����ȔȇȗȝȏȘȘȕв�ȏ����ȗȕȎ��ОȔ�ȖȕȖȗȕȘȏȒ�Ȗȗȕȋȇвȝȇ�
ȖȕȒȕȍȏтȣ�в�ȈȚȑеты�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȏȎ�
ȝветȑȕв��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȈȕȒȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȈȚȑетȕв�ȓȕȍет�
ȘȕȈȗȇтȣ�Ȗȗȕȋȇвеȝ"�ǴȇȐȋȏте�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȝветȑȇ�
в�ȕȋȔȕȓ�ȈȚȑете�

ǫȗȕȈȣ�ȓȕȍȔȕ�ȖȕȒȔȕȘтȣȥ�Șȕȑȗȇтȏтȣ�ȗȇȎȒȏȞȔыȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ��
1-й способ.�ǾȏȘȒȏтеȒȣ�ȏ�ȎȔȇȓеȔȇтеȒȣ�ȋȗȕȈȏ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ�ȏȜ�ǴОǫ��

ȏȒȏ

���

���

42
36

7
6=ǴОǫ���������� �� 42

36
7
6=

�

�

2-й способ. Числитель и знаменатель дроби записываются в виде произведения простых 
множителей, затем обȠие множители сокраȠаются.

42
36

2 · 3 · 7
2 · 2 · 3 · 3

7
2 · 3

7
6== =

� �

� �

Полное сокращение дробиИзучение   

ǬȘȒȏ�ȞȏȘȒȏтеȒȣ�ȏ�ȎȔȇȓеȔȇтеȒȣ�ȋȗȕȈȏ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��тȕ�Ȥтȇ�ȋȗȕȈȣ�ȔеȘȕȑȗȇтȏȓȇȦ�
Запомни!

�� ǶȗȏвеȎеȔȔые�Ȕȇ�ȘȑȒȇȋ�����ȑȊ�ȦȈȒȕȑ�ȏ�����ȑȊ�ȊȗȚȟ�ȗȇȎȒȕȍȏȒȏ�Ȗȕ�ȦȠȏȑȇȓ�тȇȑ��ȞтȕȈы�в�
ȑȇȍȋȕȓ�ȦȠȏȑе�ȔȇȜȕȋȏȒȘȦ�тȕȒȣȑȕ�ȕȋȏȔ�вȏȋ�țȗȚȑтȕв��ǱȇȑȚȥ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȚȥ�ȓȇȘȘȚ�țȗȚȑтȕв�
ȓȕȍȔȕ�ȘȕȈȗȇтȣ�в�ȑȇȍȋыȐ�ȦȠȏȑ��еȘȒȏ�ȓȇȘȘы�țȗȚȑтȕв�в�ȦȠȏȑȇȜ�ȕȋȏȔȇȑȕвы"

Решение задач
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

Наименьшее общее кратное����

ǲȇȒȇ� ȎȇȖȏȘȇȒȇȘȣ� в� ȑȗȚȍȕȑ� Ȗȕ� ȗȏȘȕвȇȔȏȥ��
ȇ�Ǹȇȓȏȗ�²�Ȕȇ�ȟȇȜȓȇты��ǮȇȔȦтȏе�ǲȇȒы�ȈыȒȕ�
ȔȇȎȔȇȞеȔȕ� Ȕȇ� ��Ȑ� ȋеȔȣ� ȓеȘȦȝȇ�� ȇ� ȎȇȔȦтȏе�
Ǹȇȓȏȗȇ���Ȕȇ���Ȑ�ȋеȔȣ�ȓеȘȦȝȇ��ОȔȏ�ȕтȓетȏȒȏ�
в�ȑȇȒеȔȋȇȗе�Șвȕȏ�Ȗеȗвые�ȋȔȏ�ȎȇȔȦтȏȐ�
��Ǵȇ�ȑȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�в�Ȥтȕȓ�ȓеȘȦȝе�ȏȜ�ȎȇȔȦтȏȦ�
ȖȗȏȋȚтȘȦ�Ȕȇ�ȕȋȏȔ�ȏ�тȕт�ȍе�ȋеȔȣ"

��Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȔȇȐтȏ��Ȕе�ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȑȇȒеȔȋȇȗȣ"

ǴȇȏȓеȔȣȟее ȕбȠее ȑȗȇșȔȕе��ǴОǱ��ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ��выȈȗȇв�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȏȎ�ȕȈȠȏȜ�
ȑȗȇтȔыȜ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ��ǾȇȘтȕ�Ȥтȕт�ȓетȕȋ�Ȕе�ȖȕȋȜȕȋȏт�ȋȒȦ�ȈȕȒȣȟȏȜ�ȞȏȘеȒ��ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȏȜ�ǴОǱ�
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȚтеȓ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȦ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǱ���������� �"
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ǴОǱ� ����� ���� ȋеȒȏтȘȦ� ȏ� Ȕȇ� ���� ȏ� Ȕȇ� ���� тȕ� ȕȔȕ� ȋȕȒȍȔȕ� ȋеȒȏтȣȘȦ� ȏ� Ȕȇ� ȖȗȕȘтые�
ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ��

� ǮȇȋȇȔȔые�ȞȏȘȒȇ�ȗȇȎȒȇȊȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�

��
��
��
�
�

�
�
�
�

��
��
�
�
�

�
�
�
�

��� ���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���

������ ���Ã���Ã���Ã��� ����Ã���

� ǸȔȇȞȇȒȇ� ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ� ȗȇȎȒȕȍеȔȏе� ȕȋȔȕȊȕ� ȏȎ� ȞȏȘеȒ�� Ȏȇтеȓ� ȖȕȒȚȞеȔȔȕе� ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�
ȚȓȔȕȍȇетȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ȑȕтȕȗые�ȏȓеȥтȘȦ�в�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȏ�ȋȗȚȊȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ��Ȕȕ�
ȕтȘȚтȘтвȚȥт�в�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȏ�ȖеȗвȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇвȔȕ�ǴОǱ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�

ǴОǱ���������� ���Ã���Ă���Ă���Ă���� ����
Разложение �� на простые множители

ǴедостаюȠий простой множитель

ЯНВАРЬ

1 2 3 4 5 6 7
8 9 10 11 12 13 14
15 16 17 18 19 20 21
22 23 24 25 26 27 28
29 30 31

��ȕȈȠее�ȑȗȇтȔȕе�
��ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȕȈȠее�
��ȑȗȇтȔȕе
��ȕȈȠȏȐ�ȎȔȇȓеȔȇтеȒȣ
��ȋȕȖȕȒȔȏтеȒȣȔыȐ�
��ȓȔȕȍȏтеȒȣ

Ключевые словаИсследование-обсуждение

Нахождение наименьшего общего кратного (НОК)Изучение   

!!
ǬȘȒȏ�ȕȋȔȕ�ȏȎ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȋеȒȏтȘȦ�ȔȇȝеȒȕ�Ȕȇ�ȋȗȚȊȕе��тȕ�ǴОǱ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�ȈȕȒȣȟеȓȚ�
ȞȏȘȒȚ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȞȏȘȒȕ���ȔȇȝеȒȕ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����ǹȕȊȋȇ�ǴОǱ�������� ���

Внимание!

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�ǴОǱ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ�ǴОǫ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ"�
Ƕȗȏвеȋȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�Ȗȗȏȓеȗȕв�

Подумай!
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��

ǴȇȐȋȏте�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȕȈȠее�ȑȗȇтȔȕе�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ȗȇȎȒȕȍȏв�ȏȜ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏ�
теȒȏ�

�

���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ���

���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ���

���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ���ȏ��� ����ȏ����

Ǵе�ȖȗȕвȕȋȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��ȕȈȡȦȘȔȏте�ȔевеȗȔȕȘтȣ�ȕтветȕв�ȏ�ȔȇȐȋȏте�ȖȗȇвȏȒȣȔыȐ�ȕтвет��

ǴОǱ����������� ��� ǴОǱ����������� ��� ǴОǱ����������� ����

ǴȇȐȋȏте�ȚȘтȔȕ�ȏ�ȕȎвȚȞȣте�ȕтветы��

D��ǴОǱ��������� Ȉ��ǴОǱ��������� в��ǴОǱ��������� Ȋ��ǴОǱ�����������

ǴȇȐȋȏте�ǴОǱ�ȞȏȘеȒ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȕȈȠȏȜ�ȖȗȕȘтыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�

ОБРАЗЕЦ    ǴОǱ ��������
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

��Ă���Ă���Ă��� ����
ǴОǱ���������� ����

ǾȏȘȒȇ�ȗȇȘȑȒȇȋывȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ȏ�ȕȈȠȏе�
ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȕтȓеȞȇȥтȘȦ�
ОȈȠȏе�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ���ȏ����ȇ�Ȕе�
ȕȈȠȏе�²�Ȥтȕ�ȞȏȘȒȇ���ȏ���

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ� ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе� ȕȈȠȏȜ� ȏ� Ȕе� ȕȈȠȏȜ� ȖȗȕȘтыȜ�
ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇвȔȕ�ǴОǱ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�

�

D��ǴОǱ��������� Ȉ��ǴОǱ���������� в��ǴОǱ����������� Ȋ��ǴОǱ�����������

��
��
�
�

�
�
�

��
��
�
�

�
�
�

D��a� ����Ă���Ă���Ă������b� ����Ă���Ă���Ă�� в��a� ����Ă���Ă���Ă���Ă������b� ����Ă���Ă���Ă���Ă��

Ȉ��a� ���Ă���Ă���Ă������b� ����Ă���Ă���Ă��� Ȋ��a� ���Ă���Ă���Ă������b� ����Ă���Ă���Ă���

ǴȇȐȋȏте�ǴОǱ��a��b���ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�

ОБРАЗЕЦ  a� ���Ă���Ă���Ă��������b� ���Ă���Ă���Ă��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

��Ă���Ă���Ă���
��Ă���Ă���Ă���

��Ă���Ă���Ă����Ă��� ����
ǴОǱ��a��b�� ����

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�ȕȋȔȕȊȕ�ȏȎ�ȞȏȘеȒ�
ǯȎ�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȦ�втȕȗȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȔȕȍȏтеȒȣ��ȕтȘȚт�
ȘтвȚȥȠȏȐ�в�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȏ�ȖеȗвȕȊȕ��
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇȎȒȕȍеȔȏȦ�ȖеȗвȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȏ�Ȕеȋȕ�
ȘтȇȥȠеȊȕ�ȓȔȕȍȏтеȒȦ��
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇвȔȕ�ǴОǱ�ȞȏȘеȒ�

�

Задания
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

ǴȇȐȋȏте�ȔеȏȎвеȘтȔȕе���

D��ǴОǫ������b�� ���
ǴОǱ������b�� ����

Ȉ��ǴОǫ������d�� ���
ǴОǱ������d�� ����

в��ǴОǫ��a������ ���
ǴОǱ��a������ ����

ОȈȕȘȔȚȐте��Ȟтȕ�ȞȏȘȒȇ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые��ȏ�ȔȇȐȋȏте�ȏȜ�ǴОǱ��

D�����ȏ��� Ȉ�����ȏ��� в�����ȏ��� Ȋ�����ȏ��� ȋ�����ȏ���

Ǳȇȑȏȓȏ�ȖȗȕȘтыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ�ȓȕȊȚт�Ȉытȣ�m�ȏ�n�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȚȘȒȕвȏȦȜ"
a) a� ���Ã�m���b� ���Ã�n����ǴОǱ��a��b�� ����
Ȉ� a� ���Ã���Ã�m���b� ���Ã���Ã�n����ǴОǱ��a��b�� �����

�

ǴȇȐȋȏте� ȎȔȇȞеȔȏе� выȗȇȍеȔȏȦ�� выȞȏȘȒȏв� ǴОǫ� ȏ� ǴОǱ�� Ƕȗȕвеȗȣте� ȕтвет� Ș� ȖȕȓȕȠȣȥ�
ȘвȕȐȘтвȇ�
D��ǴОǱ����������Ă�ǴОǫ��������� в��ǴОǱ����������Ă�ǴОǫ����������

Ȉ��ǴОǱ����������Ă�ǴОǫ��������� Ȋ��ǴОǱ����������Ă�ǴОǫ���������

�

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�

D����������������������������Ã��� ���Ã���
ǴОǱ��������� ǴОǫ���������

Ȉ���������������������������²���Ã��� ����Ã���
ǴОǫ��������� ǴОǱ����������

��

ǩыȞȏȘȒȏте�

a) Ȉ� в� Ȋ�
ǴОǱ���������
ǴОǫ���������

ǴОǱ����������
ǴОǫ����������

ǴОǫ����������
ǴОǱ�������

ǴОǫ���������
ǴОǱ�������

��

ǴȇȐȋȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȎȔȇȞеȔȏȐ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȗȇвеȔȘтвȕ�ȈыȒȕ�веȗȔыȓ��

D��ǴОǱ������a�� ��� Ȉ��ǴОǱ��b������ �b в��ǴОǱ������k�� �k

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ǴОǫ�ȏ�ǴОǱ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�

ǴОǫ��a, b��Ă�ǴОǱ��a, b�� �a�Ă�b

ǴȇȖȗȏȓеȗ��ǴОǫ���������� ����ȏ�ǴОǱ���������� ����

ǴОǫ����������Ã�ǴОǱ���������� ����Ă���� ����

Ǹ�ȋȗȚȊȕȐ�ȘтȕȗȕȔы�����Ă���� �����
ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

ǴОǫ����������Ã�ǴОǱ���������� ����Ă���

Свойства НОД и НОКИзучение   

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�ǴОǱ��a��b�� �a�Ă�b, еȘȒȏ�a�ȏ�b�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ"

Подумай!
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��

Ƕȗȏвеȋȏте�ȋȗȕȈȏ�ȑ�ȕȈȠеȓȚ�ȎȔȇȓеȔȇтеȒȥ�ȏ�ȘȗȇвȔȏте���

ȋ� 12
5 �ȏ� 7

3

е� 4
3 �ȏ� 9

5

ȍ� 13
5 �ȏ� 11

4

Ȏ� 7
2 �ȏ� 10

3

ȏ� 56
11 �ȏ� 42

5

ȑ� 76
5 �ȏ� 95

7

Ȓ� 65
3 �ȏ� 55

2

ȓ� 84
9 �ȏ� 56

3

a) 72
11 �ȏ� 36

5

Ȉ� 75
13 �ȏ� 25

4

в� 80
3 �ȏ� 160

7

Ȋ� 90
17 �ȏ� 30

11

ǩыȖȕȒȔȏте�ȋеȐȘтвȏȦ���

a) 12
1

13
1+

Ȉ� 15
11

16
9+

в� 22
1

33
1-

Ȋ� 40
7

80
5-

ȋ�2 52
1

65
1+

е�1 27
4

45
11-

ȍ� 10
3

20
7

40
9+ +

ȑ� (18
1

24
7 ) 125

48
$+

ȏ� 7
2

35
24

18
7

| -

Ȏ� 42
5

28
1

70
3- -

ǴȇȐȋȏте�

D��ǴОǱ���������� Ȉ��ǴОǱ������������ в��ǴОǱ������������� Ȋ��ǴОǱ�������������

ОБРАЗЕЦ ǴОǱ ����������
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

ǴОǱ�������� ���
ǴОǱ���������� ���
ǴОǱ������������ ���

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ǴОǱ�ȞȏȘеȒ���ȏ���
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ǴОǱ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȏ����
ǶȕȒȚȞеȔȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȗȇвȔȕ�ǴОǱ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�

��

�� ǩыȞȏȘȒȏте�

Ȋ�������������������������� �
ǴОǱ������� ǴОǱ�������

D���������������������������²� �
ǴОǫ��������� ǴОǱ������� в���������������������������²� �

ǴОǫ��������� ǴОǫ���������

Ȉ��������������������������ǴОǫ�������� ǴОǫ���������
� �

ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ǴОǱ�тȗеȜ�ȞȏȘеȒ��ȘȔȇȞȇȒȇ�ȔȚȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ǴОǱ�ȒȥȈыȜ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ��ȇ�Ȏȇтеȓ�ȔȇȐтȏ�
ǴОǱ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȏ�тȗетȣеȊȕ�ȞȏȘȒȇ�

Запомни!

ǫȒȦ� ȘȗȇвȔеȔȏȦ� ȋȗȕȈеȐ� Ș� ȗȇȎȔыȓȏ� ȎȔȇȓеȔȇтеȒȦȓȏ� ȏȒȏ� выȖȕȒȔеȔȏȦ� Ȕȇȋ� Ȕȏȓȏ� ȋеȐȘтвȏȐ�
ȘȒȕȍеȔȏȦ� ȏ� выȞȏтȇȔȏȦ� Ȥтȏ� ȋȗȕȈȏ� ȘȒеȋȚет� ȖȗȏвеȘтȏ� ȑ� ȕȈȠеȓȚ� ȎȔȇȓеȔȇтеȒȥ�� ǫȒȦ� ȤтȕȊȕ�
ȎȔȇȓеȔȇтеȒȏ� ȋȗȕȈеȐ� ȎȇȓеȔȦȥтȘȦ� ȏȜ� ǴОǱ�� ȞȏȘȒȏтеȒȣ� ȑȇȍȋȕȐ� ȋȗȕȈȏ� ȚȓȔȕȍȇетȘȦ� Ȕȇ�
ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȐ�дȕȖȕȒȔȏșеȒȣȔȢȐ ȓȔȕжȏșеȒȣ��ǴȇȖȗȏȓеȗ�� 18

1
24
1+  �"�

ǴОǱ���������� ��� 18
1

24
1

72
4

72
3

72
7+ = + =

� �

Приведение дробей к общему знаменателюИзучение   
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ǷȇȎȋеȒ�����ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ș�Ȕȏȓȏ��

�� ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȚȞȇȠȏȜȘȦ�Ȕȇ�Țȗȕȑе�țȏȎȑȚȒȣтȚȗы�ȈȕȒȣȟе�����
Ȕȕ�ȓеȔȣȟе����� ǸȔȇȞȇȒȇ�ȕȔȏ� выȘтȗȕȏȒȏȘȣ� в� �� ȗȦȋȕв�� ȇ�
Ȏȇтеȓ�в���ȗȦȋȕв��Ȗȕ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕȓȚ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�в�ȑȇȍȋȕȓ�
ȗȦȋȚ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȚȞȇȠȏȜȘȦ�ȈыȒȕ�Ȕȇ�Țȗȕȑе�țȏȎȑȚȒȣтȚȗы"

�� ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕт�ȋȕȓȇ�ȋȕ�ȟȑȕȒы�����ȓ��ǿȇȊ�Ǹȇȓȏȗȇ����Șȓ��
ȟȇȊ� ȘеȘтȗы���� Șȓ��ОȔȏ�ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ�выȟȒȏ�ȏȎ�ȋȕȓȇ�ȏ�
ȖȕȟȒȏ�в�ȟȑȕȒȚ��Ǹȇȓȏȗ�ȏ�еȊȕ�ȘеȘтȗȇ�ȘȋеȒȇȒȏ�Șвȕȏ�Ȗеȗвые�
ȟȇȊȏ�Ș�ȕȋȏȔȇȑȕвȕȊȕ�ȚȗȕвȔȦ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�Ȕȇ�ȖȚтȏ�ȏȜ�ȘȒеȋы�
ȕт�ȟȇȊȕв�ȕȑȇȍȚтȘȦ�ȗȦȋȕȓ"

�� ǿȑȕȒе� ȈыȒȕ� ȖȕȋȇȗеȔȕ� ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕе� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȑȔȏȊ�� ǬȘȒȏ� Ȥтȏ� ȑȔȏȊȏ� ȚȖȇȑȕвȇтȣ� в� ȑȕȗȕȈȑȏ� Ȗȕ� ȋеȘȦтȣ��
ȋвеȔȇȋȝȇтȣ�ȏȒȏ�ȖȦтȔȇȋȝȇтȣ��тȕ�вȕ�вȘеȜ�ȘȒȚȞȇȦȜ�ȕȘтȇȔетȘȦ�
��ȑȔȏȊ��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȞȏȘȒȕ�ȑȔȏȊ�ȈыȒȕ�ȖеȗеȋȇȔȕ�в�
ȟȑȕȒȚ"

�� ǩ�ȎȇȒ�ȋȒȦ�ȈȕȚȒȏȔȊȇ�ȎȇȜȕтеȒȏ�ȑȚȖȏтȣ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȑȗȇȘȔыȜ��ȍеȒтыȜ�ȏ�țȏȕȒетȕвыȜ�ȟȇȗȕв��ǱȗȇȘȔые�ȟȇȗы�Ȗȗȕ�
ȋȇȥтȘȦ�Ȗȕ����ȍеȒтые�−�Ȗȕ����țȏȕȒетȕвые�³�Ȗȕ���ȟтȚȑ�в�ȑȕ�
ȗȕȈȑе�
��Ǳȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȟȇȗȕв�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȝветȇ�ȓȕȍ�
Ȕȕ�ȑȚȖȏтȣ�в�ȎȇȒ�ȋȒȦ�ȈȕȚȒȏȔȊȇ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�вȘеȊȕ�ȑȕȗȕȈȕȑ�ȟȇȗȕв�ȈȚȋет�ȑȚȖȒеȔȕ"

�� ǱȕȊȋȇ�веȒȕȘȏȖеȋ�ȖеȔȔȏ�țȇȗтȏȔȊ�ȔȇȞȏȔȇет�ȋвȏȍеȔȏе�� тȕȞȑȏ�А�ȏ�
B�� ȕтȓеȞеȔȔые� Ȕȇ� ȑȕȒеȘȇȜ�� ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ� ȑȇȘȇȥтȘȦ� ȎеȓȒȏ�� Ǯȇ�
ȕȋȏȔ�ȖȕȒȔыȐ�ȕȈȕȗȕт�тȕȞȑȇ�А�ȖеȗеȓеȠȇетȘȦ�Ȕȇ�����Șȓ��ȇ�тȕȞȑȇ�
%�−�Ȕȇ�����Șȓ��ǾеȗеȎ�ȑȇȑȕе�ȓȏȔȏȓȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�тȕȞȑȏ�А�ȏ�B
ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ�ȑȕȘȔȚтȘȦ�ȎеȓȒȏ�ȖȕȘȒе�ȔȇȞȇȒȇ�ȋвȏȍеȔȏȦ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȖȕȒȔыȜ�ȕȈȕȗȕтȕв�Ȏȇ�Ȥтȕ�вȗеȓȦ�Șȕвеȗȟȏт�ȑȇȍȋȕе�ȑȕȒеȘȕ" A B

�� ǪеȐȎеȗы�²�Ȥтȕ�țȕȔтȇȔы�ȊȕȗȦȞеȐ�вȕȋы�ȏ�Ȗȇȗȇ��ОȋȏȔ�ȊеȐȎеȗ�
ȏȎвеȗȊȇетȘȦ� ȑȇȍȋые� �� ȋȔȦ�� ȇ� ȋȗȚȊȕȐ� ²� ȑȇȍȋые� �� ȋȔеȐ��
ǾеȗеȎ� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȋȔеȐ� Ȥтȏ� ȋвȇ� ȊеȐȎеȗȇ�� ȏȎвеȗȊȔȚвȟȏеȘȦ� в�
ȕȋȏȔ�ȏ�тȕт�ȍе�ȋеȔȣ��ȘȔȕвȇ�ȏȎвеȗȊȔȚтȘȦ�ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ"

Решение задач
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ЗАКЛЮЧЕНИЕ
Простые числа

ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ��Ț�ȑȕтȕȗыȜ�
тȕȒȣȑȕ�ȋвȇ�ȋеȒȏтеȒȦ����ȏ�Șȇȓȕ�

ȞȏȘȒȕ���
����������������������������������������

Наибольший общий 
делитель (НОД)

���� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���
���� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���

Взаимно простые числа
ǾȏȘȒȇ��Ț�ȑȕтȕȗыȜ�ȕȈȠȏȐ�
ȋеȒȏтеȒȣ�тȕȒȣȑȕ����

��

Свойства НОД и НОК 
��ǴОǫ��a��b��Ă�ǴОǱ��a��b�� �a�Ă�b
��Еɫлɢ�ɱɢɫлɨ�D�ɹɜлɹɟɬɫɹ�ɞɟлɢɬɟ�
лɟɦ�ɱɢɫлɚ�E����

Разложение числа на простые 
множители

��� ���Ã���Ã���Ã���Ã��� ����Ã���

ǾтȕȈы�тȕȞȑȇ�Ȕȇ�ȑȕȒеȘе�веȗȔȚȒȇȘȣ�в�ȏȘȜȕȋȔȕе�ȖȕȒȕȍеȔȏе��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠее�
ȑȕȒеȘȕ�ȋȕȒȍȔȕ�Șȕвеȗȟȏтȣ�ȖȕȒȔыȐ�ȕȈȕȗȕт��ǹȕȞȑȇ�А�вȕȎвȗȇȠȇетȘȦ�в�ȏȘȜȕȋȔȕе�
ȖȕȒȕȍеȔȏе��ȘȋвȏȔȚвȟȏȘȣ�Ȕȇ����ȎȚȈȝȇ��тȕȞȑȇ�B −�Ȕȇ����ȎȚȈȝȕв��ȇ�тȕȞȑȇ�C −�Ȕȇ�
���ȎȚȈȝȕв�
��ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȎȚȈȝȕв��Ȕȇ�ȑȕтȕȗые�ȔеȕȈȜȕȋȏȓȕ�ȘȋвȏȔȚтȣȘȦ�тȕȞȑȇȓ�А�ȏ�
C��ȞтȕȈы�ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ�веȗȔȚтȣȘȦ�в�ȏȘȜȕȋȔȕе�ȖȕȒȕȍеȔȏе��ǴОǱ���������� ����
ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�тȕȞȑȇ�А�Șȕвеȗȟȏт��������� ���ȕȈȕȗȕт��ȇ�тȕȞȑȇ�C�²��������� ���ȕȈȕȗȕтȇ�
��ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȎȚȈȝȕв��Ȕȇ�ȑȕтȕȗые�ȔеȕȈȜȕȋȏȓȕ�ȘȋвȏȔȚтȣȘȦ�тȕȞȑȇȓ�А��
B�ȏ�C��ȞтȕȈы�ȕȋȔȕвȗеȓеȔȔȕ�веȗȔȚтȣȘȦ�в�ȏȘȜȕȋȔȕе�ȖȕȒȕȍеȔȏе�
ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе� тȕȞȑȇ�А� Șȕвеȗȟȏт���� ����� ���ȕȈȕȗȕтȇ�� тȕȞȑȇ�B� ²���ȕȈȕȗȕтȇ��ȇ� тȕȞȑȇ�C� ²���
ȕȈȕȗȕтȕв�

Составные числа
ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ��Ț�ȑȕтȕȗыȜ��

ȈȕȒȣȟе�ȋвȚȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ��
������������������������������������

Число 1 не простое и не 
составное число. 

Степень натурального числа

Наименьшее общее кратное 
(НОК)

��� ���Ã���Ã���Ã��� ����Ã����Ã���
��� ���Ã���Ã���Ã��� ����Ã���

Натуральные 
числа
�������������

ǴОǱ���������� ���Ă���Ã���Ă���Ă��� ����
разложение �� на простые множители

недостаюȠий простой множитель

ǴОǫ������������ ���Ã���Ã��� ���

ǴОǫ��������� ��

ǴОǫ��a��b�� �a��
ǴОǱ��a��b�� �b

Приведение дробей к общему 
знаменателю

ǴОǱ���������� ���
� �

���
�

Полное сокращение дроби

ȏȒȏ

���

42
36

7
6=ǴОǫ���������� �� �

42
36

7
6=

�
���

A

C
B

ȖȕȑȇȎȇтеȒȣ�ȘтеȖеȔȏ

ȕȘȔȕвȇȔȏе�ȘтеȖеȔȏ

a · a · ... · a = an

n

a1  = a,  an ≠ a · n,   (n ≠ �)

18
1

24
1

72
4

72
3

72
7+ = + =

Решение исходной задачи
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ОБОБЩАЮЩИЕ ЗАДАНИЯ
1.�ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ��

a)����� �� б)������ ��� в)������� �� г)������ �� д)������� ��

2.�ǸȗȇвȔȏте�

a)����ȏ��� б)����ȏ��� в)����ȏ���� г)�����ȏ���� д)����ȏ��� е)����ȏ���

5.�ǮȇȖȏȟȏте�ȗȇȎȒȕȍеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ�ȋвȚȓȦ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ�

����� ����� ����� ������ ������� ������ ������

4.�ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ�

a)����Ă���

б)����������

в)��������

г)����²���

д)�����²����²�������������

е)���������������²����

ж)�����î������������î����

з)������������������2 2
1 ��

6.�ǴȇȐȋȏте�ȚȘтȔȕ��ȘȑȕȒȣȑȏȓȏ�ȔȚȒȦȓȏ�ȕȑȇȔȞȏвȇȥтȘȦ�ȋȇȔȔые�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�

a)���Ă���Ă����������  б)���Ă���Ă���Ă���������� в)���Ă���Ă���Ă���Ă��� г)���Ă���Ă��� д)���Ă���Ă�����Ă��

7.�ǴȇȐȋȏте�вȘе�ȋеȒȏтеȒȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ��ОȖȗеȋеȒȏте�� ȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎȒȏȞȔыȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ�ȏȓеет�
ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�

в)���Ã��б)���Ã���a)���Ã��� г)���Ã����Ã�� д)���Ã��� ж)���Ã��е)���Ã���

3.�ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ��

D����������������������������� ������� Ȉ��������������� ������ в��������������� ������� �

9.�ǩыȞȏȘȒȏте�

ǴОǫ���������

ǴОǱ���������

ǴОǫ���������

ǴОǱ���������

ǴОǫ���������

ǴОǱ���������

ǴОǫ��������������

ǴОǱ�������������

8.�ǾȏȘȒȕ�ȗȇȎȒȕȍеȔȕ�Ȕȇ�ȖȗȕȘтые�ȓȔȕȍȏтеȒȏ��ǴȇȐȋȏте�ȞȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȈȚȑвȇȓ�

a)����� ��a�Ă����Ă�b��� б)����� �a��Ă����Ă���b в)����� ��a�Ă�b��Ă��c г)����� �a��Ă��b�Ă�c�

10.�Ƕȗȏвеȋȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�Ȗȗȏȓеȗȕв��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȞȏȘȒȇȓ��
ȇ)�ȋвȇ�ȞȏȘȒȇ��ǴОǫ�ȑȕтȕȗыȜ�
ȗȇвеȔ���

б)� тȗȏ�ȞȏȘȒȇ��ǴОǫ�ȑȕтȕȗыȜ�
ȗȇвеȔ���

в)� тȗȏ� ȞȏȘȒȇ��ǴОǱ� ȑȕтȕȗыȜ�
ȗȇвеȔ���La
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13.�Ǹȕȑȗȇтȏте�ȋȗȕȈȏ�

24
16

27
18

45
30

66
33

78
26

40
24

84
64

140
135

240
130

320
120

15.�ǩыȖȕȒȔȏте�ȋеȐȘтвȏȦ�

a) 22
1

33
1+

б) 13
1

14
1+

в) 24
1

36
1-

г) 50
7

150
11-

д)3111
2

74
3-

е)1 75
11

120
7+

ж) 15
4

30
1

45
7+ +

з) 20
3

32
7

40
11+ -

ȏ) 85
52

91
68

14
5

$ -

ȑ) (20
1

30
7 ) 45

34
|+

14.�ǸȗȇвȔȏте�ȋȗȕȈȏ��ȖȗȏвеȋȦ�ȑ�ȔȇȏȓеȔȣȟеȓȚ�ȕȈȠеȓȚ�ȎȔȇȓеȔȇтеȒȥ�

a) 18
5 �ȏ� 27

8 б) 15
4 �ȏ� 16

5 в) 35
3 �ȏ� 42

11 г) 72
11 �ȏ� 48

5 д) 90
11 �ȏ� 120

13
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STEAMSTTTEAAMM КРИПǹОГРАФИЯ
ǶȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ�ȟȏȗȕȑȕ�ȏȘȖȕȒȣȎȚȥтȘȦ�ȋȒȦ�ȎȇȠȏты�ȏ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ�ȋȇȔȔыȜ��ǨȚȑвы�в�ȏȘȜȕȋȔȕȓ�
теȑȘте�ȎȇȓеȔȦȥтȘȦ�ȋȗȚȊȏȓȏ�ȈȚȑвȇȓȏ�ȖȕȘȗеȋȘтвȕȓ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔыȜ�выȞȏȘȒȏтеȒȣȔыȜ�ȇȒȊȕȗȏт�
ȓȕв��ǾтȕȈы�ȖȗȕȞȏтȇтȣ�ȎȇȟȏțȗȕвȇȔȔыȐ�теȑȘт��Ȥтȕт�теȑȘт�ȗȇȘȟȏțȗȕвывȇетȘȦ��ǫȒȦ�ȤтȕȊȕ�ȏȘ�
ȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȖȗȇвȏȒȕ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ�ȔȇȕȈȕȗȕт�
ǴȇȖȗȏȓеȗ�� выȈȏȗȇȥтȘȦ� ȋвȇ� ȖȗȕȘтыȜ� ȞȏȘȒȇ� a� ȏ� b�� ǶȗȕȏȎвеȋе�
Ȕȏе�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�ȔȇȎывȇетȘȦ�´ȑȕȋȕȓ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦµ��ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�
ȖȕȗȦȋȑȕвыȐ�Ȕȕȓеȗ�ȑȇȍȋȕȐ�ȈȚȑвы�в�ȏȘȜȕȋȔȕȓ�теȑȘте��Ǳȕȋ�ȟȏț�
ȗȕвȇȔȏȦ�ȘȑȒȇȋывȇетȘȦ�Ș� Ȥтȏȓ�Ȕȕȓеȗȕȓ�ȏ�ȎȇȓеȔȦетȘȦ�ȏȘȜȕȋȔȇȦ�
ȈȚȑвȇ�ȈȚȑвȕȐ�Ș�ȖȕȗȦȋȑȕвыȓ�Ȕȕȓеȗȕȓ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȓ�ȖȕȒȚ�
ȞеȔȔȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�в�ȇȒțȇвȏте��ǬȘȒȏ�ȖȕȒȚȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȈȕȒȣȟе�����
тȕ�ȘȚȓȓȇ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ����ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȕȘтȇтȕȑ��ǯȘȜȕȋȔȇȦ�ȈȚȑвȇ�Ȏȇ�
ȓеȔȦетȘȦ�ȈȚȑвȕȐ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȐ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȓȚ�ȕȘтȇтȑȚ�

1.�ǴȇȖȏȟȏте�ȒȥȈȕе�ȘȒȕвȕ�
2.�ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘȇȐт�KWWSV:��ZZZ.EURZVHUOLQJ.FRP�WRROV�SULPHQXPEHUV,�выȈеȗȏте�ȋвȇ�ȘȒȚȞȇȐȔыȜ�
ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȔȇȐȋȏте�ȏȜ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе��ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȇȑ�ȑȕȋ�
ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ��
3.�ǮȇȟȏțȗȚȐте�ȘȒȕвȕ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȑȕȋ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ��ǶеȗеȋȇȐте�ȎȇȟȏțȗȕвȇȔȔȕе�ȘȒȕвȕ�ȋȗȚȊȚ�ȏ�
ȖȕȖȗȕȘȏте�еȊȕ�ȔȇȐтȏ�ȏȘȜȕȋȔȕе�ȘȒȕвȕ�
4.�ǶȕȑȇȎȇв�ȏȘȜȕȋȔȕе�ȘȒȕвȕ��ȖȕȖȗȕȘȏте�ȋȗȚȊȇ�ȔȇȐтȏ�выȈȗȇȔȔые�вȇȓȏ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ�
5.� ǩ�ǯȔтеȗȔете�ȔȇȐȋȏте�ȏȔțȕȗȓȇȝȏȥ�ȕȈ�ȏȔțȕȗȓȇȝȏȕȔȔȕȐ�ȈеȎȕȖȇȘȔȕȘтȏ�ȏ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȏ��ȏȘ�
ȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȕȘтые�ȞȏȘȒȇ��ȇ�тȇȑȍе�ȕ�ȑȗȏȖтȕȊȗȇțȏȏ�ȏ�ȖȕȋȊȕтȕвȣте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȚȥ�ȖȗеȎеȔтȇȝȏȥ�

22. Ǵȇ�țеȗȓе�ȖȕȒȚȞȇȥт�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȕȒȕȑȇ�ȑȇȍȋыȐ�
ȋеȔȣ�� ǫȒȦ� ȕтȖȗȇвȑȏ� ȓȕȒȕȑȇ� Ȕȇ� ȖȗȕȋȇȍȚ� в� ��Ȑ� ȋеȔȣ� ȔȇȖȕȒȔȏȒȏ�
тȕȒȣȑȕ���Ȓȏт�ȗȕвые�ȈȏȋȕȔы��вȕ���Ȑ�ȋеȔȣ�²�тȕȒȣȑȕ���Ȓȏтȗȕвые��ȇ�
в���Ȑ�²�тȕȒȣȑȕ���Ȓȏтȗȕвые��ǬȘȒȏ�ȑȇȍȋыȐ�ȋеȔȣ�ȕтȖȗȇвȒȦȒȏ�ȈȕȒее�
����л�ȓȕȒȕȑȇ��тȕ�ȑȇȑȕе�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȈȏȋȕȔȕв�Ș�ȓȕȒȕ�
ȑȕȓ�ȈыȒȕ�ȕтȖȗȇвȒеȔȕ�Ȕȇ�ȖȗȕȋȇȍȚ�Ȏȇ���ȋȔȦ"

21. Ƕроизведение двух простых чисел называется полупростым числом. ǫȒȏȔы� ȗеȈеȗ�
ȑȚȈȕȏȋȇ�� ȕȈȡеȓ� ȑȕтȕȗȕȊȕ� ȘȕȘтȇвȒȦет� ��� еȋȏȔȏȞȔыȜ� ȑȚȈȇ�� выȗȇȍȇȥтȘȦ� ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȓȏ�
ȞȏȘȒȇȓȏ�� ǬȘȒȏ� ȖȒȕȠȇȋȣ� ȕȘȔȕвȇȔȏȦ� ȑȚȈȕȏȋȇ� выȗȇȎȏтȣ� ȖȕȒȚȖȗȕȘтыȓ� ȞȏȘȒȕȓ�� тȕ� ȘȑȕȒȣȑȕ�
еȋȏȔȏȝ�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȋȒȏȔы�еȊȕ�ȗеȈеȗ"
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ǵǨǷǧǮǬǽ�� ǶȗеȋȖȕȒȕȍȏȓ�� выȈȗȇȔы� ȖȗȕȘтые� ȞȏȘȒȇ� �� ȏ� ���� ǩ�
Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȑȕȋ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ�ȈȚȋет�����ȇ�ȈȚȑвы�ȏȘȜȕȋȔȕȊȕ�теȑ�
Șтȇ�ȈȚȋȚт�ȎȇȓеȔеȔы�ȈȚȑвȇȓȏ�ȖȕȘȒе����Ȑ�ȖȕȎȏȝȏȏ�в�ȇȒțȇвȏте��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��в�ȏȘȜȕȋȔȕȓ�теȑȘте�ȈȚȑвȇ�ǧ�ȈȚȋет�ȎȇȓеȔеȔȇ�ȈȚȑвȕȐ�
ǽ��������� �����ǧ�²���Ȧ�ȈȚȑвȇ��ǽ�²����Ȧ�ȈȚȑвȇ���ǨȚȑвȚ�ǿ�ȎȇȓеȔȏт�
ȈȚȑвȇ�О���������� ������������� ����ȕȘт����������Ȧ�ȈȚȑвȇ�ȇȒțȇвȏтȇ�
−�ȈȚȑвȇ�О��ǧ�ȋȒȦ�ȗȇȘȟȏțȗȕвȑȏ�теȑȘтȇ�ȕт�ȖȕȗȦȋȑȕвыȜ�Ȕȕȓеȗȕв�
ȈȚȑв�в�ȇȒțȇвȏте�ȕтȘȞȏтывȇȥт�в�ȕȈȗȇтȔȕȓ�ȖȕȗȦȋȑе�ȞȏȘȒȕ�ȟȇ�
Ȋȕв��ȗȇвȔȕе�ȑȕȋȚ�ȟȏțȗȕвȇȔȏȦ��ȏ�ȎȇȓеȔȦȥт�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȓȏ�
ȈȚȑвȇȓȏ�ȇȒțȇвȏтȇ�
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ȔȇȜȕȋȏтȣ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘеȒ�ȏ�веȒȏȞȏȔ
ȘȕȘтȇвȒȦтȣ� ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ� ȏ� ȖȗȏȓеȔȦтȣ�
ее�ȘвȕȐȘтвȇ
ȗеȟȇтȣ�ȎȇȋȇȞȏ��ȑȇȘȇȥȠȏеȘȦ�ȖȗȦȓȕȐ�
ȏ� ȕȈȗȇтȔȕȐ� ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ� Ȏȇ�
вȏȘȏȓȕȘтȏ
выȗȇȍȇтȣ� ȕтȔȕȟеȔȏе� в� вȏȋе� Ȗȗȕ�
ȝеȔтȇ
выȗȇȍȇтȣ� ȏȎȓеȔеȔȏе� веȒȏȞȏȔы� в�
вȏȋе�ȖȗȕȝеȔтȇ
ȗеȟȇтȣ�ȎȇȋȇȞȏ��ȘвȦȎȇȔȔые�Ș�ȕтȔȕȟе�
Ȕȏеȓ�� ȓȇȘȟтȇȈȕȓ�� ȖȗȕȖȕȗȝȏеȐ� ȏ�
ȖȗȕȝеȔтȕȓ

x
x

x

x

x

x

ǶȕȔȦșȏȦ ´ȕșȔȕȟеȔȏеµ ȏ ´ȖȗȕȖȕȗȝȏȦµ ȟȏȗȕȑȕ ȏȘ�
ȖȕȒȣзȚȥșȘȦ в ȗȇзȒȏȞȔȢȜ ȕбȒȇȘșȦȜ� ǹȇȑȏе веȒȏ�
ȞȏȔȢ� ȑȇȑ ȘȑȕȗȕȘșȣ ȏ ȖȒȕșȔȕȘșȣ� вȕзȔȏȑȇȥș ȏз 
ȕșȔȕȟеȔȏȦ двȚȜ ȗȇзȒȏȞȔȢȜ веȒȏȞȏȔ� Ǳȇȗșȕгȗȇțȏ�
ȗȕвȇȔȏе ȏ ȘȕздȇȔȏе ȓȕдеȒеȐ ȕȘȔȕвȇȔȕ Ȕȇ Ȗȗȏȓе�
ȔеȔȏȏ ȗȇвȔȢȜ ȕșȔȕȟеȔȏȐ� ǶȕȔȦșȏе ´ȖȗȕȝеȔșµ șȇȑ�
же ȘвȦзȇȔȕ Ș ȕșȔȕȟеȔȏеȓ�
ǶȕȔȦșȏȦ ´ȕșȔȕȟеȔȏеµ ȏ ´ȖȗȕȖȕȗȝȏȦµ ȖȗȏвȒеȑȇȒȏ 
вȔȏȓȇȔȏе țȏȒȕȘȕțȕв Ș дȗевȔȏȜ вȗеȓеȔ� Ƕȏțȇгȕ�
ȗеȐȝȢ ȘȞȏșȇȒȏ� Ȟșȕ гȇȗȓȕȔȏȦ в Ȗȗȏȗȕде вȢȗȇжȇ�
еșȘȦ в вȏде ȕșȔȕȟеȔȏȦ ȔȇșȚȗȇȒȣȔȢȜ ȞȏȘеȒ�

Ȅлементы архитектуры и произведений искусства Ȅлементы архитектуры и произведений искусства 
также основаны на определенных соотношениях.также основаны на определенных соотношениях.

Ра
зд

ел

ѻтноԦениеخ 
ПроԜорԥияخ 
Проԥент

В Ȥтой главе вы научитесь�

Ƕȗеȍȋе�Ȟеȓ�Șтȗȕȏтȣ�ȎȋȇȔȏе�
ȊȕтȕвȏтȘȦ�еȊȕ�ȚȓеȔȣȟеȔȔыȐ�ȓȇȑет�
ǩыȘȕтȇ�ȓȇȑетȇ�ȎȋȇȔȏȦ�в�țȕȗȓе�
ȑȚȈȕȏȋȇ�²����Șȓ��ȇ�ȕȘȔȕвȇȔȏе�²�
ȑвȇȋȗȇт�Șȕ�ȘтȕȗȕȔȕȐ����Șȓ��ǳȇȘȟтȇȈ�
ȓȕȋеȒȏ����������ǹȕ�еȘтȣ���Șȓ�Ȕȇ�ȓȇȑете�
ȘȕȕтветȘтвȚет�����Șȓ�ȏȒȏ���ȓ�в�
ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ�
��Ǳȇȑȕвы�ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔые�ȗȇȎȓеȗы�
ȎȋȇȔȏȦ"
��ǧȗȜȏтеȑтȕȗ�вȔеȘ�ȏȎȓеȔеȔȏȦ�в�
Ȗȗȕеȑт�ȏ�ȚвеȒȏȞȏȒ�выȘȕтȚ�ȓȇȑетȇ�
Ȕȇ���Șȓ��Ǵȇ�
ȘȑȕȒȣȑȕ�ȏ�Ȕȇ�
ȑȇȑȕȐ�ȖȗȕȝеȔт�
ȚвеȒȏȞȏȒȘȦ�
ȕȈȡеȓ�ȎȋȇȔȏȦ"

Попытайтесь�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

D�� 7
3

21
d= Ȉ�� 20

16
5
d= е�� 24

60
2
d=в�� 3

2 8
d= Ȋ�� 6

5 25
d= ȋ�� 7

8 24
d=

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ��

ǩыȞȏȘȒȏте��

D�� 5
2 �ȞȇȘтȏ����ȓȇȔȇтȕв� Ȉ�� 4

3 �ȞȇȘтȏ����ȓетȗȕв� в��ȓȇȘȘȚ�� 3
2 �ȞȇȘтȏ�ȑȕтȕȗȕȐ�ȗȇвȔы���ȑȊ

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ��
D����ȓ� �dȘȓ������� Ȉ�����ȓȓ� �dȋȓ в�����ȓ� �dȑȓ Ȋ������ȑȊ� �dȊ

ǩыȖȕȒȔȏте�ȎȇȋȇȔȏе��
D��ȚвеȒȏȞȣте����ȓетȗȕв�Ȕȇ������ Ȉ��ȚвеȒȏȞȣте����ȓȇȔȇтȕв�Ȕȇ�����

в��ȚȓеȔȣȟȏте����ȑȊ�Ȕȇ����

ǱȇȑȇȦ�ȞȇȘтȣ�țȏȊȚȗы��ȘȕȘтȕȦȠȇȦ�ȏȎ�еȋȏȔȏȞȔыȜ�ȑвȇȋȗȇтȕв��ȎȇȑȗȇȟеȔȇ�в�ȑȗȇȘȔыȐ�ȝвет��ȇ�
ȑȇȑȇȦ�Ȕе�ȎȇȑȗȇȟеȔȇ"�ǩыȗȇȎȏте�в�вȏȋе�ȕȈыȑȔȕвеȔȔыȜ�ȋȗȕȈеȐ��ȋеȘȦтȏȞȔыȜ�ȋȗȕȈеȐ�ȏ�в�
ȖȗȕȝеȔтȇȜ�

�

a) Ȉ� в� Ȋ�

Ƿеȟȏте�ȚȗȇвȔеȔȏе��
D���x����x� ��� Ȉ���x�²�x� ��� в��x����� �����²���� Ȋ��x����� ������

Ǵȇ�ȕȘȔȕве�ȎȇȋȇȔȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȋȕȖȕȒȔȏте�тȇȈ�
ȒȏȝȚ�ȏ�ȖȕȘтȗȕȐте� Ȋȗȇțȏȑ��Ǳȇȑ�ȏȎȓеȔȏтȘȦ�ȎȔȇȞе�
Ȕȏе�y��еȘȒȏ�ȚвеȒȏȞȏтȣ�ȎȔȇȞеȔȏе�x�Ȕȇ��"

� y� ��x
x y
�

�
� �

�
�������� ������������O

�����
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�
�
�
�
�

x

y

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ��ǱȇȑȕȐ�ȖȚтȣ�Ȗȗȕеȋет�ȓȇȟȏȔȇ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ��еȘȒȏ�ȕȔȇ�ȖȗȕеȎȍȇет����ȑȓ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ��ȋвȏȊȇȦȘȣ�
Ș�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ"
Ȉ��ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�ȎȇȖȒȇтȏȒ������ȓȇȔȇтȇ�Ȏȇ���ȑȊ�ȦȈȒȕȑ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȕȔ�ȎȇȖȒȇтȏт�Ȏȇ���ȑȊ�ȦȈȒȕȑ"

�

ǿȏȗȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ���Șȓ��Ȅтȕ�ȘȕȘтȇвȒȦет� 6
1 ȞȇȘтȣ�еȊȕ�Ȗеȗȏȓетȗȇ��

��ǴȇȐȋȏте�Ȗеȗȏȓетȗ�ȏ�ȋȒȏȔȚ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�
��ǱȇȑȚȥ�ȞȇȘтȣ�ȕт�ȋȒȏȔы�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȟȏȗȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ"

��

��
Șȓ

ǩ� ȑȇȑȕȐ�ȏȎ� ȚȖȇȑȕвȕȑ�ȝеȔȇ� �� ȑȊ� ȗȏȘȇ� ȋеȟевȒе�� ȏ�
ȑȇȑȕвȇ�еȊȕ�ȝеȔȇ"��

�

�����᎑ ���᎑

� кг

���᎑

Предварительная  проверка
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Отношение����

ǻȏȊȚȗȇ�ȘȕȘтȕȏт�ȏȎ���ȑȕȔȊȗȚȤȔтȔыȜ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв��ǮȇȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�
ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
ȇ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȔеȕȑȗȇȟеȔȔыȜ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�Ȏȇ�
ȑȗȇȟеȔȔыȜ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв�
Ȉ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв�ȑ�ȕȈȠеȓȚ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв�
в��ОтȔȕȟеȔȏе�ȕȈȠеȊȕ�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�тȗеȚȊȕȒȣ�
Ȕȏȑȕв�

�

��ȕтȔȕȟеȔȏе
��ȞȒеȔы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ
��ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые����
���ȗȇвȔые��ȕтȔȕȟеȔȏȦ

Ключевые слова

ǫȒȦ� ȖȕȒȚȞеȔȏȦ� ȎеȒеȔȕȊȕ� ȝветȇ� ȓȇȒȦȗ�
ȋȕȈȇвȒȦет�ȑ�ȑȇȍȋȕȐ�ȈȇȔȑе�ȘȏȔеȐ�ȑȗȇȘȑȏ�
��ȕȋȏȔȇȑȕвые�Ȗȕ�ȗȇȎȓеȗȚ�ȈȇȔȑȏ�ȍеȒтȕȐ�
ȑȗȇȘȑȏ�
�� ǸȑȕȒȣȑȕ� ȈȇȔȕȑ� ȎеȒеȔȕȐ� ȑȗȇȘȑȏ� ȖȕȒȚȞȏт� ȓȇȒȦȗ�� ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ� �� ȈȇȔȑȚ�
ȘȏȔеȐ�ȑȗȇȘȑȏ"

��ǱȇȑȚȥ�ȞȇȘтȣ�ȎеȒеȔȕȐ�ȑȗȇȘȑȏ�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȍеȒтȇȦ�ȑȗȇȘȑȇ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȈȇȔȕȑ�ȑȇȍȋȕȐ�ȑȗȇȘȑȏ�ȔȚȍȔȕ�ȋȕȈȇвȏтȣ��ȞтȕȈы�ȖȕȒȚȞȏтȣ���ȈȇȔȕȑ�ȎеȒеȔȕȐ�ȑȗȇȘȑȏ"

Исследование-обсуждение

Ƕȗȏ�ȘȗȇвȔеȔȏȏ�ȞȏȘеȒ�ȏȒȏ�веȒȏȞȏȔ�ȞȇȘтȕ�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȖȕȔȦтȏе�´ȕт�
ȔȕȟеȔȏеµ��ǴȇȖȗȏȓеȗ�� Ȗȗȏ� ȘȗȇвȔеȔȏȏ� ȑȕȒȏȞеȘтвȇ� ȝветȔыȜ� ȑȚȈȏȑȕв�
Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȊȕвȕȗȦт��Ȟтȕ�количество красных и синих кубиков отно
сится как 2 к 3��Ȅтȕ�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�������ȏȒȏ� 3

2 ��
��ǩ�ȕȈȠеȓ�ȘȒȚȞȇе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�a���b�ȏȒȏ� b

a �ȏ�ȞȏтȇетȘȦ�
ȑȇȑ�´ȕтȔȕȟеȔȏе�a�ȑ�bµ��ǮȋеȘȣ�a�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȖȗеȋыȋȚȠȏȓ�ȞȒеȔȕȓ�ȕтȔȕ�
ȟеȔȏȦ��ȇ b�²�ȖȕȘȒеȋȚȥȠȏȓ��ǾȒеȔы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȕтȒȏȞȔы�ȕт���
��ǬȘȒȏ�ȞȒеȔы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȖȕȓеȔȦтȣ�ȓеȘтȇȓȏ��тȕ�ȖȕȒȚȞȇетȘȦ�ȕтȔȕȟе�
Ȕȏе��ȕȈȗȇтȔȕе�ȋȇȔȔȕȓȚ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȕȈȗȇтȔыȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ�������ȦвȒȦ�
етȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе�������

ОтȔȕȟеȔȏе� �� �� �� ȕȎ�
ȔȇȞȇет�� Ȟтȕ� ȑȇȍȋые� ��
ȑȗȇȘȔыȜ� ȑȚȈȏȑȇ� Șȕȕт�
ветȘтвȚȥт���ȘȏȔȏȓ�ȑȚ�
Ȉȏȑȇȓ�

ОтношениеИзучение   

Ǳȇȑ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȕȈȠеȊȕ�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȑȚȈȏȑȕв�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȑȗȇȘȔыȜ�
ȑȚȈȏȑȕв"�Ǳȇȑȏе�еȠе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ��ȘвȦȎȇȔȔые�Ș�ȑȕȒȏȞеȘтвȕȓ�ȑȚȈȏȑȕв��ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ"�
Ǿтȕ�ȖȕȑȇȎывȇет�ȕȈȗȇтȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȤтȏȜ�ȕтȔȕȟеȔȏȐ"

Подумай!

ǮȇȖȏȟȏте� тȗеȈȚеȓȕе� ȕтȔȕȟеȔȏе� Ȗȕ� ȋȇȔȔыȓ� Ȕȇ� ȗȏȘȚȔȑе�� ǹȇȑȍе� ȎȇȖȏȟȏте� ȕȈȗȇтȔȕе�
ȤтȕȓȚ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте��Ȟтȕ�ȕȔȕ�ȖȕȑȇȎывȇет�

Ȉ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȋевȕȞеȑ�ȑ�ȑȕȒȏ�
ȞеȘтвȚ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�

�

ȇ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�țȚтȈȕȒȣȔыȜ�
ȓȦȞеȐ�ȑ�ȕȈȠеȓȚ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȓȦȞеȐ�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȋевȕȞеȑ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�в�ȑȒȇȘȘе�ȘȕȘтȇвȒȦет����������
ȇ��ǴȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�ȑ�ȕȈȠеȓȚ�ȞȏȘȒȚ�ȚȞеȔȏȑȕв��
Ȉ��ǴȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȕȈȠеȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȚȞеȔȏȑȕв�ȑ�ȞȏȘȒȚ�ȋевȕȞеȑ�

�

� ǩ�тȇȗеȒȑе�Ș�țȗȚȑтȇȓȏ���ȦȈȒȕȑ����ȊȗȇȔȇтȇ����ȇȐвы��ǮȇȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
ȇ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȊȗȇȔȇтȕв�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȦȈȒȕȑ�
Ȉ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȦȈȒȕȑ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȊȗȇȔȇтȕв�
в��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȦȈȒȕȑ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȇȐвы�
Ȋ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȕȈȠеȊȕ�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�țȗȚȑтȕв�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȊȗȇȔȇтȕв�

ǴȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȏ�ȚȖȗȕȘтȏте�
��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�ȞȇȘтеȐ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȔеȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�
��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȔеȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�ȞȇȘтеȐ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�вȘеȜ�ȞȇȘтеȐ�
��ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�вȘеȜ�ȞȇȘтеȐ�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�ȞȇȘтеȐ�

�

a) Ȉ� в�

ОȈȡȦȘȔȏте�Ȕȇ�ȕȘȔȕве�ȗȏȘȚȔȑȇ��Ȟтȕ�ȖȕȑȇȎывȇȥт�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�

��ǮȇȖȏȟȏте�ȕȈȗȇтȔȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте�еȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏе�

�
����� ����� ����� ����� �����

ǬȘȒȏ�ȕȈȇ�ȞȒеȔȇ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȚȓȔȕȍȏтȣ�ȏȒȏ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ�Ȕȇ�ȕȋȔȕ�ȏ�тȕ�ȍе�ȞȏȘȒȕ��ȈȕȒȣȟее�ȔȚȒȦ��тȕ�
ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе��ȗȇвȔȕе�ȏȒȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕе�ȏȘȜȕȋȔȕȓȚ�
ОтȔȕȟеȔȏȦ�ȎȇȑȗȇȟеȔȔыȜ�ȞȇȘтеȐ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȕв��ȏȎȕȈȗȇȍеȔȔыȜ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе��ȑ�ȔеȎȇȑȗȇ�
ȟеȔȔыȓ�ȞȇȘтȦȓ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔы�

������ �������������������� ������������ȏȒȏ
×� ��

×� ��

2
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2
1

4
2

×2
×2= = ������� =4
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2
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2
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|
| =

�� ǬȘȒȏ� ȞȒеȔы� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȏȓеȥт� ȕȈȠȏȐ� ȋеȒȏтеȒȣ�� ȕтȒȏȞȔыȐ� ȕт� ��� еȊȕ� ȓȕȍȔȕ� ȎȇȓеȔȏтȣ�
ȕтȔȕȟеȔȏеȓ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ��Ȅтȕ�ȔȇȎывȇетȘȦ�сокраȠением отношений.
ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�ǴОǫ���������� ����тȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе���������ȓȕȍȔȕ�ȚȖȗȕȘтȏтȣ�тȇȑ�

����� �����

�������� �������������� 15
12

5
4=

��

��

��

��

Эквивалентные отношенияИзучение   

Ǳȇȑ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�Ș�ȗȇвȔыȓȏ�ȞȒеȔȇȓȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����"
Подумай!
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ǮȇȖȏȟȏте�ȋȇȔȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȑȇȑ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȋвȚȜ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȏ�Șȕȑȗȇтȏте��еȘȒȏ�
вȕȎȓȕȍȔȕ�

ОБРАЗЕЦ D�����������������Ȉ�� 5
2

10
3

|

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
D������������� �������Ă�������������Ă������ �
 ��������� ��������������������� �������

Ȉ��1-й способ. 5
2

10
3

| � � 5 3
2 10
$
$  � 3

4  ���ჺ��

2-й способ. 5
2

10
3

| � �� 5
2 Ă�������� 10

3 Ă����� �������

ȇ�� ǾȒеȔы� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȚȓȔȕȍȇȥтȘȦ� Ȕȇ�
�����ȖȕȒȚȞеȔȔые�ȞȒеȔы�ȋеȒȦтȘȦ�Ȕȇ���

Ȉ��ǫȗȕȈȣ�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ�ȋȗȕȈȣ�ȏ�ȗеȎȚȒȣтȇт�
ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�в�вȏȋе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�

ǾȒеȔы� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȚȓȔȕȍȇȥтȘȦ� Ȕȇ�
ǴОǱ���������

�

��������� ��������� 7
3

7
6
| 5

2 : 3
1 ����ჺ� 8

3

ОȖȗеȋеȒȏте�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ��
����� ������������ ������������ ������ ������������ ��������������

ǴȇȖȏȟȏте�тȗȏ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ��ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȋȇȔȔȕȓȚ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ��

D���������� в������������ ȋ�������� Ȏ������� ȏ������� �ȑ�������Ȉ�� 7
3 Ȋ�� 8

2 е�� 12
42 ȍ�� 9

5

ǩȖȏȟȏте�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȘтȇȒȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔыȓȏ���

D�������� � ����� Ȋ��������� �������Ȉ�� ������ ��������� в�� 8
5

24= ��

ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��ȎȇȖȏȘȇв�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�

ОБРАЗЕЦ 

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
ǾȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȖȚȘтыȓ�ȑȒетȑȇȓ�вȕ���ȓ�
ȘтȕȒȈȝе�� ȔȇȜȕȋȦтȘȦ� ȖȚтеȓ� ȚȓȔȕȍеȔȏȦ� ȞȏȘеȒ� в�
��ȓ�ȘтȕȒȈȝе�Ȕȇ����в���ȓ�ȘтȕȒȈȝе�²�ȚȓȔȕȍеȔȏеȓ�
Ȕȇ����в�ȖȕȘȒеȋȔеȓ�ȘтȕȒȈȝе�²�ȚȓȔȕȍеȔȏеȓ�Ȕȇ���
��������������������ȏ��������²�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ��

��
ǾȏȘȒȕ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв � � �
ǾȏȘȒȕ�ȘтȕȗȕȔ ��� �

ǾȏȘȒȕ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȕв � � 3 �
ǾȏȘȒȕ�ȘтȕȗȕȔ ��� 6 � 15

×�×�
×�

a) Ȉ�ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�Ȗтȏȝ � � �
ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȑȗыȒȣев

� ��
ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȑȕȗȕȈȕȑ�Ș�
ȑȇȗȇȔȋȇȟȇȓȏ
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ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȑȇȗȇȔȋȇȟеȐ � ��

ǫетȏ�Țтвеȗȍȋȇȥт��Ȟтȕ�ȎȇȖȏȘȇȒȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ��ǴȇȐȋȏте�ȕȟȏȈȑȏ�ȏ�ȕȈȡȦȘ�
Ȕȏте�

��
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ǫȒȦ� ȖȗȏȊȕтȕвȒеȔȏȦ� ȇȐȗȇȔȇ� Ȕȇ� ȑȇȍȋыȐ� ȘтȇȑȇȔ�
ȑеțȏȗȇ� ȔеȕȈȜȕȋȏȓȕ� �� ȘтȇȑȇȔȇ� вȕȋы�� ǫȕȖȕȒȔȏте�
тȇȈȒȏȝȚ�� ȎȇȖȏȘȇв� ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȏ�
ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȇȐȗȇȔȇ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȏȎ���ȘтȇȑȇȔȇ�ȑеțȏȗȇ�ȏ���ȘтȇȑȇȔȕв�вȕȋы"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȘтȇȑȇȔȕв�ȑеțȏȗȇ�ȔȚȍȔȕ�ȋȒȦ�ȖȗȏȊȕтȕвȒеȔȏȦ����ȘтȇȑȇȔȕв�ȇȐȗȇȔȇ"
в��ǸȓеȟȇȒȏ���ȘтȇȑȇȔȇ�ȑеțȏȗȇ�ȏ���ȘтȇȑȇȔȕв�вȕȋы��ǸȑȕȒȣȑȕ�еȠе�ȘтȇȑȇȔȕв�вȕȋы�ȔеȕȈȜȕȋȏȓȕ�
ȋȕȈȇвȏтȣ�ȋȒȦ�ȖȗȏȊȕтȕвȒеȔȏȦ�ȇȐȗȇȔȇ�ȏȎ�ȤтȕȐ�ȘȓеȘȏ"

Ǳеțȏȗ��ȘтȇȑȇȔ� �� � �
ǩȕȋȇ��ȘтȇȑȇȔ� � ��

��

������� ������ �������������� �������� ����������

�� ǯȎ����ȘтȗȇȔȏȝ�тетȗȇȋȏ�ȏȘȖȏȘȇȔы����ȘтȗȇȔȏȝ��Ǿтȕ�выȗȇȍȇет�ȑȇȍȋȕе�
ȕтȔȕȟеȔȏе"�ǺȖȗȕȘтȏте�вȘе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�

�� ǫȒȦ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏȦ�ȎȕȒȕтыȜ�ȚȑȗȇȟеȔȏȐ�Ȕȇ�ȑȇȍȋые�
���Ȋ�ȞȏȘтȕȊȕ�ȎȕȒȕтȇ�ȋȕȈȇвȒȦȥт���Ȋ�ȓеȋȏ��Ответȣте�
Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȘȕȘтȇвȏв�тȇȈȒȏȝȚ�
ȇ�� ǸȑȕȒȣȑȕ� Ȋȗȇȓȓȕв� ȓеȋȏ� ȋȕȒȍеȔ� ȋȕȈȇвȏтȣ�
ȥвеȒȏȗ�ȑ����Ȋ�ȎȕȒȕтȇ��ȞтȕȈы�ȏȎȊȕтȕвȏтȣ�ȎȕȒȕтые�
ȚȑȗȇȟеȔȏȦ"�Ǳȇȑȕвȇ�ȓȇȘȘȇ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȘȖȒȇвȇ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȋȗȇȓȓȕв�ȎȕȒȕтȇ�ȔȚȍȔȕ�ȋȕȈȇвȏтȣ�ȑ����Ȋ�
ȓеȋȏ"�Ǳȇȑȕвȇ�ȓȇȘȘȇ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȘȖȒȇвȇ"

�� Ǵȇ�ȘтȕȒȈȞȇтȕȐ�ȋȏȇȊȗȇȓȓе�ȖȗеȋȘтȇвȒеȔȇ�ȏȔ�
țȕȗȓȇȝȏȦ�ȕ�тȕȓ��ȑȇȑȏȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ�ȚȞеȔȏ�
ȑȏ���$µ�ȑȒȇȘȘȇ�ȖȗȏȈывȇȥт�в�ȟȑȕȒȚ�
ȇ�� ǮȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе� теȜ�� ȑтȕ�ȏȋет�Ȗеȟ�
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ǩыȈеȗȏте� теȑȘт� ȏȎ� ȒȥȈȕȐ� ȑȔȏȊȏ� ȏ� ȖȗȕȞȏтȇȐте� еȊȕ� Ȏȇ� ��
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��Ǿтȕ�выȗȇȍȇет�ȖȕȒȚȞеȔȔыȐ�ȗеȎȚȒȣтȇт"�ОȈȡȦȘȔȏте�
�� Ǳȇȑ� ȔȇȐтȏ� Ș� ȖȕȓȕȠȣȥ� ȤтȕȊȕ� ȗеȎȚȒȣтȇтȇ�� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȘȒȕв�
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Ƕȗȏ�ȗеȟеȔȏȏ�ȓȔȕȊȏȜ� ȎȇȋȇȞ� тȗеȈȚетȘȦ� ȔȇȐтȏ� ȕтȔȕȟеȔȏе�ȕȋȔȕȏȓеȔȔыȜ� веȒȏȞȏȔ� �ȋȒȏȔы� ȑ�
ȋȒȏȔе��ȓȇȘȘы�ȑ�ȓȇȘȘе��ȕȈȡеȓȇ�ȑ�ȕȈȡеȓȚ�ȏ�т�ȋ����ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȚȖȗȕȠȇетȘȦ�ȏ�ȎȇȖȏ�
ȘывȇетȘȦ�ȈеȎ�еȋȏȔȏȝ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȔȇȐтȏ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔы�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��ȏȎȕȈȗȇȍеȔȔȕȊȕ�
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ǩеȒȏȞȏȔы�ȎȇȖȏȘывȇȥтȘȦ�в�ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�еȋȏȔȏȝȇȜ��
��ȑȊ� �������Ȋ�
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ǴОǫ������������� ������ȕтȔȕȟеȔȏе�ȚȖȗȕȠȇетȘȦ�
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a) Ȉ�

��ȕтȔȕȟеȔȏе�ȕȋȔȕȏȓеȔȔыȜ�
��веȒȏȞȏȔ
��ȕтȔȕȟеȔȏе�ȗȇȎȔȕȏȓеȔȔыȜ�
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��ȖȒȕтȔȕȘтȣ
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Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȎȇȗȇȈȕтȇȒ�Ȉы�ȓȇȘтеȗ�ǧȒȏ�Ȕȇ�ȖȗȕȟȒȕȐ�ȔеȋеȒе�Ȏȇ����ȞȇȘȕв�ȗȇ�
Ȉȕты"

�

ǮȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�Ȗȕ�ȋȇȔȔыȓ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȦȓ�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�
ȇ��ǯȎ�ȑȗȇȔȇ�Ȏȇ���ȓȏȔȚт�вытеȑȒȕ����л�вȕȋы�
Ȉ��Ǹȇȓȏȗ�ȑȚȖȏȒ���ȈȚтыȒȕȑ�вȕȋы�Ȏȇ���ȓȇȔȇтȇ�

�

ǶȗȏȔтеȗ�ȔȇȖеȞȇтȇȒ����ȘтȗȇȔȏȝ�Ȏȇ����ȘеȑȚȔȋ�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȘтȗȇȔȏȝ�ȈȚȋет�ȔȇȖеȞȇтȇȔȕ�Ȏȇ���ȘеȑȚȔȋȚ"
Ȉ��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȘеȑȚȔȋ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȖеȞȇтȇтȣ���ȘтȗȇȔȏȝȚ"

�

ǴȇȐȋȏте�Ȗȕ�ȋȇȔȔыȓ�ȖȒȕтȔȕȘтȏ�теȒ�

ОБРАЗЕЦ ǳȇȘȘȇ�ȍеȒеȎȇ������Ȋȗȇȓȓȇ��ȇ�ȕȈȡеȓ���Șȓ��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

4 sm
31,2 q

4 sm
31,2 q

1sm
7,8 q 7,8 sm

q
: 4
4

3 3 3 3
|= = =

ǶȒȕтȔȕȘтȣ�ȍеȒеȎȇ������ sm
q

3 �

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȓȇȘȘы�ȑ�ȕȈȡеȓȚ�ȏ�
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȇȘȘȇ�еȋȏȔȏȝы�ȕȈȡеȓȇ��ǹȇȑȏȓ�ȕȈ�
ȗȇȎȕȓ��ȓȇȘȘȇ���Șȓ��ȍеȒеȎȇ�ȗȇвȔȇ�����Ȋ�

��

ȇ��ǳȇȘȘȇ�теȒȇ����Ȋ��ȇ�ȕȈȡеȓ����Șȓ��
Ȉ��ǳȇȘȘȇ�ȋеȗевȦȔȕȊȕ�ȑȚȈȇ��ȗеȈȗȕ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�����ȓ��ȘȕȘтȇвȒȦет������ȑȊ�
в��ǳȇȘȘȇ�ȓетȇȒȒȏȞеȘȑȕȊȕ�ȑȚȈȕȏȋȇ��ȋȒȏȔȇ�ȑȕтȕȗȕȊȕ���Șȓ��ȟȏȗȏȔȇ�²���Șȓ��выȘȕтȇ�²���Șȓ��
ȘȕȘтȇвȒȦет�����Ȋ���

Ȋ Ȋ Ȋ Ȋ

Ȋ

Șȓ� Șȓ� Șȓ� Șȓ�

Șȓ�

ОтȔȕȟеȔȏе�ȓȇȘȘы�теȒȇ�ȑ�еȊȕ�ȕȈȡеȓȚ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȖȒȕтȔȕȘтȣȥ�теȒȇ��
ǮȋеȘȣ�ǐ ²�ȖȒȕтȔȕȘтȣ��m�²�ȓȇȘȘȇ�� V �²�ȕȈȡеȓ��ǬȘȒȏ�ȓȇȘȘȇ�ȏȎȓеȗȦетȘȦ�в�ȑȊ��ȇ�ȕȈȡеȓ�²�в� m

kq
3 ��тȕ�

еȋȏȔȏȝȇ�ȖȒȕтȔȕȘтȏ�выȗȇȍȇетȘȦ�в� sm
q

3 ��ǹȇȑȍе�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�еȋȏȔȏȝȇ�ȖȒȕтȔȕȘтȏ� sm
q

3 �

V
m=t

Запомни!

ȑȊ
ȓ�ȑȊ Ȋ

ȓ� Șȓ�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

�� ǲȇȒȇ�ȖȗȕȈеȊȇет�����ȓ�Ȏȇ���ȓȏȔȚты��ȇ�Ǹȇȓȏȗ�−�����ȓ�Ȏȇ���ȓȏ�
ȔȚты�
ȇ��ǾȣȦ�ȘȑȕȗȕȘтȣ�ȈȕȒȣȟе��ǲȇȒы�ȏȒȏ�Ǹȇȓȏȗȇ"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ"
Ȉ��ǬȘȒȏ�ȑȇȍȋыȐ�ȖȗȕȋȕȒȍȏт�Ȉеȍȇтȣ�Ș�тȕȐ�ȍе�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ��тȕ�ȑтȕ�
ȖȗȕȈеȍȏт�ȈȕȒȣȟе�ȖȚтȏ�Ȏȇ����ȓȏȔȚт"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȈȕȒȣȟе"

�� Ǳȇȑȏȓ� ȘтȏȒеȓ� ȖȒȕвеȝ� ȖȒывет� ȈыȘтȗее� Ȗȕ� ȗеȎȚȒȣтȇтȇȓ�
ȘȕȗевȔȕвȇȔȏȦ"

ǸșȏȒȣ ȖȒȇвȇȔȏȦ ǷȇȘȘșȕȦȔȏе �ȓ) ǩȗеȓȦ �Ș)
ǩȕȒȣȔыȐ�ȘтȏȒȣ ��� ����
ǨȇттеȗțȒȦȐ ��� ����
ǨȗȇȘȘ ���� ����

�� ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȚȑȇȎȇȔȕ�ȘȕȋеȗȍȇȔȏе�ȚȊȒевȕȋȕв�ȏ�ȘȇȜȇȗȇ�в�ȔеȑȕтȕȗыȜ�ȘȕȑȇȜ�
ȇ��ǩ�ȑȇȑȕȓ�Șȕȑе�в���ȗȇȎȇ�ȈȕȒȣȟе�ȚȊȒевȕȋȕв�Ȕȇ�еȋȏȔȏȝȚ�ȕȈȡеȓȇ��Ȟеȓ�в�ȋȗȚȊȏȜ"
Ȉ��ǩ�ȑȇȑȕȓ�Șȕȑе�ȓеȔȣȟе�ȘȇȜȇȗȇ�в�еȋȏȔȏȝе�ȕȈȡеȓȇ"

Ǹȕȑ ǵбȡеȓ �ɦл) ǺгȒевȕд �ȓг) ǸȇȜȇȗ �г)
$ ��� ������������ ���
B ��� ������������ ��
C ��� ���������� ��

�� ǲȇȒȇ��Ǹȇȓȏȗ�ȏ�ȄȒȣȜȇȔ�Ȏȇ���ȔеȋеȒȏ�ȔȇȑȕȖȏȒȏ�ȋеȔȣȊȏ��ǩ�ȑȕȔȝе�ȑȇȍȋȕȐ�ȔеȋеȒȏ�ȕтȔȕȟеȔȏе�
ȋеȔеȊ�ǲȇȒы�ȑ�ȋеȔȣȊȇȓ�Ǹȇȓȏȗȇ�ȈыȒȕ��������ȇ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȋеȔеȊ�Ǹȇȓȏȗȇ�ȑ�ȋеȔȣȊȇȓ�ȄȒȣȜȇȔȇ�
ȈыȒȕ��������ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȖȕȑȇȎȇȔȕ��ȘȑȕȒȣȑȕ�вȘеȊȕ�ȋеȔеȊ�ȈыȒȕ�Ț�ȤтȏȜ�ȋетеȐ�в�ȑȕȔȝе�ȑȇȍȋȕȐ�
ȔеȋеȒȏ��ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ�ȏ�ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�

��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȔȇтȕв�ȈыȒȕ�Ț�ȄȒȣȜȇȔȇ��ȑȕȊȋȇ�Ț�ǲȇȒы�ȈыȒȕ���ȓȇȔȇтȇ"
��Ǵȇ�ȑȇȑȕȐ�ȔеȋеȒе�вȘеȊȕ�Ț�ȋетеȐ�ȈыȒȕ����ȓȇȔȇтȕв"
��Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȕтȔȕȟеȔȏȐ�ȘȕȕтветȘтвȚет�ȕтȔȕȟеȔȏȥ�ȋеȔеȊ�ǲȇȒы��Ǹȇȓȏȗȇ�ȏ�ȄȒȣȜȇȔȇ"

���������� ��������� ����������

ǫеșȏ , ȔедеȒȦ ,, ȔедеȒȦ ,,, ȔедеȒȦ ,9 ȔедеȒȦ
ǲȇȒȇ ���᎑ ��᎑ ���᎑
Ǹȇȓȏȗ �� ��᎑ ��
ȄȒȣȜȇȔ ���᎑ ���᎑�

�� ǩ�ǨȇȑȚ�ȋве�ȕȋȏȔȇȑȕвые�ȑȔȏȊȏ�ȖȗȕȋȇȥтȘȦ�Ȏȇ����ȓȇ�
Ȕȇтȕв��ȇ�в�ǯȎȓȏȗе�тȗȏ�тȇȑȏе�ȍе�ȑȔȏȊȏ�²�Ȏȇ�����Ȓȏȗ��
ǬȘȒȏ���᎑� ����ᆣ��тȕ�в�ȑȇȑȕȓ�Ȋȕȗȕȋе�Ȥтȇ�ȑȔȏȊȇ�Ȗȗȕȋȇ�
етȘȦ�ȋеȟевȒе" ���᎑ ����ᆣ

�� ǸȇȜȇȗȔыȐ�ȖеȘȕȑ�ȖȗȕȋȇетȘȦ�в�ȚȖȇȑȕвȑȇȜ�ȗȇȎȔȕȐ�ȓȇȘȘы��
ȇ��ǩ�ȑȇȑȕȐ�ȏȎ�ȚȖȇȑȕвȕȑ�ȝеȔȇ���ȑȊ�ȘȇȜȇȗȔȕȊȕ�ȖеȘȑȇ�ȋеȟевȒе"�Ǵȇ�
ȘȑȕȒȣȑȕ"
Ȉ��Ƕȗȏ�ȖȕȑȚȖȑе����ȑȊ�ȘȇȜȇȗȔȕȊȕ�ȖеȘȑȇ�в�ȑȇȑȕȐ�ȚȖȇȑȕвȑе�ȓȕȍȔȕ�
ȘȤȑȕȔȕȓȏтȣ�ȏ�Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ"

�����᎑ �����᎑

Решение задач
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��

Деление величины в данном отношении����

ǶȇȓȦтȔȏȑȏ��ȑȇȑ�ȖȗȇвȏȒȕ��ȏȎȊȕтȇвȒȏвȇȥт�ȏȎ�ȈȗȕȔȎы��ǨȗȕȔȎȚ�ȖȕȒȚȞȇȥт�
ȏȎ�ȘȖȒȇвȇ�ȓеȋȏ�ȏ�ȕȒȕвȇ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�������
��ǱȇȑȚȥ�ȞȇȘтȣ�ȕт�вȘеȊȕ�ȘȖȒȇвȇ�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕȒȕвȕ��ȏȘȖȕȒȣȎȚеȓȕе�ȋȒȦ�
ȖȇȓȦтȔȏȑȇ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȊ�ȕȒȕвȇ�ȖȕтȗеȈȚетȘȦ�Ȕȇ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏе�ȖȇȓȦтȔȏȑȇ�ȓȇȘȘȕȐ�
����ȑȊ"
��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȓȇȘȘȚ�ȓеȋȏ��ȔеȕȈȜȕȋȏȓȚȥ�ȋȒȦ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏȦ�Ȗȇ�
ȓȦтȔȏȑȇ"

ǯȔȕȊȋȇ�тȗеȈȚетȘȦ�ȖȕȋеȒȏтȣ�ȞȏȘȒȕ�ȏȒȏ�веȒȏȞȏȔȚ�в�ȋȇȔȔȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�ȏ�ȔȇȐтȏ�ȞȇȘтȣ��Șȕȕт�
ветȘтвȚȥȠȚȥ�ȑȇȍȋȕȓȚ�ȞȒеȔȚ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȞтȕȈы�ȗȇȘȖȗеȋеȒȏтȣ����ȑȊ�ȖȟеȔȏȝы�в�ȋве�еȓȑȕȘтȏ�
в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��������ȓȇȘȘȚ�ȖȟеȔȏȝы�в�ȑȇȍȋȕȐ�еȓȑȕȘтȏ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

ǹȇȑȏȓ� ȕȈȗȇȎȕȓ�� в� ȖеȗвȕȐ� еȓȑȕȘтȏ� ȈȚȋет� �� Ă� �� ȑȊ�  � �� ȑȊ� ȖȟеȔȏȝы�� ȇ� вȕ� втȕȗȕȐ� −
��Ă���ȑȊ� ����ȑȊ�

1-й способ.�Ƕȕ�ȋȇȔȔȕȓȚ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����ȑȊ�ȖȟеȔȏȝы�ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ���ȗȇвȔыȜ�
ȞȇȘтеȐ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȇȘȘȇ�ȖȟеȔȏȝы��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȇȦ�ȕȋȔȕȐ�ȞȇȘтȏ��

������� ����ȑȊ�

���ȑȊ

��ȞȇȘтеȐ������

Ǯȇтеȓ�выȞȏȘȒȦȥтȘȦ�ȓȇȘȘы��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе���ȓ�ȏ���ȓ�ȞȇȘтȦȓ��
��Ă��� ����ȑȊ��ȏ���Ă��� �����ȑȊ�

���ȑȊ

��ȞȇȘтȏ�

��ȑȊ

��ȞȇȘтȏ�

2-й способ.�ǮȇȋȇȞȚ�ȓȕȍȔȕ�ȗеȟȏтȣ��ȘȕȘтȇвȏв�ȚȗȇвȔеȔȏе��ǫȒȦ�ȤтȕȊȕ���ȞȇȘтȣ�
ȕȈȕȎȔȇȞȇетȘȦ�ȞеȗеȎ�x��ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȚȗȇвȔеȔȏе�ȏ�ȗеȟȇетȘȦ��

�x����x� ����
�x� ����

x� ��

���ȑȊ

�x

x x x x x

ОтȗеȎȕȑ� AB� ȗȇȎȋеȒеȔ� Ȕȇ� ȗȇвȔые� ȞȇȘтȏ��
ОȖȗеȋеȒȏте�тȕȞȑȚ��ȑȕтȕȗȇȦ�ȋеȒȏт�ȕтȗеȎȕȑ�
в�ȋȇȔȔȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�

�

D������� Ȉ������� в������� Ȋ������� ȋ������� е������� ȍ������� Ȏ������� ȏ�������

A C D E F G H K B

ǩ�ȑȇȑȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�тȕȞȑȇ�N�ȋеȒȏт�ȕтȗеȎȕȑ�AB"�ǸȔȇȞȇȒȇ�ȖȗеȋȖȕȒȕȍȏте��ȇ�Ȏȇтеȓ�Ȗȗȕ�
веȗȣте�ȕтвет��ȏȎȓеȗȏв�

�

a)
A N B

Ȉ�
A N B

������ ��

Исследование-обсуждение

Деление величины в данном отношенииИзучение   
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ǷȇȎȋеȒȏте�����ȓȇȔȇтȕв�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȓȇȘтеȗȇȓȏ�в�ȋȇȔȔȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��
D������� в��������Ȉ������� Ȋ������� ȋ��������� е���������� ȍ����������

ȇ��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȒȕȍȏтȣ����ȑȊ�ȖȟеȔȏȝы�в�тȗȏ�ȓеȟȑȇ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"
Ȉ��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȒȏтȣ����Ȓȏтȗȕв�ȓȕȒȕȑȇ�в�тȗȏ�ȈȏȋȕȔȇ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"
в��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ����тетȗȇȋеȐ�ȓеȍȋȚ�тȗеȓȦ�ȚȞеȔȏȑȇȓȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"
Ȋ��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ�����ȓȇȔȇтȕв�ȓеȍȋȚ�тȗеȓȦ�ȗȇȈȕȞȏȓȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы

ОБРАЗЕЦ   Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȋеȒȏтȣ����ȓ�ȒеȔты�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

1-й способ 
���������� ����
������� ��
��Ã��� ����ȓ�������Ã��� �����ȓ�������Ã��� �����ȓ��
2-й способ  
x����x����x� ����
�x� ���
x� ��
ОȖȗеȋеȒȦȥтȘȦ�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȋȒȏȔы�
x� �������x� ��������x� ����
Ответ����ȓ�����ȓ�ȏ����ȓ

ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȗȇвȔыȜ�ȞȇȘтеȐ�
ȖȚтеȓ�ȘȒȕȍеȔȏȦ�ȞȒеȔȕв�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȏ�Ȕȇ�
ȜȕȋȏтȘȦ�ȋȒȏȔȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȇȦ���ȞȇȘтȏ��
��ȞȇȘтȣ�ȘȕȕтветȘтвȚет���ȓ��
ОȖȗеȋеȒȦȥтȘȦ� ȋȒȏȔы�� ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�
ȞȒеȔȇȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
ǫȒȏȔȇ���ȞȇȘтȏ�ȕȈȕȎȔȇȞȇетȘȦ�ȞеȗеȎ�x�ȏ�Șȕ�
ȘтȇвȒȦетȘȦ� ȚȗȇвȔеȔȏе�� ǷеȟȇетȘȦ� ȚȗȇвȔе�
Ȕȏе�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȋȒȏȔȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȇȦ�
�� ȞȇȘтȏ�� ОȖȗеȋеȒȦȥтȘȦ� ȋȒȏȔы�� Șȕȕтвет�
ȘтвȚȥȠȏе�ȞȒеȔȇȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�

�

���ȓ

���ȓ

x �x �x

ǮȕȒȕтȕе� ȘеȞеȔȏе�−� Ȥтȕ� тȇȑȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȇȘтеȐ�ȑ�ȝеȒȕȓȚ�� ȑȕȊȋȇ�
ȈȕȒȣȟȇȦ�ȞȇȘтȣ�ȕтȔȕȘȏтȘȦ�ȑ�ȓеȔȣȟеȐ�тȇȑ�ȍе��ȑȇȑ�ȝеȒȇȦ�ȑ�ȈȕȒȣȟеȐ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��еȘȒȏ�тȕȞȑȇ�C�ȋеȒȏт�ȕтȗеȎȕȑ�AB�в�ȎȕȒȕтȕȓ�ȘеȞеȔȏȏ��тȕ�
веȗȔȕ�ȘȒеȋȚȥȠее�ȗȇвеȔȘтвȕ�

AB���CB� �CB���AC
Ȅтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȖȗȏȈȒȏȎȏтеȒȣȔȕ�ȘȕȘтȇвȒȦет������������ǫȗевȔȏе�Ȋȗе�
ȑȏ�ȘȞȏтȇȒȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�ȏȘȑȚȘȘтвȇ��ȘȕȎȋȇȔȔые�Ș�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȔȏеȓ�
ȎȕȒȕтȕȊȕ�ȘеȞеȔȏȦ��ȈȕȒее�ȈȕȊȇтыȓȏ�Ș�ȤȘтетȏȞеȘȑȕȐ�тȕȞȑȏ�ȎȗеȔȏȦ��
ǹȇȑȏе�ȊеȔȏȇȒȣȔые�ȜȚȋȕȍȔȏȑȏ��ȑȇȑ�ǲеȕȔȇȗȋȕ�ȋȇ�ǩȏȔȞȏ��ǸȇȒȣвȇȋȕȗ�
ǫȇȒȏ��в�ȘвȕȏȜ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�в�ȕȘȔȕвȔȕȓ�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȒȏ�Ȥтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе��ǹȇȑȍе�Ȥтȕ�ȕтȔȕ�
ȟеȔȏе�ȓȕȍȔȕ�вȘтȗетȏтȣ�ȏ�в�Ȗȗȏȗȕȋе��ǩ�ȘȗеȋȔȏȜ�веȑȇȜ�ȎȕȒȕтȕе�ȘеȞеȔȏе�ȔȇȎывȇȒȏ�еȠе�ȏ�
ȈȕȍеȘтвеȔȔȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏеȐ�

A C B

ǷȇȘȖȗеȋеȒȏте�����ȑȊ�ȓȚȑȏ�Ȗȕ�ȋвȚȓ�ȓеȟȑȇȓ�в�ȋȇȔȔȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��
D������� Ȉ������� в�������� Ȋ�������� ȋ�������� е������� ȍ���������

Из истории математики
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��

� ǬȘȒȏ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȊȗȇȋȚȘȔыȜ�ȓеȗ�ȘȓеȍȔыȜ�ȚȊȒȕв�ȗȇвȔȕ�
�������тȕ�ȑȇȑȕвȇ�ȊȗȇȋȚȘȔȇȦ�ȓеȗȇ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȏȎ�ȤтȏȜ�ȚȊȒȕв"

D

A C B

�� ǩ�ȑȒȇȘȘе����ȚȞеȔȏȑȕв�ȗȇȎȈȏȒȏȘȣ�Ȕȇ���ȊȗȚȖȖы�� 7
3 �ȞȇȘтȏ�ȚȞеȔȏȑȕв�ȏȎ�ȔȏȜ�ȖȕȖȇȒȏ�в�ȖеȗвȚȥ�

ȊȗȚȖȖȚ��ОтȔȕȟеȔȏе�ȚȞеȔȏȑȕв�втȕȗȕȐ�ȊȗȚȖȖы�ȑ�тȗетȣеȐ�ȗȇвȔȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȚȞеȔȏȑȕв�в�
ȑȇȍȋȕȐ�ȊȗȚȖȖе"�

�� ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ� ȊȚȘеȐ�ȏ�Țтȕȑ�� ȘȕȋеȗȍȇȠȏȜȘȦ�Ȕȇ�ȖтȏȝеțȇȈȗȏȑе��ȗȇвȔȕ��� �� ��� ȇ�
ȕтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�Țтȕȑ�ȏ�ȑȚȗ�²��������ОȈȠее�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȊȚȘеȐ��Țтȕȑ�ȏ�ȑȚȗ�ȘȕȘтȇвȒȦет�
������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȊȚȘеȐ��ȘȑȕȒȣȑȕ�Țтȕȑ�ȏ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȑȚȗ�ȘȕȋеȗȍȏтȘȦ�Ȕȇ�ȖтȏȝеțȇȈȗȏȑе"

�� ��ȑȊ�ȏȎȥȓȇ�ȖȗȕȋȇетȘȦ�Ȏȇ���ȓȇȔȇтȕв��ȇ���ȑȊ�ȑȚȗȇȊȏ�²�Ȏȇ����ȓȇȔȇтȕв��ǯȎȥȓ�ȏ�ȑȚȗȇȊȚ�Ȗеȗе�
ȓеȟȇȒȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�Șтȕȏт���ȑȊ�ȤтȕȐ�ȘȓеȘȏ"

�� ǧȔȇȗ�ȗȇȎȗеȎȇȒ�ȒеȔтȚ�Ȕȇ�тȗȏ�ȞȇȘтȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ������������ǸȑȕȒȣȑȕ�Șȓ�ȈыȒȇ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�
ȋȒȏȔȇ�ȒеȔты��еȘȒȏ�ȋȒȏȔȇ�ȔȇȏȓеȔȣȟеȐ�ȞȇȘтȏ����Șȓ"

� ǨетȕȔȔȇȦ� ȘȓеȘȣ� ȏȎȊȕтȇвȒȏвȇетȘȦ� ȏȎ� �� ȞȇȘтеȐ� ȝеȓеȔтȇ�� ��
ȞȇȘтеȐ�ȖеȘȑȇ�ȏ���ȞȇȘтеȐ�ȊȗȇвȏȦ�
ȇ�� ǸȑȕȒȣȑȕ� ȝеȓеȔтȇ�� ȖеȘȑȇ� ȏ� ȊȗȇвȏȦ� ȔȚȍȔȕ� вȎȦтȣ�� ȞтȕȈы�
ȏȎȊȕтȕвȏтȣ����тȕȔȔ�ȈетȕȔȔȕȐ�ȘȓеȘȏ"
Ȉ�� ǸȑȕȒȣȑȕ� тȕȔȔ� ȈетȕȔȔȕȐ� ȘȓеȘȏ� ȓȕȍȔȕ� ȏȎȊȕтȕвȏтȣ� ȏȎ� ��
тȕȔȔ�ȝеȓеȔтȇ"

�� ОтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔ�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�ȗȇвȔȕ������������ǴȇȐȋȏте�
Ȗеȗȏȓетȗ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��еȘȒȏ�ȈȕȒȣȟȇȦ�ȘтȕȗȕȔȇ�Ȕȇ���Șȓ�ȋȒȏȔȔее�
ȓеȔȣȟеȐ�ȘтȕȗȕȔы�

� ǶȒȕȠȇȋȏ�ȖȟеȔȏȞȔȕȊȕ�ȏ�ȦȞȓеȔȔȕȊȕ�ȖȕȒеȐ�ȕтȔȕȘȦтȘȦ�ȑȇȑ��� �����
ǶȒȕȠȇȋȣ�ȖȟеȔȏȞȔȕȊȕ�ȖȕȒȦ�Ȕȇ����Ȋȇ�ȈȕȒȣȟе�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȦȞȓеȔȔȕ�
Ȋȕ�ȖȕȒȦ��Ǳȇȑȕвȇ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȖȕȒȦ"

� ОтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ� ȊȗȏȈȕв�� ȘȕȈȗȇȔȔыȜ�Ǹȇȓȏȗȕȓ�ȏ�еȊȕ�Șе�
ȘтȗȕȐ��ȗȇвȔȕ�������
ȇ��ǬȘȒȏ�Ǹȇȓȏȗ�ȘȕȈȗȇȒ����ȊȗȏȈȕв��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȘȕȈȗȇȒȇ�еȊȕ�ȘеȘтȗȇ"
Ȉ��ǬȘȒȏ�ȈыȒȕ�ȘȕȈȗȇȔȕ����ȊȗȏȈȇ��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȊȗȏȈȕв�ȘȕȈȗȇȒ�ȑȇȍ�
ȋыȐ�ȏȎ�ȋетеȐ"

Решение задач
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

Пропорция ����

ǲȇȒȇ�ȋȕȈȇвȏȒȇ���Ȓȕȍȑȏ�Șȏȗȕ�
Ȗȇ�в�ȊȗȇțȏȔ��в�ȑȕтȕȗȕȓ�ȈыȒȕ�
��ȘтȇȑȇȔȇ�вȕȋы��ȏ�Ȗеȗеȓеȟȇ�
Ȓȇ��ȇ�ȄȒȣȜȇȔ�²���Ȓȕȍеȑ�ȘȏȗȕȖȇ�
в�ȊȗȇțȏȔ��в�ȑȕтȕȗȕȓ�ȈыȒȕ���ȘтȇȑȇȔȇ�вȕȋы�
��ǸтȇȒȕ�Ȓȏ�в�ȘȓеȘȦȜ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȘȕȕтȔȕȟеȔȏе�вȕȋы�ȏ�Șȏȗȕ�

Ȗȇ"�Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȓȕȍеȑ�ȘȏȗȕȖȇ�ȔȚȍȔȕ�ȋȕȈȇвȏтȣ�ȑ���ȘтȇȑȇȔȇȓ�вȕȋы��ȞтȕȈы�ȖȕȒȚȞȏтȣ�тȇȑȕе�ȍе�Șȕȕт�
ȔȕȟеȔȏе"

ǷȇвеȔȘтвȕ�ȋвȚȜ�ȕтȔȕȟеȔȏȐ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏеȐ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�������ȏ�
��������ȗȇвȔы��ȕȔȏ�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��

ǧ�ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�������ȏ��������Ȕе�ȗȇвȔы��ȕȔȏ�Ȕе�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�

ǾȏтȇетȘȦ�тȇȑ��ȕтȔȕȟеȔȏе�a�ȑ�b�ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ�c�ȑ�d��
ǮȋеȘȣ�a�ȏ�d�ȔȇȎывȇȥт�ȑȗȇȐȔȏȓȏ ȞȒеȔȇȓȏ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��ȇ�b�ȏ�c�²�ȘȗедȔȏȓȏ ȞȒеȔȇȓȏ�ȖȗȕȖȕȗ�
ȝȏȏ��

��ǩ�ȕȈȠеȓ�вȏȋе�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�тȇȑ�
a���b� �c���d�ȏȒȏ� b

a
d
c=

ОȈȕȘȔȚȐте��Ȟтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��ȖȕȑȇȎȇв��Ȟтȕ�ȕȔȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔы��Ǻȑȇ�
ȍȏте�ȑȗȇȐȔȏе�ȏ�ȘȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�

�

D��������� ������ Ȉ���������� �������� в�� 39
21

65
35= Ȋ�� 8

1,2
12
1,8=

ǺȖȗȕȘтȏте� ȋȇȔȔȕе� ȕтȔȕȟеȔȏе� ȏ�� ȎȇȖȏȘȇв� ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕе� еȓȚ� ȕтȔȕȟеȔȏе�� ȘȕȘтȇвȣте�
ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�

�

D������� Ȉ�������� в����������������� Ȋ�� 24
36 ȋ�� 45

30 е�� 63
27

�ȏȒȏ ������ ���������15
10

15
10

3
2

5
5
|
|= = 3

2
3
2=6

4
6
4

3
2

2
2
|
|= = 6

4
15
10=

�ȏȒȏ �����������������15
5

15
5

3
1

5
5
|
|= = 3

2
3
1

! !6
4

6
4

3
2

2
2
|
|= = 6

4
15
5

!

��ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ
��ȑȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы
��ȘȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы
��ȕȘȔȕвȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ�
���ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ

Ключевые слова

Исследование-обсуждение

ПропорцияИзучение   

ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�

a���b� �c���d

ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы
a

db
c=

ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�
Задания
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��

ȋ��
16
14

24
21

32
24

е�� 6
4

12
9

15
10

D�����������������������������

Ȉ����������������������������� Ȋ�� 24
18

12
10

18
15

в������������������������������

ОȖȗеȋеȒȏте�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȏȎ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�

ОБРАЗЕЦ �����������������������������
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

������ ����������������� ����������������� �������
������ȏ���������ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
������ ��������

Ǳȇȍȋȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȚȖȗȕȠȇетȘȦ�
ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ� �� �� ��  � �� �� �� ȏ� ��� �� ���  � �� �� ���
ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�

�

Ƕȗȕвеȗȣте�веȗȔȕȘтȣ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȐ��ǮȇȖȏȟȏте�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�в�вȏȋе�Ȗȗȕ�
Ȗȕȗȝȏȏ�
ȇ��ОтȔȕȟеȔȏе����ȑ����ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����ȑ����
Ȉ��ОтȔȕȟеȔȏе����ȑ����ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����ȑ����
в��ОтȔȕȟеȔȏе�����ȑ���ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����ȑ����

�

Ƕроизведение крайних членов пропорȝии равно произведению еȧ средних членов. Ȅтȕ�ȘвȕȐ�
Șтвȕ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȕȘȔȕвȔȢȓ ȘвȕȐȘșвȕȓ ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��

ȏȒȏa���b� �c���d a × d� �b × c a × d� �b × c

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв�
b × c

a × d
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȗȇȐȔȏȜ�ȞȒеȔȕв

b
a

d
c=

��ǩеȗȔȕ�ȏ�ȕȈȗȇтȔȕе�ȕȘȔȕвȔȕȓȚ�ȘвȕȐȘтвȚ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȋȒȦ�ȞȏȘеȒ�a��b��c��d��ȕтȒȏȞȔыȜ�
ȕт�ȔȚȒȦ��a × d� �b × c��ȕтȔȕȟеȔȏȦ� b

a �ȏ� d
c �ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��

ǴȇȖȗȏȓеȗ��тȇȑ�ȑȇȑ���×��� ���×����ȕтȔȕȟеȔȏȦ�������ȏ�������ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�� 3
6

2
4=

a × d� �b × c��
����������� b

a
d
c=

��Ã���� ���Ã����������� ��������

Основное свойство пропорцииИзучение   

Ǳȇȑȏе�еȠе�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ��еȘȒȏ�ȖȕȓеȔȦтȣ�ȓеȘтȇȓȏ�ȞȒеȔы�в�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ
a���b� �c���d"��

Подумай!

��ǬȘȒȏ�в�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȖȕȓеȔȦтȣ�ȓеȘтȇȓȏ�ȘȗеȋȔȏе�ȏȒȏ�ȑȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы�ȓеȘтȇȓȏ��тȕ�ȗȇвеȔ�
Șтвȕ�Ȕе�ȔȇȗȚȟȏтȘȦ�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

���������ȏ������ ��������ȏ������� ��������ȏ� 5
2 ��� 4

3
7
3
| �ȏ� 8

7
2
1
|

10
6 �ȏ� 30

18
5
3 �ȏ� 75

45
3
4 �ȏ� 9

12
18
8 �ȏ� 27

12

ОȖȗеȋеȒȏте��ȕȈȗȇȎȚȥт�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�ȏȒȏ�Ȕет��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȕȘȔȕвȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ�
ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��

ОБРАЗЕЦ   D��������ȏ�����������������Ȉ����������ȏ� 5
3 : 3 �

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 
D����Ă����� �������������Ă��� ��������
������ ����������
Ȉ������Ă��� ������������Ă� 5

3  �������
�����������

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе� ȑȗȇȐȔȏȜ� ȞȒеȔȕв� ȗȇвȔȕ� ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�
ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв��ОтȔȕȟеȔȏȦ�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȗȇȐȔȏȜ�ȞȒеȔȕв�Ȕе�ȗȇвȔȕ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�
ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв��ОтȔȕȟеȔȏȦ�Ȕе�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�

�

D������x� �������� в�������� �y����� ȋ�������� �����x ȍ��m������� ������

Ȉ�� 9
2

63
x= Ȋ�� 5

21 35
y= � е�� 3 12

35m = � Ȏ���x���������� ������

ǴȇȐȋȏте�ȔеȏȎвеȘтȔȕе��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȕȘȔȕвȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�

ОБРАЗЕЦ   �������� �����x����
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

��Ă�x� ���Ă����
�x� ����
x� ��

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȗȇȐȔȏȜ�ȞȒеȔȕв�ȗȇвȔȕ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв�
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ��ȏ�ȗеȟȇетȘȦ�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠее�ȚȗȇвȔеȔȏе�

�

D���������������� Ȉ���������������� в����������������� Ȋ������������������������

ǮȇȖȏȟȏте�вȘе�вȕȎȓȕȍȔые�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȎȇȋȇȔȔые�ȞȏȘȒȇ��

ОБРАЗЕЦ   ��Ã��� ���Ã��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

������ ������
������ ������
������ ������
������ ������

ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�ȏȎ�ȗȇвеȔȘтвȇ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȐ�
ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�ȓеȔȦȥтȘȦ�ȓеȘтȇȓȏ�
ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы�ȓеȔȦȥтȘȦ�ȓеȘтȇȓȏ�
ǩ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȘȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�ȓеȔȦȥтȘȦ�ȓеȘтȇȓȏ�

ǮȇȖȏȟȏте�ȗȇȎȒȏȞȔые�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȋȒȦ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȗȇвеȔȘтв��

D����Ã �� ���Ã �� Ȉ����Ã ��� ����Ã � в����Ã ��� ���Ã � Ȋ����Ã ��� ���Ã ��

Ƕȗȕвеȗȣте��ȕȈȗȇȎȚȥт�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�ȏȒȏ�Ȕет��ǶȕȓеȔȦв�ȓеȘтȇȓȏ�ȘȕȕтветȘтвȚ�
ȥȠȏе�ȞȒеȔы�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��ȎȇȖȏȟȏте�Ȕȕвые�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�

�

D��������ȏ�������� Ȉ����������ȏ��������� в������������ȏ������ Ȋ��������ȏ� 6
1 : 3
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��

�� ǳȇȘтеȗ� ǧȒȏ� ȞȇȘтȣ� ȘвȕеȊȕ� ȋȕȜȕȋȇ� Ȏȇ� ȓеȘȦȝ� тȗȇтȏт�� ȇ� ȕȘтȇвȟȏеȘȦ� ȞȇȘтȣ� ȘȕȜȗȇȔȦет� � в�
ȑȇȞеȘтве� ȘȈеȗеȍеȔȏȐ�� ОтȔȕȟеȔȏе� ȋеȔеȊ�� ȑȕтȕȗые� ȕȔ� тȗȇтȏт�� ȑ� ȋеȔȣȊȇȓ�� ȑȕтȕȗые� ȕȔ�
ȑȕȖȏт��ȖȗȏȓеȗȔȕ��������
ȇ��ǬȘȒȏ�Ȏȇ�ȖеȗвыȐ�ȓеȘȦȝ�ȘȈеȗеȍеȔȏȦ�ȓȇȘтеȗȇ�ǧȒȏ�ȘȕȘтȇвȏȒȏ�����ȓȇȔȇтȕв��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
ȕȔ�ȖȕтȗȇтȏȒ"
Ȉ��ǬȘȒȏ�Ȏȇ�втȕȗȕȐ�ȓеȘȦȝ�ȓȇȘтеȗ�ǧȒȏ�ȖȕтȗȇтȏȒ�����ȓȇȔȇтȕв��тȕ�ȑȇȑȕв�ȈыȒ�еȊȕ�ȋȕȜȕȋ"

�� ОтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȓȇȗȕȑ�ǲȇȒы�ȑ�ȞȏȘȒȚ�ȓȇȗȕȑ�ȄȒȣȜȇȔȇ�ȗȇвȔȕ��������Ǻ�ǲȇȒы����ȓȇȗȕȑ�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȗȕȑ�Ț�ȄȒȣȜȇȔȇ"
Ȉ��ǶȕȘȒе�тȕȊȕ��ȑȇȑ�ǲȇȒȇ�ȑȚȖȏȒȇ�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȗȕȑ��ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ее�ȓȇȗȕȑ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�
ȓȇȗȕȑ�ȄȒȣȜȇȔȇ�ȘтȇȒȕ�ȗȇвȔȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȗȕȑ�ȑȚȖȏȒȇ�ǲȇȒȇ"

�� ǩ�ȦȠȏȑе����ȈеȒыȜ�ȏ����ȑȗȇȘȔыȜ�ȟȇȗȏȑȕв��ǶȕȘȒе�тȕȊȕ��ȑȇȑ�в�ȦȠȏȑ�ȋȕȈȇвȏȒȏ���ȈеȒыȜ�ȏ�
ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȑȗȇȘȔыȜ�ȟȇȗȏȑȕв��ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȈеȒыȜ�ȟȇȗȏȑȕв�ȑ�ȞȏȘȒȚ�ȑȗȇȘȔыȜ�ȘтȇȒȕ�
ȗȇвȔȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȗȇȘȔыȜ�ȟȇȗȏȑȕв�ȋȕȈȇвȏȒȏ�в�ȦȠȏȑ"

ǸȕȘтȇвȣте���ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȚȘȒȕвȏȥ���
ȇ��ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы�ȗȇвȔы���ȏ��� в��ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы�ȗȇвȔы���ȏ����

Ȉ��ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы�ȗȇвȔы���ȏ��� Ȋ��ОȈȇ�ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȇ�ȗȇвȔы��

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ�� ОтȔȕȟеȔȏе� ȋȒȏȔы� ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ� ȑ� ȟȏȗȏȔе� ȗȇвȔȕ� �� �� ��� ǾеȓȚ� ȗȇвȔȇ� ȟȏȗȏȔȇ�
ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��еȘȒȏ�ȋȒȏȔȇ�ȗȇвȔȇ���ȓ"
Ȉ��ОтȔȕȟеȔȏе�вȕȎȗȇȘтȕв�Ǹȇȓȏȗȇ�ȏ�еȊȕ�ȘеȘтȗы�ȗȇвȔȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�Ȓет�еȊȕ�ȘеȘтȗе��еȘȒȏ�
ǸȇȓȏȗȚ����Ȓет"
в��ǩ�ȑȒȇȘȘе����ȋевȕȞеȑ��ǬȘȒȏ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�ȑ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȋевȕȞеȑ�
ȗȇвȔȕ��������тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв�в�ȑȒȇȘȘе"

��

�� ǯȎ� �� ȑȊ� ȓȕȗȑȕвȏ� ȖȕȒȚȞȇетȘȦ� ���� Ȋ� Șȕȑȇ�� ȇ� ȕȘтȇȒȣȔȕе�
теȗȦетȘȦ��
ȇ��ǮȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�Șȕȑȇ�ȏȎ�ȓȕȗȑȕвȏ�ȑ�
ȞȇȘтȏ��ȑȕтȕȗȇȦ�теȗȦетȘȦ�
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�теȗȦетȘȦ�Ȗȗȏ�ȖȕȒȚȞеȔȏȏ�Șȕȑȇ�ȏȎ���ȑȊ�ȓȕȗȑȕвȏ"
в��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȊ�ȓȕȗȑȕвȏ�ȔȚȍȔȕ�Ȕȇ�ȖȗȏȊȕтȕвȒеȔȏе���ȑȊ�Șȕȑȇ"

ǩ� ȖȚȘтȚȥ� ȑȒетȑȚ� вȖȏȟȏте� тȇȑȕе� ȞȏȘȒȕ�� ȞтȕȈы�ȏȎ� ȖȕȒȚȞеȔȔыȜ� ȞетыȗеȜ� ȞȏȘеȒ�ȓȕȍȔȕ�
ȈыȒȕ� ȘȕȘтȇвȏтȣ� ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�� ǸȑȕȒȣȑȕ� ȗȇȎȒȏȞȔыȜ� ȞȏȘеȒ�ȓȕȍȔȕ� выȈȗȇтȣ� ȋȒȦ� ȑȇȍȋȕȐ�
тȗȕȐȑȏ�ȞȏȘеȒ"�ОȈȕȘȔȚȐте�Șвȕе�ȓȔеȔȏе�

��

D�������������� Ȉ���������������� в�������������� Ȋ��������������
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

Масштаб����

��ǳȇȘȟтȇȈ�тȇȑȍе�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȏ�ȋȒȦ�ȓȇȒеȔȣȑȏȜ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ�ȕȈȡеȑтȕв��ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�вȘе�
ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�Ȕȇ�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏȏ�ȚвеȒȏȞȏвȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȕȋȔȕ�ȏ�тȕ�ȍе�ȞȏȘȒȕ��ȇ�ȓȇȘȟтȇȈ�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�
ȑȇȑ�������������������������ȏ�т�ȋ��

ǾȇȘтȕ�ȋȒȦ�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏȦ�ȕȈȡеȑтȕв�Ȕȇ�ȈȚȓȇȊе�ȖȗȏȜȕȋȏт�
ȘȦ�вȘе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�ȚȓеȔȣȟȇтȣ�ȏȒȏ�ȚвеȒȏȞȏвȇтȣ�Ȕȇ�ȕȋȔȕ�
ȏ� тȕ�ȍе�ȞȏȘȒȕ��ǫȒȦ� ȤтȕȊȕ�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȓȇȘȟтȇȈ��ǳȇȘ�
ȟșȇбȕȓ�ȔȇȎывȇȥт�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔы�ȕтȗеȎȑȇ�Ȕȇ�ȑȇȗте�
ȑ�ȋȒȏȔе�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȊȕ�ȕтȗеȎȑȇ�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�� ǬȘȒȏ�
Ȗȇȗȑ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔ�в��������ȗȇȎ�ȚȓеȔȣȟеȔȔȕȓ�
вȏȋе��Ȟеȓ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ��еȊȕ�ȓȇȘȟтȇȈ�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�������������
�����������ȏȒȏ�� 10000

1 �
ǹȕ�еȘтȣ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�в���Șȓ��ȏȎȕȈȗȇȍеȔȔȕе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе��Șȕ�
ȕтветȘтвȚет��������Șȓ�ȏȒȏ�����ȓ�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ��ǾтȕȈы�Ȗȕ�
ȖȒȇȔȚ� ȔȇȐтȏ� ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔȕе� ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�� ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�
ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�� ǴȇȖȗȏȓеȗ�� ȞтȕȈы� ȔȇȐтȏ� ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔȚȥ�
ȋȒȏȔȚ�ȕтȗеȎȑȇ�BC��ȋȒȏȔȇ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȗȇвȔȇ���Șȓ��
Ȥтȕ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕȈȕȎȔȇȞȇетȘȦ�ȞеȗеȎ�x��ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȕтȔȕȟе�
Ȕȏе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȑ�ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔȕȓȚ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȥ�
ȗȇвȔȕ�������������тȕ�ȓȕȍȔȕ�ȘȕȘтȇвȏтȣ�тȇȑȚȥ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�

ǶȒȇȔ��Șȓ�
� � � � � �

� ����� ����� ����� ����� �����
ǩ�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ�
�Șȓ�

ǺȞȏтывȇȦ�ȓȇȘȟтȇȈ�ȏ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе��ȔȇȐȋȏте�ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�

ОБРАЗЕЦ ǳȇȘȟтȇȈ����������ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ��
ǷеȟеȔȏе  ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

200
1 3

x=

��Ă�x� ���Ă����
x� �����
ǷеȇȒȣȔȕе� ȗȇȘȘтȕȦȔȏе� ȗȇвȔȕ� ���� Șȓ�
ȏȒȏ���ȓ��

ОтȔȕȟеȔȏе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�����ȑ�ȗеȇȒȣȔȕȓȚ
ȗȇȘȘтȕȦȔȏȥ��x��ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ�
���������
ǯȎ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе��

�

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе
ǷеȇȒȣȔȕе
ȗȇȘȘтȕȦȔȏе

Ƕȕ�ȕȘȔȕвȔȕȓȚ�ȘвȕȐȘтвȚ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ���
�������������x�Ã��� ���Ã����������������������
�������������x� ���������Șȓ�� ������ȓ�

10000
1 2

x=
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе
ǷеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе

��ȓȇȘȟтȇȈ

Ключевые слова

Ǵȇ�ȖȒȇȔе�ȋȇȞȔȕȊȕ�ȋȕȓȇ�ȋȒȏȔȇ�ȘтȕȗȕȔы�ȑȇȍȋȕȐ�ȑвȇȋȗȇтȔȕȐ�ȑȒетȑȏ�Șȕȕт�
ветȘтвȚет���ȓ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ��
��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȖȗеȋеȒȏтȣ�ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔые�ȗȇȎȓеȗы�ȋȕȓȇ�ȏ�ȚȞȇȘтȑȇ"
��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȔȕвȕ�ȔȇȗȏȘȕвȇтȣ�ȖȒȇȔ��еȘȒȏ�Ȕȇ�ȈȚȓȇȊе�в�ȑȒетȑȚ�ȑȇȍȋыȐ�
ȑвȇȋȗȇтȏȑ�ȘȕȕтветȘтвȚет���ȓ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ"

ǺȞȇȘтȕȑ
ǫȕȓ�

Исследование-обсуждение

МасштабИзучение   
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ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȖȚȔȑтȇȓȏ���ȑȓ��Ǳȇȑȏȓ�ȈȚȋет�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȑȇȗте�
ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ȗȕ�ȎȇȋȇȔȔȕȓȚ�ȓȇȘȟтȇȈȚ"

�

D������������ Ȉ������������� в������������� Ȋ�������������

ǴȇȐȋȏте�ȓȇȘȟтȇȈ��ȎȔȇȦ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȏ�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�

ОБРАЗЕЦ ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�����ȓ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

��Șȓ�������ȓ� �
 ���Șȓ�����������Șȓ� �
 �����������

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȑ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȥ�Ȕȇ�
ȓеȘтȔȕȘтȏ�
ǺȞȏтывȇетȘȦ��Ȟтȕ���ȓ� �����Șȓ�
ǷȇȎȋеȒȏв�ȞȒеȔы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�Ȕȇ����ȕȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȓȇȘȟтȇȈ�

ȇ��ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�����ȓ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ�
Ȉ��ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ���ȑȓ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���ȓȓ�
в��ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ����ȑȓ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ�
Ȋ��ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�����ȑȓ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе����Șȓ�

�

ȇ��ǳȇȘȟтȇȈ���������
����ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ��

Ȉ��ǳȇȘȟтȇȈ���������
����ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ�

в��ǳȇȘȟтȇȈ���������
����ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ��

ǺȞȏтывȇȦ�ȓȇȘȟтȇȈ�ȏ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ��ȔȇȐȋȏте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�

ОБРАЗЕЦ ǳȇȘȟтȇȈ����������ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�����Șȓ��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

����Ă�x� ���Ă����
x� ����Șȓ�

ОтȔȕȟеȔȏе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȦ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе��x��ȑ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȥ�
Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�������ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ����������
ǯȎ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȗȇвȔȕ���Șȓ�

ȇ��ǳȇȘȟтȇȈ����������ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�����Șȓ�
Ȉ��ǳȇȘȟтȇȈ����������ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�����Șȓ�
в��ǳȇȘȟтȇȈ����������ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ������Șȓ�

�

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�
ȓеȘтȔȕȘтȏ

300
1

900
x=

ǯȎȓеȗȣте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȋȕȗȕȋȇȓȏ�
Ȕȇ�ȑȇȗте��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȒȏȔеȐȑȚ��ǴȇȐȋȏте�
ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�Ȋȕȗȕȋȇȓȏ�в�
ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ��ȚȞȏтывȇȦ�ȓȇȘȟтȇȈ��
��ǨȇȑȚ�²�ǪȦȔȋȍȇ�
��ǿȏȗвȇȔ�²�ǱȦȒȣȈȇȋȍȇȗ
��ǪȚȈȇ�²�ǿȚȟȇ�
��ǧȊȋȇȓ�²�ǪȇȎȇȜ�

ǸȕȘтȇвȣте�вȕȖȗȕȘы�Ȗȕ�ȑȇȗте�ȏ�ȕтветȣте�Ȕȇ�
ȔȏȜ�

�

�������������
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ǶȒȇȔ�ȔȇȗȏȘȕвȇȔ�в�ȓȇȘȟтȇȈе����������
ȇ��ǫȒȏȔȇ�ȑȕȓȔȇты�Ȕȇ�ȖȒȇȔе���Șȓ��Ǳȇȑȕвȇ�ȋȒȏȔȇ�ȑȕȓȔȇты�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ"
Ȉ��ǬȘȒȏ�ȋȒȏȔȇ�ȎȇȈȕȗȇ����ȓ��тȕ�ȑȇȑȕвȇ�еȊȕ�ȋȒȏȔȇ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�ȖȒȇȔе"

�

ǫȕȗȕȊȇ�ȋȒȏȔȕȐ����ȓ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�ȏȓеет�ȋȒȏȔȚ���Șȓ��ОȖȗеȋеȒȏте�ȓȇȘȟтȇȈ�ȏ�ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕ�
ȖȗȕȘы�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȋȒȏȔȇ�ȋȕȗȕȊȏ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ��еȘȒȏ�ее�ȋȒȏȔȇ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�ȖȒȇȔе����Șȓ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȋȒȏȔȇ�ȓȕȘтȇ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�ȖȒȇȔе��еȘȒȏ�еȊȕ�ȋȒȏȔȇ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ����ȓ"

�

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ȕȇ�ȑȇȗте��ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȕтȕȗȕȐ��� ����������ȗȇвȔȕ���Șȓ��
Ǳȇȑȕвȕ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ȕȇ�ȑȇȗте��ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȕтȕȗȕȐ�����������"

�

�� ǴȇȐȋȏте�ȋȒȏȔȚ�ȖȞеȒы�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе��ȏȎȕȈȗȇȍеȔȔȕȓ�в�ȓȇȘȟтȇȈе�������

��Șȓ

�� ǫетȏ� Ȕȇ� ȑȗȚȍȑе� Ȗȕ� ȇвȏȇȓȕȋеȒȏȗȕвȇȔȏȥ� ȎȇȜȕтеȒȏ� Șȕ�
Ȉȗȇтȣ�ȓȇȑет�ȘȇȓȕȒетȇ��ȋȒȏȔȇ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�в�ȗеȇȒȣȔȕȘтȏ����
ȓ��ȇ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȑȗыȒȣȦȓȏ����ȓ��
��Ǳȇȑȕвȇ�ȈȚȋет�ȋȒȏȔȇ�ȓȇȑетȇ�ȘȇȓȕȒетȇ��ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȕтȕȗȕ�
Ȋȕ�������"
��Ǹȇȓȏȗ�ȘȑȇȎȇȒ��Ȟтȕ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȑȗыȒȣȦȓȏ�ȓȇȑетȇ�
ȤтȕȊȕ�ȘȇȓȕȒетȇ�ȈȚȋет����Șȓ��ǲȇȒȇ�²����Șȓ��ȇ�ȄȒȣȜȇȔ�²����
Șȓ��ǾеȐ�ȕтвет�веȗеȔ"

�� ǷеȇȒȣȔȇȦ� ȋȒȏȔȇ� теȔȔȏȘȔȕȊȕ� ȑȕȗтȇ� ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�
țȕȗȓы� ��� ȓ�� ǴȇȐȋȏте� ȓȇȘȟтȇȈ� ȖȒȇȔȇ� ȏ� ȕтветȣте� Ȕȇ�
вȕȖȗȕȘы��
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȟȏȗȏȔȇ�ȑȕȗтȇ"
��Ǳȇȑȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȘȕȘтȇвȒȦет�Ȗеȗȏȓетȗ�ȑȕȗтȇ�ȑ�Ȗе�
ȗȏȓетȗȚ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе"
��Ǳȇȑȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȕȗтȇ�ȑ�ȖȒȕ�
Ƞȇȋȏ�Ȕȇ�ȖȒȇȔе" ��Șȓ

��
Șȓ

Ƕȕ�ȓȇȘȟтȇȈȚ�ȓȕȍȔȕ�ȕȖȗеȋеȒȏтȣ��вȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ�ȗеȇȒȣ�
Ȕȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе��ǴȇȖȗȏȓеȗ��Ȕȇ�ȖȒȇȔе�Ș�ȓȇȘȟтȇȈȕȓ����������ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȚȓеȔȣ�
ȟȇетȘȦ�в������ȗȇȎ��ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ȚȓȔȕȍȏв�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�Ȕȇ�������ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�
ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе��ǧ�ȗȇȎȋеȒȏв�ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�������ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȗȇȘȘтȕȦ�
Ȕȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�

Запомни!

� ȄȒȣȜȇȔ�ȎȇȜȕтеȒ�ȔȇȗȏȘȕвȇтȣ�в�ȇȒȣȈȕȓе�в�ȓȇȘȟтȇȈе��������ȖȒȇȔ�țȚтȈȕȒȣȔȕȊȕ�ȖȕȒȦ��ȋȒȏȔȇ�
ȑȕтȕȗȕȊȕ����ȓ��ȇ�ȟȏȗȏȔȇ����ȓ��ǩȕȎȓȕȍȔȕ�Ȓȏ�Ȥтȕ"�ОȈȕȘȔȚȐте�ȘвȕȐ�ȕтвет��

Решение задач
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Прямая пропорциональная зависимость����

ǹȚȗȏȘт� в� ȖȚȔȑте� ȕȈȓеȔȇ� вȇȒȥт�
ȋȇв��������ȖȕȒȚȞȏȒ�����᎑��
�� ǸȑȕȒȣȑȕ� ȓȇȔȇтȕв� ȕȔ� ȖȕȒȚȞȏт��
еȘȒȏ�ȕȈȓеȔȦет�еȠе������"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȋȕȒȒȇȗȕв�Ǹǿǧ�тȚȗȏȘт�
ȋȕȒȍеȔ�ȕȈȓеȔȦтȣ��ȞтȕȈы�ȑȚȖȏтȣ�ȈȏȒет�Ȏȇ�����ȓȇȔȇтȕв"
��ǬȘȒȏ�ȕȈȕȎȔȇȞȏтȣ�ȘȚȓȓȚ�в�ȋȕȒȒȇȗȇȜ�ȞеȗеȎ�d��ȇ�ȘȕȕтветȘтвȚȥ�

ȠȚȥ�еȐ�ȘȚȓȓȚ�в�ȓȇȔȇтȇȜ�ȞеȗеȎ�m��тȕ�ȑȇȑ�ȓȕȍȔȕ�выȗȇȎȏтȣ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ�d�ȏ�m"

ǬȘȒȏ�ȇвтȕȓȕȈȏȒȣ��ȋвȏȍȚȠȏȐȘȦ�Ș�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ��Ȗȗȕеȋет����ȑȓ�Ȏȇ���ȞȇȘ��тȕ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ�
ȕȔ�Ȗȗȕеȋет�в���ȗȇȎȇ�ȈȕȒȣȟе�ȖȚтȏ����Ă���� �����ȑȓ���ȇ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ�²�в���ȗȇȎȇ�ȈȕȒȣȟе����Ă���� �����
ȑȓ���ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȊȕвȕȗȦт��Ȟтȕ�Ȗȗȏ�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȏ�ȖȗȕȐȋеȔȔыȐ�ȖȚтȣ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗ�
ȝȏȕȔȇȒеȔ�вȗеȓеȔȏ�

ǫве�веȒȏȞȏȔы�ȔȇȎывȇȥтȘȦ�ȖȗȦȓȕ ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȢȓȏ��еȘȒȏ�Ȗȗȏ�ȚвеȒȏȞеȔȏȏ��ȚȓеȔȣȟеȔȏȏ��
ȕȋȔȕȐ�ȏȎ�ȔȏȜ�в�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ��ȋȗȚȊȇȦ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ��ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ��вȕ�ȘтȕȒȣȑȕ�ȍе�ȗȇȎ�
Отношение соответствуюȠих 
значений прямо пропорȝиональных 
величин Ȥквивалентно.

ǶȗȕȐȋеȔȔыȐ�ȖȚтȣ��ȑȓ�
ǩȗеȓȦ��ȞȇȘ� ...1
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�
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ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�Ȏȇ�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȚȖȇȑȕвȕȑ�ȖȕȖȑȕȗȔȇ�ȎȇȖȒȇтȏȒ���ȓȇȔȇтȕв��ǫȒȦ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȖȚȔȑтȇ�
ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��еȘȒȏ�ȞȏȘȒȕ�ȚȖȇȑȕвȕȑ�ȖȕȖȑȕȗȔȇ��ȇ��ȚвеȒȏȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��Ȉ��ȚвеȒȏ�
ȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��в��ȚȓеȔȣȟȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��Ȋ��ȚȓеȔȣȟȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȎȇȖȒȇтȏт�ȖȕȑȚȖȇтеȒȣ"
��ǶȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȇ�Ȓȏ�ȕȖȒȇȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȋеȔеȊ�ȞȏȘȒȚ�ȚȖȇȑȕвȕȑ"

�

Ǳȇȑ�ȏȎȓеȔȏтȘȦ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе��еȘȒȏ�еȊȕ��
ȟȏȗȏȔȇ�Ȕе�ȏȎȓеȔȏтȘȦ��ȇ�ȋȒȏȔȇ�ȇ��ȚвеȒȏȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��Ȉ��ȚвеȒȏ�
ȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��в��ȚȓеȔȣȟȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ"

� �

a

��ȖȗȦȓȇȦ�
��ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȣ
��ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�
��ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ

Ключевые словаИсследование-обсуждение

Прямо пропорциональные величиныИзучение   

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȐ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗ�
ȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ�веȒȏȞȏȔ�ȕȈȗȇȎȚȥт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ"�Ƕȗȏвеȋȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�Ȗȗȏȓеȗȕв�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

x�ȏ�y�²�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔые�веȒȏȞȏȔы��ОȖȗеȋеȒȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣ�
ȔȕȘтȏ�Ȗȕ�ȎȇȋȇȔȔыȓ�ȚȘȒȕвȏȦȓ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�y�ȕт�x�

ОБРАЗЕЦ  y� ���Ȗȗȏ�x� ���
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

3
6  �k������k� ��

y� ��x

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ� ȑȕȤțțȏȝȏеȔт� ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ� ȏȎ� ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȐ��
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�țȕȗȓȚȒȇ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�y�ȕт�x�

�

ȇ��y� ���Ȗȗȏ�x� �� Ȉ��y� ����Ȗȗȏ�x� �� в��y� ���Ȗȗȏ�x� ��

ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��
a) ǾȏȘȒȕ�тȕвȇȗȕв��ɯ��ȟтȚȑ� � � �

ǸтȕȏȓȕȘтȣ��y��ȓȇȔȇт� � ��
Ȉ� ОȈȡеȓ�теȒȇ��V ��Șȓ�) � � �

ǳȇȘȘȇ�теȒȇ��m��Ȋ� ���

ȇ��ǳȇȘȘȇ���Șȓ��ȍеȒеȎȇ������Ȋ��Ǳȇȑȕвȇ�ȓȇȘȘȇ���Șȓ��ȍеȒеȎȇ"
Ȉ��ǯȎ���веȋеȗ�ȓȕȒȕȑȇ�ȖȕȒȚȞȇетȘȦ���ȑȊ�ȓȇȘȒȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�веȋеȗ�ȓȕȒȕȑȇ�ȔȚȍȔȕ��ȞтȕȈ�ȖȕȒȚ�
Ȟȏтȣ���ȑȊ�ȓȇȘȒȇ"
в��Ǹȇȓȏȗ�Ȟȏтȇет����ȘтȗȇȔȏȝ�ȑȔȏȊȏ�Ȏȇ����ȓȏȔȚт��Ǯȇ�ȑȇȑȕе�вȗеȓȦ�ȕȔ�ȖȗȕȞȏтȇет�����Șтȗȇ�
Ȕȏȝ�ȑȔȏȊȏ�Ș�тȕȐ�ȍе�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ"

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȘȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�ȏ�ȗеȟȏв��

ОБРАЗЕЦ ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�Ȏȇ���ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȖȕȒȕтеȔȝȇ�ȎȇȖȒȇтȏȒ���ȓȇȔȇтȕв��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȕȔ�
��������������������ȎȇȖȒȇтȏт�Ȏȇ���тȇȑȏȜ�ȖȕȒȕтеȔеȝ"

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȗȇтȑȕе�ȚȘȒȕвȏе�ȎȇȋȇȞȏ�

��ȟтȚȑȏ�²���ȓȇȔ�
��ȟтȚȑ�²�y�ȓȇȔ�

5
2 8

y=
�y� ���Ă��
�y� ���
y� ���

ǾȏȘȒȕ� ȖȕȒȕтеȔеȝ� ȏ� ȕȈȠȇȦ� ȘȚȓȓȇ� ȋеȔеȊ� ȖȗȦȓȕ�
ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы�
ǸтȗеȒȑȏ��ȔȇȖȗȇвȒеȔȔые�в�ȕȋȔȚ�ȘтȕȗȕȔȚ��ȖȕȑȇȎы�
вȇȥт��Ȟтȕ�веȒȏȞȏȔы�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы�
ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȇȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�
ǷеȟȇетȘȦ�ȚȗȇвȔеȔȏе��
ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�Ȏȇ���ȖȕȒȕтеȔеȝ�ȎȇȖȒȇтȏт����ȓȇȔȇтȕв�

�

ǾȇȘтȔȕе�� ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȋеȒеȔȏеȓ� ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ� веȒȏȞȏȔ��
ȖȕȘтȕȦȔȔȕ�� ОȔȕ� ȔȇȎывȇетȘȦ� ȑȕȤțțȏȝȏеȔșȕȓ ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘșȏ�� ǬȘȒȏ� ȕȈȕȎȔȇȞȏтȣ�
ȎȔȇȞеȔȏе�ȕȋȔȕȐ�ȏȎ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ�веȒȏȞȏȔ�ȞеȗеȎ�x��ȎȔȇȞеȔȏе�ȋȗȚȊȕȐ�²�ȞеȗеȎ�
y��ȇ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�²�ȞеȗеȎ�k��тȕ�ȏȓееȓ� x

y
k= ��

ОтȘȥȋȇ�ȖȕȒȚȞȇетȘȦ�țȕȗȓȚȒȇ�ȖȗȦȓȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ� y = kx

ǩ�ȑȇȑȕȐ�тȇȈȒȏȝе�ȖеȗеȓеȔȔые�x�ȏ�y�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы"�

x � � � �
y � � �� ��

x � �� �� �
y � � �� ��

x � � � ��
y � �� �� ��

a) Ȉ� в�
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��

ǸȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȎȔȇȞеȔȏȦ�веȒȏȞȏȔ�ȋеȒȦтȘȦ�ȋȗȚȊ�Ȕȇ�ȋȗȚȊȇ�ȏ�Ȕȇ�
ȜȕȋȏтȘȦ�ȞȇȘтȔȕе�

ОȖȒȇȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȋеȔеȊ�ȏ�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȑȚȖȒеȔȔȕȊȕ�ȓȕȒȕȑȇ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��ȏ�ȑȕ�
ȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�k� ���
ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ȞтȕȈы�ȑȚȖȏтȣ�x�Ȓȏтȗȕв�ȓȕȒȕȑȇ��ȔȚȍȔȕ�ȎȇȖȒȇтȏтȣ��x�ȓȇȔȇтȕв��ǻȕȗȓȚȒȚ�Ȏȇвȏ�
ȘȏȓȕȘтȏ�y�ȕт�x�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�тȇȑ�

y = �x

ǮȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȓȏ�веȒȏȞȏȔȇȓȏ�ȓȕȍȔȕ�ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�Ș�Ȗȕȓȕ�
Ƞȣȥ�тȇȈȒȏȝы�ȏȒȏ�Ȋȗȇțȏȑȇ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȝеȔȇ���л�ȓȕȒȕȑȇ���ȓȇȔȇтȇ��ȝеȔȇ���л�²���
ȓȇȔȇтȇ��ȝеȔȇ���л�²���ȓȇȔȇтȕв�ȏ�т�ȋ���тȕ�ȕȖȒȇȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȋеȔеȊ�ȏ�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȕȒȕȑȇ�ȖȗȦȓȕ�
ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�тȇȈȒȏȝȇ�ȏ�ȘтȗȕȏтȘȦ�Ȋȗȇțȏȑ��Șȕ�
ȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȤтȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�

Ƕȕ�ȊȗȇțȏȑȚ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȔȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕ�
ȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȤтȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ��
ОБРАЗЕЦ 

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

4
2

2
1k = =

y   2
1 x

Ǫȗȇțȏȑ�ȖȗȕȜȕȋȏт�ȞеȗеȎ� тȕȞȑȚ� ���� ���� ǮȔȇȞеȔȏе�y� ȋеȒȏтȘȦ�Ȕȇ� Șȕȕтвет�
ȘтвȚȥȠее�ȎȔȇȞеȔȏе�x�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�
ǮȔȇȞеȔȏе�k�ȖȕȋȘтȇвȒȦетȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�Ȏȇвȏ�
ȘȏȓȕȘтȏ�

�

x

y

�
�

� � � � �

�
�
�
�

������

x

y

O
�

� � � � � � �

�
�
�
�
�
�
�
�
��

������

������

������

������

�������

ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȕȒȕȑȇ��л)

О
ȖȒ
ȇȞ
еȔ
Ȕȇ
Ȧ�
ȘȚ
ȓ
ȓ
ȇ�
ȋе
Ȕе
Ȋ��
�᎑
�

x
�ȑȚȖȒеȔȔȕе�ȓȕȒȕȑȕ��Ȓȏтȗ�

y
�ȘȚȓȓȇ�ȋеȔеȊ��ȓȇȔ��

�x��y��
Ȗȇȗȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт

� � ������
� � ������
� � ������
� � ������
� �� �������

1
2

2
4

3
6 2f= = = =

ǾтȕȈы�ȖȕȑȗȇȘȏтȣ�ȖȕȒ�ȑȕȓȔȇты��ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȕтȕȗȕȐ����ȓ���ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȒȕȘȣ�����ȑȊ�ȑȗȇȘȑȏ�
ȇ��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�ȖȗȦȓȚȥ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȚȥ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȏȘȖȕȒȣ�
ȎȕвȇȔȔȕȐ�ȑȗȇȘȑȏ�ȕт�ȎȇȑȗȇȟеȔȔȕȐ�ȖȒȕȠȇȋȏ"
Ȉ��ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте�еȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏе�
в��ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȔȔȕȐ�ȑȗȇȘȑȏ��m��ȕт�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȑȕȓȔȇты��S���
Ȋ��Ƕȕ�țȕȗȓȚȒе�ȔȇȐȋȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȎȔȇȞеȔȏȦ�m�Ȗȗȏ�S� ������������

�

Граțик прямо пропорциональной зависимостиИзучение   

ǹȕȞȑȏ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ��ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�Ȕȇ�ȖȗȦ�
ȓȕȐ��ȖȗȕȜȕȋȦȠеȐ�ȞеȗеȎ�ȔȇȞȇȒȕ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

��ǴȇȐȋȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȎȔȇȞеȔȏȦ�y�Ȗȗȏ�x� ����������

ǶеȗеȓеȔȔȇȦ�y� ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�в�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ� ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȕт�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�x��
ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ��ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ�
ȏ�ȖȕȘтȗȕȐте�Ȋȗȇțȏȑ�

�

a) x � � �
y � �

Ȉ� x � �
y � � �

в� x � � �
y �� ��

Ǫȗȇțȏȑ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȖȗȕȜȕȋȏт�ȞеȗеȎ�ȋȇȔȔȚȥ�тȕȞȑȚ��ǮȇȖȏ�
ȟȏте� ȖȕȋȜȕȋȦȠȚȥ�țȕȗȓȚȒȚ�� ȘȕȘтȇвȣте� тȇȈȒȏȝȚ� ȏ� ȖȕȘтȗȕȐте� Ȋȗȇțȏȑ��Ǵȇ� Ȋȗȇțȏȑе� ȕт�
ȓетȣте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�еȠе�тȗеȜ�тȕȞеȑ�

��

D�������� Ȉ�������� в�������� Ȋ��������

Ǫȗȇțȏȑ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȖȗȕȜȕȋȏт�ȞеȗеȎ�тȕȞȑȚ�M���������ǩȖȏȟȏте�
ȖȕȋȜȕȋȦȠȚȥ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȚ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ��еȘȒȏ�ȋȇȔȔȇȦ�тȕȞȑȇ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�Ȋȗȇțȏȑе�

��

B������) A��������� D �����) E���������

�� Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȋȇȔ�Ȋȗȇțȏȑ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȎȇȗȖȒȇты�ȗȇȈȕтȔȏȑȇ�
�y��ȕт�ȞȇȘȕв�еȊȕ�ȗȇȈȕты��x��
��Ȅтȕ�Ȋȗȇțȏȑ�ȖȗȦȓȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȎȇȗȇȈȕтȇет�ȗȇȈȕтȔȏȑ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ�ȗȇȈȕты"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘȕв�ȕȔ�ȋȕȒȍеȔ�ȗȇȈȕтȇтȣ��ȞтȕȈы�ȎȇȗȇȈȕтȇтȣ����
ȓȇȔȇтȕв"
�� ǾеȓȚ� ȗȇвеȔ� ȑȕȤțțȏȝȏеȔт� ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�� ȏ� Ȟтȕ�
ȕȔ�ȖȕȑȇȎывȇет"
��ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȎȇȗȖȒȇты�ȗȇȈȕтȔȏȑȇ��y��
ȕт�ȞȇȘȕв�ȗȇȈȕты��x��
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȎȇȗȇȈȕтȇет�ȗȇȈȕтȔȏȑ�Ȏȇ����ȞȇȘȕв�ȗȇȈȕты"
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Обратная пропорциональная зависимость����

� ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȋȇȔȇ�ȕȋȔȇ�ȏȎ�ȘтȕȗȕȔ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��
ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȗȇвȔȇ����ȑвȇȋȗȇтȔыȜ�еȋȏȔȏȝы�
��ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��
��Ǳȇȑ�ȏȎȓеȔȏтȘȦ�ȋȒȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��еȘȒȏ�еȊȕ�ȟȏȗȏȔȇ�ȇ��ȚвеȒȏȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��Ȉ��Țве�
ȒȏȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ"

ǿȏȗȏȔȇ��b) � � � ��
ǫȒȏȔȇ��a) �� � �

ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȋȇȔы�ȞȏȘȒȕ�тȕвȇȗȕв��y���ȑȚȖȒеȔȔыȜ�Ȏȇ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȚȥ�ȘȚȓȓȚ�ȋеȔеȊ��ȏ�ȝеȔȇ��x��
ȕȋȔȕȐ�еȋȏȔȏȝы��ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ�
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a) ǽеȔȇ��x��ȓȇȔȇт� � � �
ǾȏȘȒȕ��y��ȟтȚȑ� � ��

Ȉ� ǽеȔȇ��x��ȓȇȔȇт� � � �
ǳȇȘȘȇ��y��ȑȊ�� � �

ǩ�ȑȇȑȕȐ�тȇȈȒȏȝе�ȖеȗеȓеȔȔые�x�ȏ�y�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы"�
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��ȕȈȗȇтȔȇȦ��
��ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȣ

Ключевые слова
Ǹȇȓȏȗ�Ȕȇ�ȑȇȗȓȇȔȔые�ȋеȔȣȊȏ�ȓȕȍет�ȑȚȖȏтȣ����тетȗȇȋеȐ��ȝеȔȇ�
ȑȕтȕȗыȜ����ȊȦȖȏȑȕв��
��ǬȘȒȏ�ȑȇȗȇȔȋȇȟ�в���ȗȇȎȇ�ȋеȟевȒе�тетȗȇȋȏ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȑȇȗȇȔȋȇ�
ȟеȐ�ȓȕȍет�ȑȚȖȏтȣ�Ǹȇȓȏȗ"
��ǬȘȒȏ�ȗȚȞȑȇ�в���ȗȇȎ�ȋȕȗȕȍе�тетȗȇȋȏ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȚȞеȑ�ȓȕȍет�ȑȚȖȏтȣ�
Ǹȇȓȏȗ"
��Ǳȇȑ�ȓеȔȦетȘȦ�ȞȏȘȒȕ�тȕвȇȗȕв��ȑȕтȕȗые�ȓȕȍет�ȑȚȖȏтȣ�Ǹȇȓȏȗ�Ȗȗȏ�
ȚвеȒȏȞеȔȏȏ�ȝеȔы�тȕвȇȗȕв"

Исследование-обсуждение

ǬȘȒȏ�ȇвтȕȓȕȈȏȒȣ�Ȗȗȕеȋет�ȖȚтȣ�в�����ȑȓ�Șȕ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ�
���ȑȓ�ȞȇȘ��тȕ�ȕȔ�ȋȕеȋет�Ȏȇ���ȞȇȘȕв��ǬȘȒȏ�Ȥтȕ�ȍе�ȗȇȘȘтȕ�
ȦȔȏе�ȇвтȕȓȕȈȏȒȣ�Ȗȗȕеȋет�Șȕ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ��ȑȕтȕȗȇȦ�в���
ȗȇȎȇ�ȈȕȒȣȟе����Ă����ȑȓ�ȞȇȘ� �����ȑȓ�ȞȇȘ���тȕ�Ȕȇ�ȋȕȗȕ�
ȊȚ�Ȗȕтȗȇтȏт�в���ȗȇȎȇ�ȓеȔȣȟе�вȗеȓеȔȏ��ǩȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�
ȚвеȒȏȞȏтȘȦ�ȘȑȕȗȕȘтȣ��вȕ�ȘтȕȒȣȑȕ�ȍе�ȗȇȎ�ȚȓеȔȣȟȏтȘȦ�
вȗеȓȦ��ȎȇтȗȇȞеȔȔȕе�Ȕȇ�ȖȚтȣ��ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȊȕвȕȗȦт��Ȟтȕ�Ȗȗȏ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕȓ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȏ�ȘȑȕȗȕȘтȣ�
ȏ�вȗеȓȦ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��
ǫве�веȒȏȞȏȔы�ȔȇȎывȇȥт�ȕбȗȇșȔȕ ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȢȓȏ��еȘȒȏ�Ȗȗȏ�ȚвеȒȏȞеȔȏȏ��ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟе�
Ȕȏȏ��ȕȋȔȕȐ�ȏȎ�ȔȏȜ�в�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ��ȋȗȚȊȇȦ�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ��ȏȒȏ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ��вȕ�ȘтȕȒȣȑȕ�ȍе�ȗȇȎ�
��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ�веȒȏȞȏȔ�ȖȕȘтȕȦȔȔȕ�

ǸȑȕȗȕȘтȣ��ɯ��ȑȓ�ȞȇȘ��� �� ��� ���
ǩȗеȓȦ��y �ȞȇȘ�� � � �

×�
×�

� �
� �

ǸȑȕȗȕȘтȣ��ȑȓ�ȞȇȘ��Ã�ǩȗеȓȦ��ȞȇȘ�� ����Ã��� �����Ã��� �����Ã��� ����

Обратно пропорциональные величиныИзучение   

ǶȕеȎȋ�ȖȗȕеȜȇȒ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ș�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ��Ǳȇȑ�ȏȎȓе�
ȔȏтȘȦ�вȗеȓȦ�� ȎȇтȗȇȞеȔȔȕе�Ȕȇ�Ȥтȕт�ȖȚтȣ��еȘȒȏ�ȘȑȕȗȕȘтȣ�ȖȕеȎȋȇ�ȇ�� ȚвеȒȏȞȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ��
Ȉ��ȚȓеȔȣȟȏтȘȦ�в���ȗȇȎȇ"
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ǫȒȦ� ȖеȗевȕȎȑȏ� ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȊȕ� ȊȗȚȎȇ� ȔȚȍȔȕ� ��� ȓȇ�
ȟȏȔ�ȊȗȚȎȕȖȕȋȡеȓȔȕȘтȣȥ���т��ǩȕȎȓȕȍȔȕ�Ȓȏ�ȖеȗевеȎтȏ�
Ȥтȕт�ȍе�ȊȗȚȎ�Ȕȇ���ȓȇȟȏȔȇȜ�ȊȗȚȎȕȖȕȋȡеȓȔȕȘтȣȥ���т"
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Ǵȇ���ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȘтȇȔȑȇȜ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȋетȇȒеȐ�ȏȎȊȕтȇвȒȏвȇетȘȦ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ��
ȇ��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘȕв�ȓȕȍȔȕ�ȏȎȊȕтȕвȏтȣ�тȇȑȕе�ȍе�ȞȏȘȒȕ�ȋетȇȒеȐ�Ȕȇ���ȘтȇȔȑȇȜ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȘтȇȔȑȕв�ȔȚȍȔȕ��ȞтȕȈы�ȏȎȊȕтȕвȏтȣ�тȇȑȕе�ȍе�ȞȏȘȒȕ�ȋетȇȒеȐ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ"
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Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȘȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�ȏ�ȗеȟȏв�
ОБРАЗЕЦ ��ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�тȗȇȑтȕȗȕв�вȘȖȇȜȇȒȏ�ȖȕȒе�Ȏȇ���ȞȇȘȕв��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘȕв�
�������������������вȘȖȇȟȚт�ȖȕȒе���тȇȑȏȜ�тȗȇȑтȕȗȇ"

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȗȇтȑȕе�

ȚȘȒȕвȏе�ȎȇȋȇȞȏ�
��тȗȇȑтȕȗȕв�²���ȞȇȘȕв
��тȗȇȑтȕȗȇ�²�y�ȞȇȘȕв
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ǫȒȦ�ȕȋȔȕȊȕ�ȏ�тȕȊȕ�ȍе�ȖȕȒȦ�ȞȏȘȒȕ�тȗȇȑтȕȗȕв�ȏ�ȞȇȘы�ȗȇ�
Ȉȕты�ȑȇȍȋȕȊȕ�тȗȇȑтȕȗȇ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы�
ǸтȗеȒȑȏ�� ȔȇȖȗȇвȒеȔȔые� в� ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые� ȘтȕȗȕȔы��
ȖȕȑȇȎывȇȥт��Ȟтȕ�веȒȏȞȏȔы�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы�
ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȇȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�
ǷеȟȇетȘȦ�ȚȗȇвȔеȔȏе�

��тȗȇȑтȕȗȇ�вȘȖȇȟȚт�ȖȕȒе�Ȏȇ����ȞȇȘȇ�

ȇ�� ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�ȓȕȍет� ȑȚȖȏтȣ� �� ȑȊ� Ȗȕȓȏȋȕȗȕв�� ȝеȔȇ� �� ȑȊ� ȑȕтȕȗыȜ� ��ȓȇȔȇтȇ�� ǸȑȕȒȣȑȕ�
Ȗȕȓȏȋȕȗȕв�Ȏȇ�����ȓȇȔȇтȇ�ȕȔ�ȓȕȍет�ȑȚȖȏтȣ�Ȕȇ�Ȥтȏ�ȍе�ȋеȔȣȊȏ"
Ȉ��ǮȇȖȇȘ�ȑȕȗȓȇ�Ȝвȇтȇет����ȑȕȗȕвȇȓ�Ȕȇ����ȋȔеȐ��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȋȔеȐ�Ȝвȇтȏт�ȤтȕȊȕ�ȑȕȗȓȇ����
ȑȕȗȕвȇȓ"
в��ǶȚȘтȕȐ�ȈȇȘȘеȐȔ�ȔȇȖȕȒȔȦетȘȦ�ȋвȚȓȦ�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�ȔȇȘȕȘȇȓȏ�Ȏȇ���ȞȇȘȕв��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
ȞȇȘȕв�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȖȕȒȔȏтȣ�Ȥтȕт�ȈȇȘȘеȐȔ�тȗеȓȦ�тȇȑȏȓȏ�ȔȇȘȕȘȇȓȏ"
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ȇ��y� ���Ȗȗȏ�x� �� Ȉ��y� ���Ȗȗȏ�x� �� в��y� ���Ȗȗȏ�x� ��

x�ȏ�y�²�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔые�веȒȏȞȏȔы��ОȖȗеȋеȒȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕ�
ȔȇȒȣȔȕȘтȏ�Ȗȕ�ȎȇȋȇȔȔыȓ�ȚȘȒȕвȏȦȓ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�y�ȕт�x�

ОБРАЗЕЦ  y� ���Ȗȗȏ�x� ��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

��Ă��� �k�������k� ��

x�Ã�y� ���ȏȒȏ��

ǮȇȋȇȔȔые�ȎȔȇȞеȔȏȦ�x�ȏ�y�ȖȕȋȘтȇвȒȦȥтȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�x Ã�y� �k,�ȏ�
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ��k���
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�țȕȗȓȚȒȇ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�y�ȕт�x�
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ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȐ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ�веȒȏȞȏȔ�Ȗȕ�
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ОтȘȥȋȇ�ȖȕȒȚȞȇетȘȦ�țȕȗȓȚȒȇ�ȕȈȗȇтȔȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ� y x

k=

Запомни!

La
yih
ə



��

Ǳȇȑȏе�ȏȎ�веȒȏȞȏȔ�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��ȇ�ȑȇȑȏе�²�ȕȈȗȇтȔȕ"
ȇ��ОȈȠȇȦ�ȘтȕȏȓȕȘтȣ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȑȇȗȇȔȋȇȟеȐ�ȏ�ȝеȔȇ�ȕȋȔȕȊȕ�ȑȇȗȇȔȋȇȟȇ�
Ȉ��ǫȒȏȔȇ�ȏ�ȟȏȗȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�Ȗȗȏ�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȖȒȕȠȇȋȏ�
в��ǸȑȕȗȕȘтȣ�ȇвтȕȓȕȈȏȒȦ�ȏ�вȗеȓȦ��ȎȇтȗȇȞеȔȔȕе�Ȕȇ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�
Ȋ��ǶȒȕȠȇȋȣ�ȏ�ȋȒȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�Ȗȗȏ�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȟȏȗȏȔе�

��

Ǵȇ�țеȗȓе�ȘȕȈȗȇȔȔȕе�Ȏȇ�ȋеȔȣ�ȓȕȒȕȑȕ�ȗȇȎȒȏȒȏ�в����ȈȏȋȕȔȕв��еȓȑȕȘтȣ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȏȎ�ȑȕтȕȗыȜ�
���л�
ȇ��ǬȘȒȏ�ȗȇȎȒȏтȣ�ȘȕȈȗȇȔȔȕе�Ȏȇ�ȋеȔȣ�ȓȕȒȕȑȕ�в�ȈȏȋȕȔы��еȓȑȕȘтȣ�ȑȕтȕȗыȜ�в���ȗȇȎȇ�ȓеȔȣȟе��
тȕ�ȑȇȑ�ȏȎȓеȔȏтȘȦ�ȞȏȘȒȕ�ȈȏȋȕȔȕв"
Ȉ��ǬȓȑȕȘтȣ�ȈȏȋȕȔȕв�ȏ�ȏȜ�ȞȏȘȒȕ�ȖȗȦȓȕ�ȏȒȏ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы"
в��ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте�еȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏе�
Ȋ��ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȞȏȘȒȇ�ȈȏȋȕȔȕв��n��ȕт�ȏȜ�еȓȑȕȘтȏ��m��
ȋ��Ƕȕ�țȕȗȓȚȒе�ȔȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�n�Ȗȗȏ�m� ������������

�

ǮȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȓȏ�веȒȏȞȏȔȇȓȏ�ȓȕȍȔȕ�ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�Ș�Ȗȕȓȕ�
Ƞȣȥ�тȇȈȒȏȝы�ȏȒȏ�Ȋȗȇțȏȑȇ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȋȒȦ�ȖȗȇȎȋȔȏȞȔȕȊȕ�ȓеȗȕȖȗȏȦтȏȦ�ȔȚȍȔȕ�ȘȋеȒȇтȣ����ȝвет�
ȔыȜ�țȒȇȍȑȕв��ǬȘȒȏ�ȑȇȍȋыȐ�ȚȞеȔȏȑ�ȘȋеȒȇет�ȕȋȏȔȇȑȕвȕе�ȞȏȘȒȕ�țȒȇȍȑȕв��тȕ�ȞȏȘȒȕ�ȚȞеȔȏȑȕв��x��
ȏ�ȞȏȘȒȕ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȔыȜ�ȏȓȏ�țȒȇȍȑȕв��ɭ��ȈȚȋет�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕ��ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�тȇ�
ȈȒȏȝȇ�ȏ�ȘтȗȕȏтȘȦ� Ȋȗȇțȏȑ�� ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȤтȕȐ�
ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȐ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔыȜ�веȒȏȞȏȔ�ȖȕȘтȕȦȔȔȕ�ȏ�
ȗȇвȔȕ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔтȚ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�

��Ã���� ���Ã��� ���Ã��� ���Ã��� ���Ã��� ����Ã��� ���

Ǵȇ�Ȋȗȇțȏȑе�ȕȈȗȇтȔȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�Ȗȗȏ�ȚвеȒȏȞеȔȏȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�ɯ��ȑȕȕȗȋȏ�
Ȕȇтȇ�ɭ�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ��ȏ�ȔȇȕȈȕȗȕт��Ȗȗȏ�ȚȓеȔȣȟеȔȏȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�ɯ��ȑȕȕȗȋȏȔȇтȇ�ɭ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ�

x�Ã�y� �����ȏȒȏ 12y x=

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�k� �����тȕ�țȕȗȓȚȒȇ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ɭ�ȕт�ɯ�ȓȕȍȔȕ�
ȎȇȖȏȘȇтȣ�тȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

x
�ȞȏȘȒȕ�

ȚȞеȔȏȑȕв�

y
�ȞȏȘȒȕ�țȒȇȍȑȕв��
ȏȎȊȕтȕвȒеȔȔыȜ�
ȕȋȔȏȓ�ȚȞеȔȏȑȕȓ�

�x��y��
Ȗȇȗȇ�
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Граțик обратной пропорциональной зависимостиИзучение   

ǳȕȍȔȕ�Ȓȏ�ȔȇȎвȇтȣ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ��еȘȒȏ�Ȗȗȏ�ȚвеȒȏȞеȔȏȏ�
ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȕȋȔȕȐ�веȒȏȞȏȔы�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�ȋȗȚȊȇȦ�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы"�ОȈȡȦȘ�
Ȕȏте��ȖȕȑȇȎȇв�Ȗȗȏȓеȗы�

Подумай!
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

Ǫȗȇțȏȑ�ȕȈȗȇтȔȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȖȗȕȜȕȋȏт�ȞеȗеȎ�тȕȞȑȚ�M���������ǩȖȏ�
ȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȚȥ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȚ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ��еȘȒȏ�ȋȇȔȔȇȦ�тȕȞȑȇ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�
Ȋȗȇțȏȑе�

��

A����� ) B��  ���� C����� ) D��  ����

��

��

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȖȕȑȇȎȇȔ�Ȋȗȇțȏȑ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȘтȕȗȕȔ��ɯ�ȏ�ɭ��ȖȗȦ�
ȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȖȕȘтȕȦȔȔȇ�
ȇ��ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�ȕȈȡȦȘȔȏте�
еȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏе�
Ȉ��ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ɭ�ȕт�ɯ�
в��Ǵȇ�Ȟтȕ�ȚȑȇȎывȇȥт�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ��ȕтȓеȞеȔȔыȜ�Ȕȇ�Ȋȗȇ�
țȏȑе"�ОȈȡȦȘȔȏте�
Ȋ��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�в�ȖȚȘтыȜ�ȑȒетȑȇȜ��
еȘȒȏ�тȕȞȑȏ�А�������ȏ�В�������ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�Ȕȇ�Ȥтȕȓ�Ȋȗȇțȏȑе"�
Ǿеȓ�ȈȕȒȣȟе�ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�тȗȇȑтȕȗȕв�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȋȒȦ�вȘȖȇȜȏ�
вȇȔȏȦ�ȖȕȒȦ��теȓ�ȓеȔȣȟе�вȗеȓеȔȏ�Ȕȇ�Ȥтȕ�ȈȚȋет�ȎȇтȗȇȞеȔȕ��Ǵȇ�
Ȋȗȇțȏȑе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȇ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�вȗеȓеȔȏ��ȎȇтȗȇȞеȔȔȕȊȕ�Ȕȇ�
вȘȖȇȜȏвȇȔȏе�ȖȕȒȦ��ȕт�ȞȏȘȒȇ�тȗȇȑтȕȗȕв�
ȇ�� ǯȎȕȈȗȇȎȏте� ȏȔțȕȗȓȇȝȏȥ�� ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȚȥ� ȕтȓеȞеȔȔыȓ�
тȕȞȑȇȓ��Ș�ȖȕȓȕȠȣȥ�тȇȈȒȏȝы�
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�тȗȇȑтȕȗȕв�ȔȚȍȔȕ��ȞтȕȈы�вȘȖȇȜȇтȣ�ȖȕȒе�Ȏȇ���ȞȇȘȕв"
в��ǮȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȚȥ�țȕȗȓȚȒȚ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕ�
ȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�
Ȋ��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘȕв�вȘȖȇȟȚт�ȖȕȒе����тȗȇȑтȕȗȕв"

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔ�Ȋȗȇțȏȑ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȘтȕȗȕȔ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�
ȖȕȘтȕȦȔȔȇ��ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�Ȗȕ�ȊȗȇțȏȑȚ��ȚȞȏтывȇȦ��Ȟтȕ�ве�
ȒȏȞȏȔы�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȤтȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ��ОȈȡȦȘȔȏте�
ȎȔȇȞеȔȏе�ȑȕȤțțȏȝȏеȔтȇ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�
ОБРАЗЕЦ  

�
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

k  ���Ã��� ��� ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�тȕȞȑȇ��������Ȓеȍȏт�Ȕȇ�Ȋȗȇțȏȑе��ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȕȕтветȘтвȚȥ�
ȠȏȜ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�ȗȇвȔȕ�ȑȕȤțțȏȝȏеȔтȚ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ��ǮȔȇȞеȔȏе�
k�ȖȕȋȘтȇвȒȦетȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�
ǱȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�k�ȕȎȔȇȞȇет�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�
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Задачи и примеры

ОтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔ�ȘтȕȗȕȔ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��Ȗеȗȏȓетȗ�ȑȕтȕȗȕȊȕ����Șȓ���ȗȇвȔȕ��������Ǳȇȑȕвȇ�
ȖȒȕȠȇȋȣ�ȤтȕȊȕ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ"

�

ОтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔ�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��Ȗеȗȏȓетȗ�ȑȕтȕȗȕȊȕ����Șȓ��ȗȇвȔȕ������������Ǳȇȑȕвȇ�
ȖȒȕȠȇȋȣ�ȤтȕȊȕ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ"

�

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ��ǲȇȒȇ�ȗȇȎȗеȎȇȒȇ�ȒеȔтȚ�ȋȒȏȔȕȐ�����ȓ�Ȕȇ�ȋве�ȞȇȘтȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȘȇȔтȏȓет�
ȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȋȒȏȔ�ȤтȏȜ�ȞȇȘтеȐ"
Ȉ��ȄȒȣȜȇȔ�ȗȇȎȗеȎȇȒ�веȗевȑȚ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ��������ОȋȔȇ�ȏȎ�ȞȇȘтеȐ�ȋȒȏȔȔее�ȋȗȚȊȕȐ�Ȕȇ���Șȓ��
Ǳȇȑȕвȇ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȋȒȏȔȇ�веȗевȑȏ"

�

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȖȚȔȑтȇȓȏ����ȑȓ��Ǵȇ�ȑȇȗте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�
����Șȓ��
ȇ��ǴȇȐȋȏте�ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȇȗты�
Ȉ��Ǳȇȑȕвȇ�ȋȒȏȔȇ�����ȑȏȒȕȓетȗȕвȕȐ�ȋȕȗȕȊȏ�Ȕȇ�ȑȇȗте"

�

ǴȇȐȋȏте�тȇȑȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�ɫ��ȞтȕȈы�ȕтȔȕȟеȔȏе�����ɫ� ����ȈыȒȕ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕ�
ȕтȔȕȟеȔȏȥ�D���������������Ȉ���������������в������������

�

ǴȇȐȋȏте�ȔеȏȎвеȘтȔȕе��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȕȘȔȕвȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ��

D�� 4 5
2x = в�� 8 3

2
c =Ȉ��y����� ������ Ȋ���x�²�������� �������� ȋ�� 3

7
6
2x= +

ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȎȇȋȇȔȔȕе�ȗȇвеȔȘтвȕ��
D�� b
a �Ȗȗȏ��ɚ� ��b Ȉ�� c

d �Ȗȗȏ��c� ��d в�� 4
3
m
n �Ȗȗȏ��m� ��n

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȘтȇȒȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔыȓȏ��

D�� 6
5

3
d= Ȉ��2 5 15| |d= в�� 16 3 4| |d = Ȋ��20 5 1| |d=

ǩȕ�ȋвȕȗе����ȑȚȗ�ȏ����ȊȚȘеȐ�
ȇ��ǮȇȖȏȟȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȊȚȘеȐ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�ȑȚȗ�
Ȉ��ǩȕ�ȋвȕȗ�ȖȗȏȔеȘȒȏ�еȠе���ȊȚȘеȐ��ǾтȕȈы�ȘȕȜȗȇȔȏтȣ�ȏȎ�
ȔȇȞȇȒȣȔȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе��ȘȑȕȒȣȑȕ�еȠе�ȑȚȗ�ȔȚȍȔȕ�ȖȗȏȔе�
Șтȏ�вȕ�ȋвȕȗ"

�

Ƕȕ�ȗеȝеȖтȚ����ȟтȚȑ�ȋȕȒȓы�ȊȕтȕвȦтȘȦ�ȏȎ�����Ȋ�țȇȗȟȇ�ȏ�����Ȋ�ȗȏȘȇ��
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȟтȚȑ�ȋȕȒȓы�ȓȕȍȔȕ�ȖȗȏȊȕтȕвȏтȣ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�����Ȋ�ȗȏȘȇ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�țȇȗȟȇ�Ȗȕ�
тȗеȈȚетȘȦ�ȋȒȦ�ȤтȕȊȕ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȟтȚȑ�ȋȕȒȓы�ȓȕȍȔȕ�ȖȗȏȊȕтȕвȏтȣ�ȏȎ���ȑȊ�țȇȗȟȇ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȗȏȘȇ�ȖȕтȗеȈȚетȘȦ�
ȋȒȦ�ȤтȕȊȕ"

��
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�� ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт

ǶȕȒȕвȏȔȚ�ȎȇȖȇȘȇ�ȑȕȗȓȇ���ȑȕȗȕв�ȘȡеȒȏ�Ȏȇ����ȋȔеȐ��ǸȑȕȒȣȑȏȓ�ȑȕȗȕвȇȓ�Ȝвȇтȏт�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�
ȑȕȗȓ�Ȕȇ����ȋȔȦ"

��

ǩȕȋȏтеȒȣ�ȖȗȕеȜȇȒ�ȖȚтȣ�Șȕ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ����ȑȓ�ȞȇȘ�Ȏȇ���ȞȇȘȇ��Ƕȕ�еȊȕ�ȓȔеȔȏȥ��еȘȒȏ�ȕȔ�Ȕȇ�
ȕȈȗȇтȔȕȓ�ȖȚтȏ�ȈȚȋет�еȜȇтȣ�Șȕ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ����ȑȓ�ȞȇȘ��тȕ�ȘȤȑȕȔȕȓȏт����ȓȏȔȚт��ǩеȗȔȕ�Ȓȏ�еȊȕ�
ȓȔеȔȏе"

��

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔ�Ȋȗȇțȏȑ�ȖȗȦȓȕȐ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕ�
ȔȇȒȣȔȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�
ȇ��Ƕȕ�ȎȇȋȇȔȔыȓ�тȕȞȑȇȓ�ȖȕȘтȗȕȐте�тȇȈȒȏȝȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕ�
Șтȏ�ȓеȍȋȚ�ɭ�ȏ�ɯ�
Ȉ��ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȏ�ȏ�Ȏȇ�
Ȗȏȟȏте�еȊȕ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�
в��ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ɭ�Ȗȕ�țȕȗȓȚȒе�Ȗȗȏ�ɯ� ����������
Ȋ��ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ��ȚȞȏ�
тывȇȦ��Ȟтȕ�тȕȞȑȏ��������ȏ�������ȖȗȏȔȇȋȒеȍȇт�ȤтȕȓȚ�
ȊȗȇțȏȑȚ�
ȋ�� Ǳȇȑȏе� ȏȎ� тȕȞеȑ� ���� ��� ȏ� ���� ������ Ȕе� ȖȗȏȔȇȋȒеȍȇт��
ȤтȕȓȚ�ȊȗȇțȏȑȚ"

��

ǶȒȕȠȇȋȣ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȗȇвȔȇ����еȋȏȔȏȞȔыȓ�ȑвȇȋȗȇтȇȓ�
ȇ��Ƕȕ�ȗȏȘȚȔȑȚ�ȏȘȘȒеȋȚȐте�ȏȎȓеȔеȔȏе�ȋȒȏȔ�ȘтȕȗȕȔ�ȏ�ȋȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ�

Ȉ��ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ��выȗȇȍȇȥȠȚȥ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ�ȟȏȗȏȔȕȐ��
�b��ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�ȏ�еȊȕ�ȋȒȏȔȕȐ��a��

��

ǩ�ȘȇȋȚ�ȗȇȘтȚт�ȦȈȒȕȔȏ��ȇȈȗȏȑȕȘȕвые�ȏ�вȏȟȔевые�ȋеȗевȣȦ��От�
ȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȦȈȒȕȔȣ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�ȇȈȗȏȑȕȘȕвыȜ�ȋеȗевȣев�ȗȇвȔȕ�
�������ȇ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȇȈȗȏȑȕȘȕвыȜ�ȋеȗевȣев�ȑ�ȞȏȘȒȚ�вȏȟ�
ȔевыȜ�ȗȇвȔȕ��������
ȇ�� ǸȑȕȒȣȑȕ� ȦȈȒȕȔȣ� ȏ� вȏȟȔевыȜ� ȋеȗевȣев�� еȘȒȏ� в� ȘȇȋȚ� ���
ȇȈȗȏȑȕȘȕвыȜ�ȋеȗевȣев"
Ȉ��Ǳȇȑȕвȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȦȈȒȕȔȣ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�вȏȟȔевыȜ�ȋеȗевȣев"

��

��ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȔȇȘȕȘȕв�ȔȇȖȕȒȔȦȥт�ȖȚȘтȕȐ�ȈȇȘȘеȐȔ�Ȏȇ����ȓȏȔȚты�
ȇ��Ǯȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓȏȔȚт�ȔȇȖȕȒȔȦт�ȈȇȘȘеȐȔ���тȇȑȏȜ�ȔȇȘȕȘȕв"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȔȚȍȔȕ�ȔȇȘȕȘȕв��ȞтȕȈы�ȔȇȖȕȒȔȏтȣ�ȈȇȘȘеȐȔ�Ȏȇ����ȓȏȔȚт"

��

ǮȇȖȇȘȇ�ȖȗȕȋȚȑтȕв�в�ȒȇȊеȗе�Ȝвȇтȇет�Ȕȇ�����ȞеȒȕвеȑ�Ȕȇ�
���ȋȔеȐ�
ȇ�� Ǵȇ� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȋȔеȐ� Ȝвȇтȏт� ȤтȏȜ� ȍе� ȖȗȕȋȚȑтȕв�� еȘȒȏ� в�
ȒȇȊеȗȣ�ȖȗȏȈȚȋȚт�еȠе����ȞеȒȕвеȑ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�еȠе�ȞеȒȕвеȑ�ȓȕȍет�ȖȗȏȈытȣ�в�ȒȇȊеȗȣ��ȞтȕȈы�
ȖȗȕȋȚȑтȕв�ȜвȇтȏȒȕ�Ȕȇ���ȋȔеȐ"

��

ǸтȕȗȕȔы�
ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ

ǱȗȇȘȔыȐ ǮеȒеȔыȐ ǪȕȒȚȈȕȐ ǸȏȔȏȐ

ǿȏȗȏȔȇ��b)
ǫȒȏȔȇ��a)
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Выражение отношения в процентах����

ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ��ȑȇȑȕȐ�ȖȗȕȝеȔт�ȞȏȘȒȕ�b�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕт�ȞȏȘȒȇ�a��ȕтȔȕȟеȔȏе� a
b �ȚȓȔȕȍȇетȘȦ�Ȕȇ�

����ȏ�ȘȖȗȇвȇ�ȋȕȖȏȘывȇетȘȦ�ȎȔȇȑ�ȖȗȕȝеȔтȇ������
p � � a

b �Ă�����
ǩыȗȇȍеȔȏе� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȋвȚȜ� ȞȏȘеȒ� в� ȖȗȕȝеȔтȇȜ� тȇȑȍе� ȔȇȎывȇетȘȦ� проȝентным от
ношением�ȞȏȘеȒ�

ǫȒȦ�тȕȊȕ�ȞтȕȈы�ȚȎȔȇтȣ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȕȋȔȕ�ȞȏȘȒȕ��веȒȏȞȏ�
Ȕȇ��ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕт�ȋȗȚȊȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ� �ȕȋȔȕȏȓеȔȔȕȐ�веȒȏȞȏȔы���ȔȚȍ�
Ȕȕ�выȗȇȎȏтȣ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȤтȏȜ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��
ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȔыȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ�ȔȇȐтȏ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�
ȟȏȗȏȔȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȑȕȓȔȇты�ȕт�ее�ȋȒȏȔы�Ș�ȗȇȎȓеȗȇȓȏ��ȑȇȑ�
ȖȕȑȇȎȇȔȕ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе����
1-й способ. ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȟȏȗȏȔы�ȑȕȓȔȇты�ȑ�ее�ȋȒȏȔе��

������ȏȒȏ� 5
4

ОȈыȑȔȕвеȔȔȇȦ� ȋȗȕȈȣ� выȗȇȍȇетȘȦ� в� вȏȋе�
ȖȗȕȝеȔтȇ��

5
4

5
4

100
80 80%20

20
$
$= = =

2-й способ.�ǫȒȏȔȇ�ȑȕȓȔȇты�ȕȈȕȎȔȇȞȇетȘȦ�������ȇ�ȟȏȗȏȔȇ�p ���
ǩ�Ȥтȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȑȗȇтȑȕе�ȚȘȒȕвȏе�ȎȇȋȇȞȏ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�тȇȑ��

���²������
���²��p ��������

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ� ȞȏȘȒȕ�ȏ� еȊȕ� ȖȗȕȝеȔт� ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��
ȘȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔеȏȎвеȘтȔȕе���

5
4  � 100

p ��������������Ă�p � ���Ă����������������p � � 5
4 100$  ����

ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ȟȏȗȏȔȇ�ȑȕȓȔȇты�ȘȕȘтȇвȒȦет�����ȕт�ее�ȋȒȏȔы�

�� � � � �

ǶȗȕȝеȔт

ǾȏȘȒȕ

����� ��� ��� ��� ����

�

�

p �

����

��ȓ

��
ȓ

ǯȎ����ȏȊȗȚȟеȑ��ȏȎȊȕтȕвȒеȔȔыȜ�Ȕȇ�țȇȈȗȏȑе�ȏȊȗȚȟеȑ����ȈыȒȏ�
Ș�ȋеțеȑтȕȓ�
��Ǳȇȑȕвȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȖȗȕȋȚȑȝȏȏ�Ș�ȋеțеȑтȕȓ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�
вȘеȐ�ȖȗȕȋȚȑȝȏȏ"
��Ǳȇȑ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�Ȥтȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�в�вȏȋе�ȕȈыȑȔȕвеȔȔȕȐ�ȋȗȕȈȏ"
��Ǳȇȑ�выȗȇȎȏтȣ�ȖȕȒȚȞеȔȔȚȥ�ȋȗȕȈȣ�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ"

Исследование-обсуждение

Выражение отношения в процентахИзучение   
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ОтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȈеȒыȜ�ȏ�ȘȏȔȏȜ�ȟȇȗȏȑȕв�в�ȦȠȏȑе�ȗȇвȔȕ��������
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȞȏȘȒȕ�ȈеȒыȜ�ȟȇȗȏȑȕв�ȕт�ȞȏȘȒȇ�ȘȏȔȏȜ�ȟȇȗȏȑȕв"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȞȏȘȒȕ�ȘȏȔȏȜ�ȟȇȗȏȑȕв�ȕт�ȞȏȘȒȇ�ȈеȒыȜ�ȟȇȗȏȑȕв"
в��ǱȇȑȚȥ�ȞȇȘтȣ�ȏ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȈеȒые�ȟȇȗȏȑȏ�ȕт�вȘеȜ�ȟȇȗȏȑȕв"
Ȋ��ǱȇȑȚȥ�ȞȇȘтȣ�ȏ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȕт�вȘеȜ�ȟȇȗȏȑȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȘȏȔȏе�ȟȇȗȏȑȏ"

�

ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕȋȔȇ�веȒȏȞȏȔȇ�ȕт�ȋȗȚȊȕȐ"�

ȇ�����ȓ�ȕт�����ȓ в������ȓȇȔȇтȕв�ȕт�����ȓȇȔȇтȕв ȋ�����ȑȊ�ȕт����ȑȊ

Ȉ�����Ȓȏтȗȕв�ȕт����Ȓȏтȗȕв Ȋ�����ȓȏȔȚт�ȕт����ȓȏȔȚт е������Ȋ�ȕт���ȑȊ

ǸȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��ȔȇȐȋȏте��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕȋȔȕ�ȞȏȘȒȕ� �веȒȏȞȏȔȇ��
ȕт�ȋȗȚȊȕȊȕ�

ОБРАЗЕЦ   ȞȏȘȒȕ����ȕт�����
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

180
54

100
p= ������������������

����Ă�p � ����Ă����
p � ����
�

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȗȇтȑȕе�ȚȘȒȕвȏе�ȎȇȋȇȞȏ�����
���������²�����
���������²� p �������
ǸȕȘтȇвȒȦетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�ȏ�
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔеȏȎвеȘтȔȕе�
ǾȏȘȒȕ����ȘȕȘтȇвȒȦет�����ȕт�����

�

��

���

���

����

ȇ��ȞȏȘȒȕ����ȕт���

Ȉ��ȞȏȘȒȕ����ȕт�����

в�����Șȓ�ȕт����Șȓ

Ȋ�����ȑȊ�ȕт����ȑȊ

ȋ����Ȓȏтȗȕв�ȕт���Ȓȏтȗȕв

е�����ȓ�ȕт����ȓ

ǴȇȐȋȏте��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȕȋȔȕ�ȞȏȘȒȕ�ȕт�ȋȗȚȊȕȊȕ�

ОБРАЗЕЦ   ȇ��ȞȏȘȒȕ���ȕт���Ȉ��ȞȏȘȒȕ���ȕт��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

D�� 2
1 �Ă������ �����

Ȉ�� 1
2 �Ă������ ������

ОтȔȕȟеȔȏе� 2
1 �ȚȓȔȕȍȇетȘȦ�Ȕȇ�����ȏ�

ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȎȔȇȑ���

ОтȔȕȟеȔȏе� 1
2 �ȚȓȔȕȍȇетȘȦ�Ȕȇ�����ȏ�

ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȎȔȇȑ����

�

�

�

����
���

�

�

����
����

в��ȞȏȘȒȕ���ȕт���

Ȋ��ȞȏȘȒȕ����ȕт��

ȋ��ȞȏȘȒȕ����ȕт���

е��ȞȏȘȒȕ����ȕт����

ȍ��ȞȏȘȒȕ�����ȕт����

Ȏ��ȞȏȘȒȕ�����ȕт����

ȏ��ȞȏȘȒȕ� 4
3 �ȕт����

ȑ��ȞȏȘȒȕ� 2
1 �ȕт� 5

4

Задания
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Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��

ȇ��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�����ȕт����"

Ȉ��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�����ȕт����л"�
в��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�����ȕт�����Ȋ"�

ȍ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȞȏȘȒȕ���ȕт���"
Ȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет���ȑȊ�ȕт�����Ȋ"�
ȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет����Șȓ�ȕт����ȓ"

Ȋ������ȑȇȑȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвȔы��"
ȋ������ȑȇȑȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвȔы���"
е������ȑȇȑȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвȔы���"�

ǯȎ� ��� тȕȔȔ�ȖȟеȔȏȝы�� ȖȗȏвеȎеȔȔȕȐ�Ȕȇ�ȓеȒȣȔȏȝȚ�� ȈыȒȕ�ȏȎȓеȒȣȞеȔȕ� ��� тȕȔȔ�� ǱȇȑȕȐ�
ȖȗȕȝеȔт�ȖȟеȔȏȝы�ȈыȒ�ȏȎȓеȒȣȞеȔ"

�

� Ǵȇ� ȋȏȇȊȗȇȓȓе� ȖȗеȋȘтȇвȒеȔȇ� ȏȔțȕȗȓȇȝȏȦ� ȕ� ȗе�
ȎȚȒȣтȇтȇȜ�ȕȝеȔȏвȇȔȏȦ��ȖȗȕвеȋеȔȔȕȊȕ�в���ǧµ�ȑȒȇȘȘе�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�вȘеȜ�ȚȞеȔȏȑȕв�
����ȖȕȒȚȞȏȒȏ�´�µ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�вȘеȜ�ȚȞеȔȏȑȕв�
����ȖȕȒȚȞȏȒȏ�´�µ"
в��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�вȘеȜ�ȚȞеȔȏȑȕв�ȖȕȒȚȞȏȒȏ�
����´�µ�ȏ�´�µ"

� ǲȇȒȇ�ȖȗȕȞȏтȇȒȇ�����ȘтȗȇȔȏȝ�ȏȎ�����ȘтȗȇȔȏȝ�ȑȔȏȊȏ�
ȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘтȗȇȔȏȝ�ȑȔȏȊȏ�ȕȔȇ�ȖȗȕȞȏтȇȒȇ"
Ȉ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȑȔȏȊȏ�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȔеȖȗȕȞȏтȇȔȔые�ȘтȗȇȔȏȝы"

Ǿȏ
ȘȒ
ȕ�
ȚȞ
еȔ
ȏȑ
ȕв
�

ОȝеȔȑȏ

�

�

��� ��� ��� ���

ǷезȚȒȣșȇșȢ 
ȕȝеȔȏвȇȔȏȦ

ǸȚȠеȘтвȚет�тȗȏ�ȕȘȔȕвȔыȜ�вȏȋȇ�ȎȇȋȇȞ�Ȕȇ�ȖȗȕȝеȔты��ǱȇȍȋыȐ�ȏȎ�тȗеȜ�вȏȋȕв�ȎȇȋȇȞ�ȓȕȍȔȕ�
ȗеȟȏтȣ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȞȏȘȒȕ�ȏ�еȊȕ�ȖȗȕȝеȔт�ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔы��
ȘтȗȕȏтȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔеȏȎвеȘтȔȕе�

ǩǯǫȂ ǮǧǫǧǾ Ǵǧ ǶǷǵǽǬǴǹȂ
Вид задачи Пример Краткая запись Пропорция Решение
���ǴȇȜȕȍȋеȔȏе�
ȖȗȕȝеȔтȇ�ȕт�
ȞȏȘȒȇ�

ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�
����ȕт��"��

�����²��
����²�x 80

100 5
x= 100

5 · 80 4x = =

����ȕт���ȗȇвȔы����
���ǴȇȜȕȍȋеȔȏе�
ȞȏȘȒȇ�Ȗȕ�
ȖȗȕȝеȔтȚ��

����ȑȇȑȕȊȕ�
ȞȏȘȒȇ�ȗȇвȔы�
��"

����²���
�����²�x 100

25 15
x= 25

15 ·100 60x = =

ǾȏȘȒȕ������
ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȗȇвȔы�����
Ȥтȕ�����

���ǴȇȜȕȍȋеȔȏе�
ȖȗȕȝеȔтȔȕȊȕ�
ȕтȔȕȟеȔȏȦ�
ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�

ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȖȗȕȝеȔтȕв�
ȘȕȘтȇвȒȦет�
ȞȏȘȒȕ���ȕт���"

���²������
��²�x�� 9

45 100
x= 45

9 ·100 20%x = =

ǾȏȘȒȕ� �� ȘȕȘтȇвȒȦет�
����ȕт����

Запомни!

Решение задач
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

Ƿеȟȏте�ȎȇȋȇȞȏ�

ОБРАЗЕЦ ǩ�����Ȋ�ȘȕȒеȔȕȐ�вȕȋы�����ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ��ǩ�Ȥтȕт�ȗȇȘтвȕȗ�ȋȕȈȇвȏȒȏ����Ȋ�
��������������������ȘȕȒȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�в�ȗȇȘтвȕȗе"

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

150 100
10
$ � �����Ȋ�

�������� �����Ȋ�

��������� �����Ȋ�

180
45 �Ă������ ����

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȇȘȘȇ�ȘȕȒȏ�в�ȋȇȔȔȕȓ�ȗȇȘтвȕȗе�

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȇȘȘȇ�ȘȕȒȏ�в�ȗȇȘтвȕȗе�ȖȕȘȒе�ȋȕȈȇвȒеȔȏȦ�ȘȕȒȏ��

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȇȘȘȇ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȗȇȘтвȕȗȇ�

ǩ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȓ�ȗȇȘтвȕȗе�
выȞȏȘȒȦетȘȦ�ȖȗȕȝеȔтȔȕе�
ȕтȔȕȟеȔȏе�ȓȇȘȘы�ȘȕȒȏ�����Ȋ��
ȑ�ȓȇȘȘе�ȗȇȘтвȕȗȇ������Ȋ��

��

ȇ��ǩ�����Ȋ�ȘȕȒеȔȕȐ�вȕȋы�����ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ��ǩ�Ȥтȕт�ȗȇȘтвȕȗ�ȋȕȈȇвȏȒȏ����Ȋ�ȘȕȒȏ��
ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�в�ȗȇȘтвȕȗе"

Ȉ��ǩ�����Ȋ�ȘȕȒеȔȕȐ�вȕȋы�����ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ��ǩ�Ȥтȕт�ȗȇȘтвȕȗ�ȋȕȈȇвȏȒȏ�����Ȋ�вȕȋы��
ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�в�ȗȇȘтвȕȗе"

��

���

���

����

ǬȘȒȏ�в�ȞȏȘтȚȥ�вȕȋȚ�ȋȕȈȇвȏтȣ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȘȕȒȏ��тȕ�
ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȘȕȒевȕȐ�ȗȇȘтвȕȗ��ǾȇȘтȣ�ȤтȕȊȕ�ȗȇȘтвȕȗȇ�−�вȕȋȇ��ȇ�ȋȗȚȊȇȦ�
ȞȇȘтȣ�−�ȘȕȒȣ��Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�ȕ�ȗȇȘтвȕȗе�

ОБРАЗЕЦ ����Ȋ�ȞȏȘтȕȐ�вȕȋы�ȘȓеȟȇȒȏ�Ș����Ȋ�ȘȕȒȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�
��������������������в�ȗȇȘтвȕȗе"

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
��������� ������Ȋ�

150
30 �Ă������ ����

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȕȈȠȇȦ�ȓȇȘȘȇ�ȗȇȘтвȕȗȇ�
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�
ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�����Ȋ��ȕт�ȓȇȘȘы�
ȗȇȘтвȕȗȇ������Ȋ��

�

��

���

������

����

ȇ������Ȋ�ȞȏȘтȕȐ�вȕȋы�ȘȓеȟȇȒȏ�Ș����Ȋ�ȘȕȒȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȘȕȒȣ�в�
ȗȇȘтвȕȗе"
Ȉ������Ȋ�ȞȏȘтȕȐ�вȕȋы�ȘȓеȟȇȒȏ�Ș����Ȋ�ȘȕȒȏ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�вȕȋȇ�в�
ȗȇȘтвȕȗе"

ǩ�ȖеȗвȕȐ�ȑȕȗȕȈȑе�����ȏȎ����ȑȔȏȊ�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�
ȚȞеȈȔȏȑȏ�Ȗȕ�ȓȇтеȓȇтȏȑе��ȇ�вȕ�втȕȗȕȐ�ȑȕȗȕȈȑе�²�
����ȏȎ����ȑȔȏȊ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�
ȚȞеȈȔȏȑȏ�Ȗȕ�ȓȇтеȓȇтȏȑе�ȕт�вȘеȜ�ȑȔȏȊ"

��
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��

Выражение изменения 
величины в процентах

����

ǶȦтȣ�Ȓет�ȔȇȎȇȋ�ȔȇȘеȒеȔȏе�ȋеȗевȔȏ�ǾȏȞеȑȒȏ�ȈыȒȕ������ȞеȒȕвеȑ��
ǸȕȊȒȇȘȔȕ�ȔȕвȕȐ�ȖеȗеȖȏȘȏ��ȔȇȘеȒеȔȏе�ȋеȗевȔȏ�ȋȕȘтȏȊȒȕ������
ȞеȒȕвеȑ��
��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȞеȒȕвеȑ�ȚвеȒȏȞȏȒȕȘȣ�ȔȇȘеȒеȔȏе�ȋеȗевȔȏ"
��ǱȇȑȕȐ�ȖȗȕȝеȔт�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȗȕȘт�ȕт�ȏȎȔȇȞȇȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȔȇȘе�
ȒеȔȏȦ"

�

ǫОǨǷО�ǶОǭǧǲОǩǧǹȃ�

ǫеȗевȔȦ��ǾȏȞеȑȒȏ�
ǴȇȘеȒеȔȏе��������ȞеȒȕвеȑ�

ОȖȗеȋеȒȏте��ȚȓеȔȣȟȏȒȇȘȣ�ȏȒȏ�ȚвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�веȒȏȞȏȔȇ��ǩыȗȇȎȏте�ȏȎȓеȔеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�
в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ�

ОБРАЗЕЦ ǶȕȘȒе�ȏȘȖȇȗеȔȏȦ�ȕт���л�вȕȋы�ȕȘтȇȒȕȘȣ������ɦл��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

�����²������ ������ɦл)

6000
300 100% 5%$ = ����

Ответ��ȚȓеȔȣȟȏȒȕȘȣ�Ȕȇ�����

ОȈе�веȒȏȞȏȔы�ȖȗȏвȕȋȦтȘȦ�ȑ�ȕȋȔȕȐ�еȋȏȔȏȝе�
���л� ������ɦл��ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȗȇȎȔȕȘтȣ��
ǩыȞȏȘȒȦетȘȦ�ȖȗȕȝеȔтȔȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�
ȔȇȐȋеȔȔȕȐ�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȑ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȓȚ�ȎȔȇȞеȔȏȥ�
Ƕȗȏ�ȏȘȖȇȗеȔȏȏ����вȕȋы�ȏȎ���л�ȕȘтȇȒȕȘȣ������ɦл�

��

����
�����ɦл
�����ɦл

��ȖȗȕȝеȔтȔȕе�ȏȎȓеȔеȔȏе
��ȖȗȕȘтȕȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�
���ȗȕȘт

Ключевые слова

Исследование-обсуждение

ǯȔȕȊȋȇ� ȚȋȕȈȔȕ� выȗȇȍȇтȣ� ȏȎȓеȔеȔȏе� веȒȏȞȏȔы� в� ȖȗȕȝеȔтȇȜ�� ǫȒȦ� ȤтȕȊȕ� ȘȔȇȞȇȒȇ� ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�
ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ�ȑȕȔеȞȔыȓ�ȏ�ȔȇȞȇȒȣȔыȓ�ȎȔȇȞеȔȏȦȓȏ�веȒȏȞȏȔы�ȖȚтеȓ�выȞȏтȇȔȏȦ�ȓеȔȣȟеȊȕ�
ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȏȎ�ȈȕȒȣȟеȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏȦ��Ǯȇтеȓ�выȞȏȘȒȦетȘȦ��ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȖȕȒȚȞеȔȔȇȦ�
ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȊȕ�ȎȔȇȞеȔȏȦ�

Ƕроȝентное изменение � ��������������������������������������������������Ă�����

��ǫȕȖȚȘтȏȓ��ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȝеȔȇ�ȑȔȏȊȏ�ȈыȒȇ���ȓȇȔȇтȕв��ȇ�ȔȕвȇȦ�ȝеȔȇ�ȑȔȏȊȏ�ȘтȇȒȇ����ȓȇȔȇтȕв��
ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȖȕȋȕȗȕȍȇȒȇ�ȑȔȏȊȇ��ȔȚȍȔȕ�ȘȔȇȞȇȒȇ�ȔȇȐтȏ�ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȔȕвȕȐ�
ȏ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȝеȔ��

���²��� ����ȓȇȔ���������������
ǧ�Ȏȇтеȓ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȑ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�
ȝеȔе�выȗȇȍȇетȘȦ�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ��

ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ȝеȔȇ�ȑȔȏȊȏ�ȖȕȋȕȗȕȍȇȒȇ�Ȕȇ�����
��ǧ�теȖеȗȣ��ȋȕȖȚȘтȏȓ��ȝеȔȇ�ȑȔȏȊȏ��ȔȇȕȈȕȗȕт��ȚȓеȔȣ�ȟȏ�
ȒȇȘȣ�ȏ�ȘтȇȒȇ���ȓȇȔȇтȕв��ǴȇȐтȏ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�
ȕȔȇ�ȘтȇȒȇ�ȋеȟевȒе��ȓȕȍȔȕ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��

����

ǴȕвȇȦ�ȝеȔȇ�����᎑�

ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȝеȔȇ�����᎑� ȚвеȒȏȞеȔȏе�
���᎑�ȏȒȏ�����

разность значений
первоначальное значение

Разность значений
Ƕервоначальное значение 8

2 100% 25%$ =

����

ǴȕвȇȦ�ȝеȔȇ����᎑�

ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȝеȔȇ����᎑�

ȚȓеȔȣȟеȔȏе�
���᎑�ȏȒȏ�������

Разность значений
Ƕервоначальное значение 8

8 7 100% 12,5%$ =-

Выражение изменения величины в процентахИзучение   

Задания
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ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ȇ��ǽеȔȇ�ȑȕȓȖȣȥтеȗȔȕȐ�ȓыȟȏ��ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȝеȔȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�ȈыȒȇ����ȓȇȔȇтȕв��ȘтȇȒȇ��
���ȓȇȔȇтȕв�
Ȉ��ǩеȘ�ȞеȒȕвеȑȇ��ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔыȐ�веȘ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȈыȒ����ȑȊ��ȘтȇȒ����ȑȊ�
в��ǩыȘȕтȇ�ȋеȗевȇ�ȈыȒȇ���ȓ��ȇ�ȘтȇȒȇ�����Șȓ�

ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��выȗȇȎȏте�ȏȎȓеȔеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ�ȏ�ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�

ОБРАЗЕЦ ǮȇȗȖȒȇтȇ�ȗȇȈȕтȔȏȑȇ�выȗȕȘȒȇ�Ș�����ȓȇȔȇтȕв�ȋȕ������ȓȇȔȇтȕв��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
��������������������ȖȗȕȝеȔтȕв�ȖȕвыȘȏȒȇȘȣ�ȎȇȗȖȒȇтȇ�ȗȇȈȕтȔȏȑȇ"�

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ� ȑȗȇтȑȕе� ȚȘȒȕвȏе�
ȎȇȋȇȞȏ��
����ȓȇȔ��²�����
�����ȓȇȔ��²�p ��������

����Ă�p � ������Ă����
p � �����
�����²������ ����

����

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȦ�ȏ
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȔеȏȎвеȘтȔȕе�

ǩыȞȏȘȒȦетȘȦ�ȗȇȎȔȕȘтȣ������ȏ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȊȕ�ȖȗȕȝеȔтȇ�
ǮȇȗȖȒȇтȇ�ȗȇȈȕтȔȏȑȇ�ȖȕвыȘȏȒȇȘȣ�Ȕȇ������

ȇ��ǽеȔȇ�ȖыȒеȘȕȘȇ�ȘȔȏȎȏȒȇȘȣ�Ș�����ȓȇȔȇтȕв�ȋȕ�����ȓȇȔȇтȕв��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�
ȘȔȏȎȏȒȇȘȣ�ȝеȔȇ�ȖыȒеȘȕȘȇ"
Ȉ��ǶȒȕȠȇȋȣ�ȖȕȘевȔȕȊȕ�ȚȞȇȘтȑȇ�ȚвеȒȏȞȏȒȏ�Ș����Ȋеȑтȇȗȕв�ȋȕ������Ȋеȑтȇȗȇ��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�
ȖȗȕȝеȔтȕв�ȚвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȖȕȘевȔȕȊȕ�ȚȞȇȘтȑȇ"
в��ǫȒȏȔȇ�ȇвтȕȓȕȈȏȒȣȔȕȐ�ȋȕȗȕȊȏ�ȏȎ�ȒȇȊеȗȦ�в�ȋеȗевȔȥ�ȘȕȘтȇвȒȦет���ȑȓ��ǹȚȗȏȘт��ȖȗȕȐȋȦ�
�����ȓ�Ȗȕ�ȑȗȇтȞȇȐȟеȓȚ�ȖȚтȏ��ȋȕȟеȒ�ȋȕ�ȋеȗевȔȏ��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȕȔ�ȘȕȑȗȇтȏȒ�
ȖȗȕȐȋеȔȔыȐ�ȖȚтȣ"
Ȋ��Ǯȇ�ȖȗȕȟȒыȐ�Ȋȕȋ�țеȗȓеȗ�Ș�ȑȇȍȋȕȊȕ�Ȋеȑтȇȗȇ�ȘȕȈȗȇȒ�����т�ȚȗȕȍȇȦ��ǩ�Ȥтȕȓ�ȊȕȋȚ�ȕȔ�
ȘȕȈȗȇȒ�Ș�ȑȇȍȋȕȊȕ�Ȋеȑтȇȗȇ������ȑȊ�ȚȗȕȍȇȦ��ȖȕтȕȓȚ�Ȟтȕ�ȒȚȞȟе�ȎȇȈȕтȏȒȘȦ�ȕȈ�Țȗȕȍȇе��Ǵȇ�
ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȈȕȒȣȟе�ȚȗȕȍȇȦ�ȘȕȈȗȇȒ�țеȗȓеȗ�Ș�ȑȇȍȋȕȊȕ�Ȋеȑтȇȗȇ"

�

���
����

�����ȓȇȔ�
����ȓȇȔ�

ǩ�ȓȇȊȇȎȏȔе�ǧ�ȝеȔȚ�ȜȕȒȕȋȏȒȣȔȏȑȇ�ȘȔȏȎȏȒȏ�Ș�����ȓȇȔȇтȕв�ȋȕ�����ȓȇȔȇтȕв��
ǧ�в�ȓȇȊȇȎȏȔе�ǩ�ȝеȔȚ� ȤтȕȊȕ�ȍе� ȜȕȒȕȋȏȒȣȔȏȑȇ� ȘȔȏȎȏȒȏ� Ș� ����ȓȇȔȇтȕв�ȋȕ��������
����ȓȇȔȇтȕв��ǩ�ȑȇȑȕȓ�ȓȇȊȇȎȏȔе�ȖȗȕȝеȔт�Șȑȏȋȑȏ�ȈȕȒȣȟе"

�

Ǹȑȏȋȑȇ

Ǳонечное
Ǵачальное 900

1035
100

p=

ǫȒȦ�тȕȊȕ�ȞтȕȈы�выȗȇȎȏтȣ�ȏȎȓеȔеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ��ȓȕȍȔȕ�
тȇȑȍе�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇтȣ�выȗȇȍеȔȏе�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�в�ȖȗȕȝеȔтȇȜ�ȏ�ȖȗȕȖȕȗ�
ȝȏȥ�� ǫȒȦ� ȤтȕȊȕ� ȕȖȗеȋеȒȦетȘȦ�� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȖȗȕȝеȔтȕв� �p ��� ȘȕȘтȇвȒȦет�
ȑȕȔеȞȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȊȕ�ȏ�выȞȏȘȒȦетȘȦ�ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȕт�
������ǴȇȖȗȏȓеȗ��еȘȒȏ�ȝеȔȇ�теȒевȏȎȕȗȇ�ȘȔȏȎȏȒȇȘȣ�Ș�����ȓȇȔȇтȕв�ȋȕ�
����ȓȇȔȇтȕв��тȕ�ȔȇȐтȏ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȕȔȇ�ȘȔȏȎȏȒȇȘȣ��ȓȕȍȔȕ�тȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

������������������������� 800
720

100
p= ��������p � �����������������²����� ����Ǳонечное значение

Ǵачальное значение

����᎑
����᎑

Запомни!

La
yih
ə



��

ǯȔȕȊȋȇ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�ȓȕȍет�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�ȚвеȒȏȞȏвȇтȣȘȦ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣ�
ȟȇтȣȘȦ�Ȕȇ�ȕȋȏȔ�ȏ�тȕт�ȍе�ȖȗȕȝеȔт��ǫȕȖȚȘтȏȓ��ȑȒȏеȔт�Ȕȇ�ȘȞет�в�ȈȇȔȑе�ȑȒȇȋет�����ȓȇȔȇтȕв�Ș�Ȋȕȋȕ�
выȓ�ȖȗȕȝеȔтȔыȓ�ȗȕȘтȕȓ�����ǬȘȒȏ�Ȥтȇ�ȘȚȓȓȇ�ȑȇȍȋыȐ�Ȋȕȋ�ȈȚȋет�ȚвеȒȏȞȏвȇтȣȘȦ�Ȕȇ�����ȏȒȏ������
ȞȇȘтȏ�ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓы��тȕ�ȊȕȋȕвȕȐ�ȖȗȏȗȕȘт�ȈȚȋет�����Ã������ ����᎑��

ǩ�ȑȕȔȝе�ȑȇȍȋȕȊȕ�Ȋȕȋȇ�ȋеȔȣȊȏ�Ȕȇ�ȘȞетȚ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��
ȞеȗеȎ���Ȋȕȋ�����᎑�����Ã����᎑� �����᎑�
ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ�����᎑�����Ã����᎑� �����᎑�
ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ�����᎑�����Ã����᎑� �����᎑��

��Ȑ�Ȋȕȋ ��Ȑ�ȊȕȋǶервоначальная сумма

ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ� ȊȕȋȕвȕȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт� �r ���ȏ�ȞȏȘȒȕ�Ȓет� �n���ȖȗȏȗȕȘт�веȒȏȞȏȔы�ȞеȗеȎ�n�Ȓет�
ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�тȇȑ��

ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȑȕȔеȞȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�веȒȏȞȏȔы��ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȘȑȒȇȋывȇетȘȦ�Ș�ȕȈ�
Ƞȏȓ�ȖȗȏȗȕȘтȕȓ�Ȏȇ�n�Ȓет��

Ȅтȇ�țȕȗȓȚȒȇ�ȔȇȎывȇетȘȦ�țормулой простого проȝента��
ǩ�ȋȇȔȔȕȓ�Ȗȗȏȓеȗе�ȖȗȏȗȕȘт�ȑ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓе�ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ�ȈȚȋет�ȕȖȗеȋеȒеȔ�тȇȑ�

A� � 100
300 8 3$ $ � ����᎑

ǹȕȊȋȇ�ȑȕȔеȞȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ�ȈȚȋет������᎑������᎑� �����᎑

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȕȘтȇвȟȚȥȘȦ�ȘȚȓȓȚ�ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ��еȘȒȏ�ȚȑȇȎȇȔȔȇȦ�в�Ȗȗȏȓеȗе�ȘȚȓȓȇ�
ȈȚȋет�ȚȓеȔȣȟȇтȣȘȦ�Ȕȇ����ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓы�ȑȇȍȋыȐ�Ȋȕȋ"

�Ǫȕȋȇ� � �� ������������ ����
�ǶȗȏȗȕȘт��᎑� �� �� �� ��

×�
×�

×�

×�
×�

×�

Ƕервоначальное значение 
Число лет

Ƕроȝентный рост

Ƕрирост  100
S r nA 0

n
$ $=

ǱȒȏеȔт� ȖȕȒȕȍȏȒ� Ȕȇ� ȘȞет� в� ȈȇȔȑе� �����ȓȇȔȇтȕв� Ș� ���� Ȋȕȋȕвыȓ�ȖȗȕȝеȔтȔыȓ�ȗȕȘтȕȓ��
Ǳȇȑȏȓ�ȈȚȋет�ȖȗȏȗȕȘт�ȞеȗеȎ�ȇ����Ȋȕȋȇ��Ȉ����Ȋȕȋȇ��в����Ȓет��Ȋ����Ȓет"

ОБРАЗЕЦ Ǳȇȑȏȓ�ȈȚȋет�ȖȗȏȗȕȘт�ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ"�
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе 

100
5000 10 4$ $ � ������᎑

Ǯȇ���Ȋȕȋȇ�ȖȗȏȗȕȘт�ȈȚȋет������᎑�

ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ� ȘȚȓȓȇ� �S0 �  � ����� ᎑��� ȖȗȕȝеȔтȔыȐ� ȗȕȘт�
�r � ������ȏ�ȞȏȘȒȕ�Ȓет��n� ����ȖȕȋȘтȇвȒȦȥтȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȏ�
выȞȏȘȒȦетȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ��

��ǾеȗеȎ�ȘȑȕȒȣȑȕ�Ȓет�ȖȗȏȗȕȘт�ȈȚȋет�ȗȇвеȔ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓе"

�

�

�

� �

�� �� �� ��

�
Ǫȕȋȇ

ǶȗȏȗȕȘт

�

Ǳонечное значение   Ƕервоначальное значение � Ƕрирост

Простой процентный ростИзучение   

��Ȑ�Ȋȕȋ

���᎑ ���᎑���᎑
���᎑

���᎑���᎑
���᎑

ȞȇȘтȏ�ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓы��тȕ�ȊȕȋȕвȕȐ�ȖȗȏȗȕȘт�ȈȚȋет�����Ã������ ����᎑��

���᎑
���᎑
���᎑

Подумай!

La
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ə



ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт��

ǩ�ȓȇȊȇȎȏȔе�ȖȗȕȋȚȑты�ȖȗȕȋȇȥтȘȦ�в�ȗȇȘȘȗȕȞȑȚ�в�теȞеȔȏе�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȊȕ�Ȗеȗȏȕȋȇ�вȗеȓе�
Ȕȏ��ǶȚтеȓ�выȖȒȇты�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȊȕ�ȖȗȕȝеȔтȇ�ȕт�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȘȚȓȓы�ȖȗȕȋȚȑтȇ�ȑȇȍ�
ȋыȐ�ȓеȘȦȝ�ȗȇȘȘȞȏтывȇетȘȦ�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�ȋȕȒȊ�Ȕȇ�ȘȒеȋȚȥȠȏȐ�ȓеȘȦȝ��ǴȇȐȋȏте�ȋȕȒȊ�ȖȕȑȚ�
ȖȇтеȒȦ�Ȏȇ�ȚȑȇȎȇȔȔȕе�вȗеȓȦ�
ОБРАЗЕЦ ǴȇȐȋȏте�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�ȋȕȒȊ�ȞеȗеȎ���ȓеȘȦȝев��еȘȒȏ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�
�����������������������᎑��ȓеȘȦȞȔыȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт�����

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

100
600 10 5$ $ � �����᎑

����²����� ������᎑�

ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ��S0 � �����᎑���ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт��r � ������
ȏ�ȞȏȘȒȕ�ȓеȘȦȝев��n� ����ȖȕȋȘтȇвȒȦȥтȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�
ȕȖȒȇȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�Ȏȇ���ȓеȘȦȝев��
ǩыȞȏтȇетȘȦ�ȕȖȒȇȞеȔȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȏȎ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�
ǾеȗеȎ���ȓеȘȦȝев�Ț�ȖȕȑȚȖȇтеȒȦ�ȕȘтȇȔетȘȦ�ȋȕȒȊ����᎑��

ȇ��ǴȇȐȋȏте�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�ȋȕȒȊ�ȞеȗеȎ����ȓеȘȦȝев��еȘȒȏ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ������᎑��
ȓеȘȦȞȔыȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт����
Ȉ��ǴȇȐȋȏте�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�ȋȕȒȊ�ȞеȗеȎ���ȓеȘȦȝев��еȘȒȏ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ������᎑��
ȓеȘȦȞȔыȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт�����
в��ǴȇȐȋȏте�ȕȘтȇвȟȏȐȘȦ�ȋȕȒȊ�ȞеȗеȎ���ȓеȘȦȝȇ��еȘȒȏ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ��������᎑��
ȓеȘȦȞȔыȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт�����

�

ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ�ȖȕȘȒе�ȖȗȏȗȕȘтȇ�
ОБРАЗЕЦ ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�−������᎑��ȊȕȋȕвȕȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт�−�����
��������������������ȋȒȏтеȒȣȔȕȘтȣ�−���Ȋȕȋȇ��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

100
2000 4 3$ $ � �����᎑
����������� �������᎑�

ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ��S�� ������᎑���ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт��r � �����ȏ�
ȞȏȘȒȕ�Ȓет��n� ����ȖȕȋȘтȇвȒȦȥтȘȦ�в�țȕȗȓȚȒȚ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȗȏȗȕȘт��
ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ�ȏ�ȖȗȏȗȕȘт�ȘȑȒȇȋывȇȥтȘȦ�
ǸȚȓȓȇ�ȞеȗеȎ���Ȋȕȋȇ�ȈȚȋет������᎑�

ȇ��ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ������᎑�����ȊȕȋȕвȕȊȕ�ȖȗȕȝеȔтȔȕȊȕ�ȗȕȘтȇ��ȋȒȏтеȒȣȔȕȘтȣ�−���Ȋȕȋȇ�
Ȉ��ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ������᎑�����ȊȕȋȕвȕȊȕ�ȖȗȕȝеȔтȔȕȊȕ�ȗȕȘтȇ��ȋȒȏтеȒȣȔȕȘтȣ�− ��Ȋȕȋȇ�
в��ǶеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ������᎑�����ȊȕȋȕвȕȊȕ�ȖȗȕȝеȔтȔȕȊȕ�ȗȕȘтȇ��ȋȒȏтеȒȣȔȕȘтȣ�− ��Ȋȕȋȇ�

�

!!
�ǬȘȒȏ� r �²�ȓеȘȦȞȔыȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт��n�²�ȞȏȘȒȕ�ȓеȘȦȝев��тȕ�Ȗȕ�țȕȗȓȚȒе� 100

S r nA 0
n

$ $=
ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȖȗȏȗȕȘт�ȞеȗеȎ�n�ȓеȘȦȝев��

Внимание!

� ǽеȔȇ�теȒевȏȎȕȗȇ������ȓȇȔȇтȕв��ǽеȔȚ�ȤтȕȊȕ�теȒевȏȎȕȗȇ�ȖȕвыȘȏȒȏ�Ȕȇ�
�����ǶȕȘȒе�ȤтȕȊȕ�ȏȎ�Ȏȇ�ȘȔȏȍеȔȏȦ�Ȗȗȕȋȇȍ�ȖȕȘȒеȋȔȥȥ�ȝеȔȚ�ȕȖȦтȣ�ȘȔȏ�
ȎȏȒȏ�Ȕȇ������ǺвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȏȒȇȘȣ�ȑȕȔеȞȔȇȦ�ȝеȔȇ�теȒевȏȎȕ�
ȗȇ�Ȗȕ�ȘȗȇвȔеȔȏȥ�Ș�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв"

Решение задач

� ǱȒȏеȔт�ȖȕȒȕȍȏȒ�ȋеȔȣȊȏ�Ȕȇ�ȈȇȔȑȕвȘȑȏȐ�ȘȞет�Ș�ȕȖȗеȋеȒеȔȔыȓ�
Ȋȕȋȕвыȓ�ȖȗȕȝеȔтȔыȓ�ȗȕȘтȕȓ��ǫȏȇȊȗȇȓȓȇ�ȕтȕȈȗȇȍȇет� ȘȚȓȓȚ�
ȋеȔеȊ�Ȕȇ�еȊȕ�ȘȞете�в�ȑȕȔȝе�ȑȇȍȋȕȊȕ�Ȋȕȋȇ�
��Ǳȇȑȕвȇ�ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȇȦ�ȘȚȓȓȇ��вȔеȘеȔȔȇȦ�ȑȒȏеȔтȕȓ�в�ȈȇȔȑ"
��Ǳȇȑȕв�ȊȕȋȕвȕȐ�ȖȗȕȝеȔтȔыȐ�ȗȕȘт"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȋеȔеȊ�ȈȚȋет�Ȕȇ�ȘȞетȚ�Ț�ȑȒȏеȔтȇ�ȞеȗеȎ���Ȓет"
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ЗАКЛЮЧЕНИЕ

Прямая пропорцио
нальная зависимость  

y = kx

Обратная пропорцио
нальная зависимость 

y = x
k ����

Пропорция 

Отношение
�����ȏȒȏ

ȕтȔȕȟеȔȏе�ɚ�ȑ�b

Отношение величин 
ОȋȔȕȏȓеȔȔые�веȒȏȞȏȔы

ǷȇȎȔȕȏȓеȔȔые�веȒȏȞȏȔы

Граțик прямой 
пропорциональной 

зависимости

Граțик обратной 
пропорцио нальной 

зависимости

  Деление величины в 
данном отношении    Выражение отношения 

в процентах

ǳȇȑет�ȎȋȇȔȏȦ�в�țȕȗȓе�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȊȕ�ȖȇȗȇȒȒеȒеȖȏȖеȋȇ�ȏȓеет�выȘȕтȚ����Șȓ��ȇ�в�ȕȘȔȕвȇȔȏȏ�
ȑвȇȋȗȇт�Șȕ�ȘтȕȗȕȔȕȐ����Șȓ��ǳȇȑет�ȏȎȊȕтȕвȒеȔ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ���������
� ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔые�ȗȇȎȓеȗы�ȎȋȇȔȏȦ��ȗȇȎȓеȗы�ȓȇȑетȇ�ȘȒеȋȚет�ȚȓȔȕȍȏтȣ�Ȕȇ������

���Șȓ�Ă����� ������Șȓ� ����ȓ�����Șȓ�Ă����� ������Șȓ� ����ȓ�
ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��выȘȕтȇ�ȎȋȇȔȏȦ����ȓ��ȋȒȏȔȇ�ȏ�ȟȏȗȏȔȇ����ȓ�
•�ǩыȘȕтȇ�ȓȇȑетȇ�ȔȕвȕȊȕ�Ȗȗȕеȑтȇ�����Șȓ�����Șȓ� ����Șȓ�
ǩыȘȕтȇ�ȎȋȇȔȏȦ�Ȗȕ�ȔȕвȕȓȚ�ȖȗȕеȑтȚ�����Șȓ�Ă����� ������Șȓ� ����ȓ
ОȈȡеȓ�ȎȋȇȔȏȦ�Ȗȕ�ȔȕвȕȓȚ�ȖȗȕеȑтȚ�����ȓ�Ă����ȓ�Ă����ȓ� �������ȓ�

ǯȎȔȇȞȇȒȣȔыȐ�ȕȈȡеȓ�ȎȋȇȔȏȦ�����ȓ�Ă����ȓ�Ă����ȓ� �������ȓ�

ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȚвеȒȏȞȏȒȘȦ�ȕȈȡеȓ�ȎȋȇȔȏȦ��������ȓ��²�������ȓ�� ������ȓ�

ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȚвеȒȏȞȏȒȘȦ�ȕȈȡеȓ�ȎȋȇȔȏȦ�

x

y

O
�

� � � � � � �

�
�
�
�
�
�
�
�
��

������

������

������

������

�������

ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȕȒȕȑȇ��Ȓȏтȗ�

О
ȖȒ
ȇȞ
еȔ
Ȕȇ
Ȧ�
ȘȚ
ȓ
ȓ
ȇ�

ȋе
Ȕе
Ȋ��
᎑
�

��

��ȞȇȘтȏ ��ȞȇȘтȏ

Масштаб         

a���b� �c���d a × d� �b × c
ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы

ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы

Простой процентный рост

�

�

���
����

12y x=

a � b  b
a

Эквивалентные 
отношения

������ �������������������� �������
×� ���

×� ���

����� �����

Ƕервоначальное 
значение

Ǳоличество лет

Ƕроȝентный 
рост

Ƕрирост 100
S r nA 0

n
$ $=

60
40

60
40

3
2

: 20
: 20

sm
sm = =

3
12

3
12 4: 3

: 3
san
m

san
m

san
m= =

5
4

5
4

100
80 80%20

20
$
$= = =

�� �����

Ǳонечное значение   первоначальное значение � прирост

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�ȖȒȇȔеǳȇȘȟтȇȈ
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȕȇ�
ȓеȘтȔȕȘтȏ

10 000
1

Ǵȇ�ȖȒȇȔе��Șȓ�
� � � � � �

� ����� ����� ����� ����� �����
Ǵȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ
�Șȓ�

48000
4800 100% 10%$ =

x

y

O
�

� � � � � � � � � ������

�
�
�
�
�
�
�
�
��
��
��

ǾȏȘȒȕ�ȚȞеȔȏȑȕв

Ǿȏ
ȘȒ
ȕ�
țȒ
ȇȍ
ȑȕ
в�
�ȏ
ȎȊ
ȕт
ȕв
Ȓе
ȔȔ
ы
Ȝ�
ȕȋ
Ȕȏ
ȓ
�Ț
Ȟе
Ȕȏ
ȑȕ
ȓ

������

������
�������

�������

������
������

y� ��x

Решение исходной задачи

ɫɦ
ɫɦ

ɦ ɦ ɦ
ɫ ɫ ɫ
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�� ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт

ОБОБЩАЮЩИЕ ЗАДАНИЯ

7.�Ǵȇ�ȑȇȗте��ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȕтȕȗȕȐ�������������ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȖȚȔȑтȇȓȏ���Șȓ�
ȇ)�Ǳȇȑȕвȕ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ"
б)�ǸȑȕȒȣȑȕ�Șȓ�ȘȕȘтȇвȏт�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȖȚȔȑтȇȓȏ�Ȕȇ�ȑȇȗте��ȓȇȘȟтȇȈ�ȑȕтȕȗȕȐ�
�����������"

10.�ǸȑȚȒȣȖтȕȗ�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȒ����ȑȊ�ȊȒȏȔы�ȋȒȦ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏȦ���ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȓȇȒеȔȣȑȏȜ�ȘтȇтȚȐ��
ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȔȚȍȔȕ�ȊȒȏȔы�ȋȒȦ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏȦ���тȇȑȏȜ�ȘтȇтȚȐ"
б)�Ǵȇ�ȏȎȊȕтȕвȒеȔȏе�ȘȑȕȒȣȑȏȜ�ȘтȇтȚȐ�Ȝвȇтȏт���ȑȊ�ȊȒȏȔы"

5. ОтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔ�ȓеȔȣȟеȐ�ȏ�ȘȗеȋȔеȐ�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�ȗȇвȔȕ��������ȕтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔ�
ȘȗеȋȔеȐ�ȏ�ȈȕȒȣȟȕȐ�ȘтȕȗȕȔ�ȗȇвȔȕ��������ǴȇȐȋȏте�Ȗеȗȏȓетȗ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ��еȘȒȏ�ȋȒȏȔȇ�ȓеȔȣȟеȐ�
ȘтȕȗȕȔы���Șȓ�

1.�ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȕтȔȕȟеȔȏȦ�ȘтȇȒȏ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔыȓȏ��

D)������� � ����� г)�������� �������б) ������ ��������� в) 9
7

54= ��

3.�ǷȇȎȋеȒȏте�веȗевȑȚ��ȋȒȏȔȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�����ȓ��в�ȋȇȔȔȕȓ�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�
D)������ б)������ в)������� г)�������� д)������� е)���������� ж)����������

2.�ǩыȗȇȎȏте�веȒȏȞȏȔы�в�ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�еȋȏȔȏȝȇȜ�ȏ�ȚȖȗȕȘтȏте�ȕтȔȕȟеȔȏе��
D)����Șȓ�����ȓ
б)���л�������ɦл

д)�����Ȋ�����ȑȊ
е)���ȓ��������Șȓ

ж)���ȞȇȘȕв�������ȓȏȔȚт
з)���ȓеȘȦȝев�����Ȋȕȋȇ

4.�ǴȇȐȋȏте�ȔеȏȎвеȘтȔȕе��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȕȘȔȕвȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ�

D) 6 3
17x = б) a������ ������ в) 18 11

6
c = д)�����²�x������� ������г) 4

3
8
5x= -

6.�Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе���ȑȒетȑȇ�ȏȓеет�țȕȗȓȚ�ȑвȇȋȗȇтȇ�Șȕ�ȘтȕȗȕȔȕȐ���ȓȓ�
ǶȒȇȔ�ȑвȇȗтȏȗы�ȋȇȔ�в�ȓȇȘȟтȇȈе���������
ȇ)�ǮȇȖȏȟȏте�ȗеȇȒȣȔые�ȗȇȎȓеȗы�ȑвȇȗтȏȗы�
б)�ǩыȞȏȘȒȏте�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȑȇȍȋȕȐ�ȏȎ�ȑȕȓȔȇт�
в)�Ǳȇȑȕвȇ�ȕȈȠȇȦ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑвȇȗтȏȗы"
г)�Ǳȇȑȕв�Ȗеȗȏȓетȗ�ȤтȕȐ�ȑвȇȗтȏȗы�Ȕȇ�ȖȒȇȔе�Ș�ȓȇȘȟтȇȈȕȓ��������"

8.�ǴȇȐȋȏте��ȘȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�
в)�ȓȇȘȘȚ�ȓеȟȑȇ������ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȗȇвȔы���ȑȊ
г)�еȓȑȕȘтȣ�ȈȏȋȕȔȇ������ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȗȇвȔы����л

ȇ)�����ȕт����ȓетȗȕв
б)�����ȕт����ȓȇȔȇтȕв

б)�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȦȈȒȕȑȏ�Ȏȇ���ȓȇȔȇтȇ�ȋȕȗȕȍе�ȦȈȒȕȑ�Ȏȇ�����ȓȇȔȇтȇ"

9.�Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȘȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ��
ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȒеȔтȇ�ȋȒȏȔȕȐ���ȓ�ȕт�ȒеȔты�ȋȒȏȔȕȐ���ȓ"

11.�ǸȚтȕȞȔȇȦ�ȖȕтȗеȈȔȕȘтȣ�ȞеȒȕвеȑȇ�в�ȤȔеȗȊȏȏ�ȘȕȘтȇвȒȦет������ȑȏȒȕȑȇȒȕȗȏȐ��ǩ�����Ȋ�ȑȚȗȇȊȏ�
����ȑȏȒȕȑȇȒȕȗȏȐ��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȚȗȇȊȏ�ȘȒеȋȚет�ȚȖȕтȗеȈȏтȣ�ȞеȒȕвеȑȚ��ȞтȕȈы�ȚȋȕвȒетвȕȗȏтȣ�
����ȘȚтȕȞȔȕȐ�ȖȕтȗеȈȔȕȘтȏ"

A С

D
В

� мм

в)����ȊȦȖ�����ȓȇȔ
г)������ȓȓ������Șȓ�
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13.�ǫȒȦ�ȖеȗевȕȎȑȏ�ȊȗȚȎȇ�ȓȇȟȏȔȇ�ȊȗȚȎȕȖȕȋȡеȓȔȕȘтȣȥ�����тȕȔȔы�ȋȕȒȍȔȇ�Șȕвеȗȟȏтȣ����ȗеȐȘȕв�
ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȗеȐȘȕв�Șȕвеȗȟȏт�ȓȇȟȏȔȇ�ȊȗȚȎȕȖȕȋȡеȓȔȕȘтȣȥ���тȕȔȔ�ȋȒȦ�ȖеȗевȕȎȑȏ�ȤтȕȊȕ�
����ȊȗȚȎȇ"
б)�ǳȇȟȏȔȇ�Ș�ȑȇȑȕȐ�ȊȗȚȎȕȖȕȋȡеȓȔȕȘтȣȥ�ȖеȗевеȎет�Ȥтȕт�
����ȊȗȚȎ�Ȏȇ���ȗеȐȘȕв"

17.�ǩ�ȓȇȊȇȎȏȔе�ȝеȔȚ�ȖȇȒȣтȕ��ȑȕтȕȗȕе�ȖȗȕȋȇвȇȒȕȘȣ�Ȏȇ�����ȓȇȔȇтȕв��ȘȔȇȞȇȒȇ�ȖȕвыȘȏȒȏ�Ȕȇ������
ȇ�Ȏȇтеȓ�ȖȕȔȏȎȏȒȏ�Ȕȇ�����

� ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȔȇтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȑȕȔеȞȔȇȦ�ȝеȔȇ�ȖȇȒȣтȕ"�
� б)� Ǵȇ� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȖȗȕȝеȔтȕв� ȏȎȓеȔȏȒȇȘȣ� ȑȕȔеȞȔȇȦ� ȝеȔȇ� ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ� ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕȐ"�

ǺвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�ȕȔȇ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȏȒȇȘȣ"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ"
18.�ОтȔȕȟеȔȏе�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�АВɋ�ȗȇвȔȕ������������ȇ�Ȗеȗȏȓетȗ����Șȓ�
� ȇ)�ǴȇȐȋȏте�ȘтȕȗȕȔы�ȤтȕȊȕ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�
� б)�ОтȔȕȟеȔȏе�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�DEF�ȗȇвȔȕ�ȕтȔȕȟеȔȏȥ�ȘтȕȗȕȔ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�АВɋ��ǴȇȐ�

ȋȏте�Ȗеȗȏȓетȗ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�DEF�ȋвȚȓȦ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ��еȘȒȏ�ȋȒȏȔȇ�ȓеȔȣȟеȐ�ȘтȕȗȕȔы�����Șȓ�

16.�ǩ�ȓȇȊȇȎȏȔе�ȕȋеȍȋы�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȔȕвȕȐ�ȝеȔы�ȑȚȗтȑȏ�Șȕ�ȘȑȏȋȑȕȐ�ȑ�ȏȎȔȇȞȇȒȣȔȕȐ�ȝеȔе�
ȗȇвȔȕ�������

� ȇ)�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȖȕȔȏȎȏȒȏ�ȝеȔȚ�ȑȚȗтȑȏ"
� б)�ǶȕȑȚȖȇтеȒȣ�Ȏȇ�ȕȋȔȚ�ȑȚȗтȑȚ�ȎȇȖȒȇтȏȒ�Ȕȇ�ȑȇȘȘе����᎑��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȔȇтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȒȇ�ȝеȔȇ�

ȑȚȗтȑȏ�ȋȕ�Șȑȏȋȑȏ"

15.���ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȔȇȘȕȘȕв�ȔȇȖȕȒȔȦȥт�ȖȚȘтȕȐ�ȈȇȘȘеȐȔ�Ȏȇ����ȓȏȔȚт��
���������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȔȚȍȔȕ�ȔȇȘȕȘȕв��ȞтȕȈы�ȔȇȖȕȒȔȏтȣ�ȖȚȘтȕȐ�ȈȇȘȘеȐȔ�Ȏȇ����ȓȏȔȚт"
���������ǫȒȦ�ȤтȕȊȕ�Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȔȚȍȔȕ�ȚвеȒȏȞȏтȣ�ȞȏȘȒȕ�ȔȇȘȕȘȕв"�

12.�Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔ�Ȋȗȇțȏȑ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȖȚтȏ��s���ȖȗȕȐȋеȔ�
ȔȕȊȕ�веȒȕȘȏȖеȋȏȘтȕȓ�Ș�ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ��ȕт�вȗеȓеȔȏ��t���

ȇ)�Ǳȇȑȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�Ȗȗȕеȋет�веȒȕȘȏȖеȋȏȘт�Ȏȇ�ȖȕȒȞȇȘȇ"
б)�Ǯȇ�ȑȇȑȕе�вȗеȓȦ�ȕȔ�Ȗȗȕеȋет���ȑȓ�ȖȚтȏ"
в)�ǴȇȐȋȏте�ȑȕȤțțȏȝȏеȔт�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȏ�ȎȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�
����ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�
г)�ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�țȕȗȓȚȒȚ�
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14.�ǳȇȟȏȔȇ�ȕȖȗеȋеȒеȔȔȕȐ�вȓеȘтȏȓȕȘтȏ�ȖеȗевȕȎȏт�����т�ȎеȗȔȇ�
ȏȎ�ȇȓȈȇȗȇ��Ǿеȓ�ȈȕȒȣȟе�вȓеȘтȏȓȕȘтȣ��ɯ��ȓȇȟȏȔы��теȓ�ȓеȔȣ�
ȟе�ȞȏȘȒȕ�ȗеȐȘȕв��ɭ��ȋȒȦ�ȖеȗевȕȎȑȏ�вȘеȊȕ�ȎеȗȔȇ�
ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȗеȐȘȕв�ȋȕȒȍȔȇ�Șȕвеȗȟȏтȣ�ȓȇȟȏȔȇ�
����вȓеȘтȏȓȕȘтȣȥ����т��ȞтȕȈы�ȖеȗевеȎтȏ�ȎеȗȔȕ"
б)�ǸȑȕȒȣȑȕ�тȕȔȔ�ȘȕȘтȇвȒȦет�вȓеȘтȏȓȕȘтȣ�ȓȇȟȏȔы��ȑȕтȕȗȇȦ�
����ȖеȗевȕȎȏт�ȎеȗȔȕ�Ȏȇ����ȗеȐȘȕв"
в)�ǮȇȖȏȟȏте�țȕȗȓȚȒȚ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�ȞȏȘȒȇ�ȗеȐȘȕв��ɭ��ȕт�
����вȓеȘтȏȓȕȘтȏ�ȓȇȟȏȔы��ɯ��
г)�ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ɭ�Ȗȗȏ�ɯ� �������ОȈȡȦȘȔȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�
ȑȇȍȋȕȐ�Ȗȇȗы�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȐ�Ȥтȏȓ�ȎȔȇȞеȔȏȦȓ��
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19.�ǩ���ǧµ�ȑȒȇȘȘе����ȚȞеȔȏȑ��ȇ�в���%µ�²����ȚȞеȔȏȑȇ��Ǵȇ�Țȗȕȑе�țȏȎȑȚȒȣтȚȗы�ȚȞȏтеȒȣ�ȗȇȎȋеȒȏȒ�
���ȓȦȞеȐ�ȓеȍȋȚ�Ȥтȏȓȏ�ȑȒȇȘȘȇȓȏ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕ�ȑȕȒȏȞеȘтвȚ�ȚȞеȔȏȑȕв��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓȦȞеȐ�
ȋȕȘтȇȒȕȘȣ�ȑȇȍȋȕȓȚ�ȑȒȇȘȘȚ" La

yih
ə



�� ǷȇȎȋеȒ�����ОтȔȕȟеȔȏе��ǶȗȕȖȕȗȝȏȦ��ǶȗȕȝеȔт

STEAMSTTTEAAMM СООǹНОǿЕНИЕ СǹОРОН И РАЗРЕǿЕНИЕ ЭКРАНА

ОȋȔȏȓ�ȏȎ�ȕȘȔȕвȔыȜ�Ȗȇȗȇȓетȗȕв�теȒевȏȎȕȗȇ��ȘȓȇȗтțȕȔȇ�ȏȒȏ�ȓȕ�
Ȕȏтȕȗȇ�ȑȕȓȖȣȥтеȗȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ�ȗȇȎȗеȟеȔȏе�ȤȑȗȇȔȇ�ȏ�ȕтȔȕȟеȔȏе�
ȘтȕȗȕȔ�� ǯȎȕȈȗȇȍеȔȏȦ� Ȕȇ� ȤȑȗȇȔе� ȘȕȘтȕȦт� ȏȎ� ȖȏȑȘеȒеȐ� �SLFWXUHV 
element���ȑȕтȕȗые�ȖȗеȋȘтȇвȒȦȥт�ȘȕȈȕȐ�ȕȞеȔȣ�ȓȇȒеȔȣȑȏе�тȕȞȑȏ��
ǱȕȒȏȞеȘтвȕ� ȖȏȑȘеȒеȐ� Ȕȇ� еȋȏȔȏȝȚ� ȖȒȕȠȇȋȏ� ȤȑȗȇȔȇ� ȔȇȎывȇетȘȦ�
еȊȕ�разрешением�� Ǿеȓ�выȟе�ȗȇȎȗеȟеȔȏе� ȤȑȗȇȔȇ�� теȓ�ȒȚȞȟе�ȏ�
ȞетȞе� ȈȚȋет� ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏе�� ǾȇȠе� вȘеȊȕ� ȗȇȎȗеȟеȔȏе� ȓȕȔȏтȕȗȇ�
выȗȇȍȇетȘȦ�ȑȕȒȏȞеȘтвȕȓ�ȖȏȑȘеȒеȐ�Ȗȕ�ȟȏȗȏȔе�ȏ�ȋȒȏȔе�ȤȑȗȇȔȇ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȤȑȗȇȔ�Ș�ȗȇȎȗеȟеȔȏеȓ������Ȝ������ȏȓеет������ȖȏȑȘе�
ȒеȐ�в�ȋȒȏȔȚ�ȏ������ȖȏȑȘеȒȦ�в�ȟȏȗȏȔȚ�
ОтȔȕȟеȔȏе�ȋȒȏȔы�ȑ�ȟȏȗȏȔе��DVSHFW UDWLR��ȓȕȔȏтȕȗȕв�ȦвȒȦетȘȦ�ȕȋ�
Ȕȏȓ�ȏȎ�вȇȍȔыȜ�Ȗȇȗȇȓетȗȕв��ȑȕтȕȗыȐ�ȖȕȑȇȎывȇет��ȘȕȕтветȘтвȚет�
ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏе�ȘтȇȔȋȇȗтȇȓ�ȏȒȏ�Ȕет��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȔȇȏȈȕȒее�ȗȇȘȖȗȕ�
ȘтȗȇȔеȔȔыȓȏ�ȕтȔȕȟеȔȏȦȓȏ�ȤȑȗȇȔȇ�ȦвȒȦȥтȘȦ���������������ȏ���������

1.�ОтȔȕȟеȔȏе�ȤȑȗȇȔȇ�ȕȋȔȕȊȕ�ȏȎ�ȓȕȈȏȒȣȔыȜ�теȒеțȕȔȕв���������ȇ�
ȋȗȚȊȕȊȕ��������ǿȏȗȏȔȇ�ȤȑȗȇȔȇ�ȕȈȕȏȜ�теȒеțȕȔȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет���Șȓ��
ǴȇȐȋȏте�ȋȒȏȔы�ȏ�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȤȑȗȇȔȕв�ȤтȏȜ�теȒеțȕȔȕв��
2.�ǬȘȒȏ�ȗȇȎȗеȟеȔȏе�ȕȈȕȏȜ�теȒеțȕȔȕв�ȈȚȋет������ï�������тȕ�Ȕȇ�ȑȇȑȕȓ�теȒеțȕȔе�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏе�
ȈȚȋет�ȒȚȞȟе"�ОȈȡȦȘȔȏте�ȖȗȏȞȏȔȚ��
3.�ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ǯȔтеȗȔет�� ȔȇȐȋȏте� Șȇȓые�ȟȏȗȕȑȕ�ȗȇȘȖȗȕȘтȗȇȔеȔȔые�ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȤȑȗȇȔȕв�ȏ�
ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȗȇȎȗеȟеȔȏȐ�+'��)+'���.���.��
4.�ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ǯȔтеȗȔет�� ȔȇȐȋȏте�� ȑȇȑ�ȏȘȖȕȒȣȎȚȥтȘȦ�ȕтȔȕȟеȔȏе� ȤȑȗȇȔȇ�ȏ�ȗȇȎȗеȟеȔȏе�Ȗȗȏ�
ȘȕȎȋȇȔȏȏ�ȝȏțȗȕвыȜ�ȗеȘȚȗȘȕв��țȏȒȣȓы��țȕтȕ�ȏ�т�ȋ���ȏ�ȖȕȋȊȕтȕвȣте�ȖȗеȎеȔтȇȝȏȥ��

���Șȓ

��
�Ș
ȓ

20. Ƕȕ�ȋȇȔȔыȓ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȕтветȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�
����ȎȇȑȗȇȟеȔы"
б)�ǴȇȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�Ȕе�ȎȇȑȗȇȟеȔȔȇȦ�ȖȒȕȠȇȋȣ�
����ȈȕȒȣȟе�ȎȇȑȗȇȟеȔȔȕȐ"

��Șȓ�

��Șȓ� ��Șȓ�

22.�ǩ�ȔȕвȕȖȕȘтȗȕеȔȔȕȓ�ȎȋȇȔȏȏ�еȘтȣ�ȕȋȔȕȑȕȓȔȇтȔые��ȋвȚȜȑȕȓȔȇтȔые�ȏ�тȗеȜȑȕȓȔȇтȔые�
ȑвȇȗтȏȗы��ОтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȕȋȔȕȑȕȓȔȇтȔыȜ�ȏ�ȋвȚȜȑȕȓȔȇтȔыȜ�ȑвȇȗтȏȗ�ȗȇвȔȕ��������ȇ�
ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȋвȚȜȑȕȓȔȇтȔыȜ�ȏ�тȗеȜȑȕȓȔȇтȔыȜ�−�������
ȇ)�Ǳȇȑȕвȕ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�ȕȋȔȕȑȕȓȔȇтȔыȜ�ȑвȇȗтȏȗ�ȑ�ȞȏȘȒȚ�тȗеȜȑȕȓȔȇтȔыȜ"
б)�ǬȘȒȏ�в�ȎȋȇȔȏȏ�вȘеȊȕ�����ȑвȇȗтȏȗ��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȏȎ�ȔȏȜ�тȗеȜȑȕȓȔȇтȔыȜ"
в)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȑвȇȗтȏȗ�ȋвȚȜȑȕȓȔȇтȔые"

21.�ОтȔȕȟеȔȏе�ȓȇȘȘ�ȖетȚȜȇ�ȏ�ȑȕȟȑȏ�ȗȇвȔȕ��������ȇ�ȕтȔȕȟеȔȏе�ȓȇȘȘ�
ȑȕȟȑȏ�ȏ�ȕвȝы�ȗȇвȔȕ�������
ȇ)�ǬȘȒȏ�ȕвȝȇ�веȘȏт����ȑȊ��тȕ�ȘȑȕȒȣȑȕ�веȘȦт�ȖетȚȜ�ȏ�ȑȕȟȑȇ"
б)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȓȇȘȘȇ�ȖетȚȜȇ�ȕт�ȓȇȘȘы�ȑȕȟȑȏ"
в)�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȓȇȘȘȇ�ȕвȝы�ȈȕȒȣȟе�ȓȇȘȘы�ȖетȚȜȇ"
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выȗȇȍȇтȣ�ȎȔȇȞеȔȏе�веȒȏȞȏȔы�в�вȏȋе�
ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȏȒȏ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�
ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ
ȘȗȇвȔȏвȇтȣ�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȣ�ȏȜ�
ȇȈȘȕȒȥтȔые�ȎȔȇȞеȔȏȦ
выȖȕȒȔȦтȣ�ȋеȐȘтвȏȦ�Ȕȇȋ�ȝеȒыȓȏ�
ȞȏȘȒȇȓȏ
вȕȎвȕȋȏтȣ�в�ȘтеȖеȔȣ�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ
выȖȕȒȔȦтȣ�ȋеȐȘтвȏȦ�в�ȖȗȇвȏȒȣȔȕȓ�
ȖȕȗȦȋȑе�в�выȗȇȍеȔȏȦȜ��ȎȇȋȇȔȔыȜ�
ȝеȒыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ

x

x

x

x
x

ǫȒȦ ȖȗедȘșȇвȒеȔȏȦ зȔȇȞеȔȏȐ ȔеȑȕșȕȗȢȜ веȒȏ�
ȞȏȔ ȔȇșȚȗȇȒȣȔȢе ȞȏȘȒȇ ȔедȕȘșȇșȕȞȔȢ� ǫȒȦ Ȥșȕгȕ 
ȏȘȖȕȒȣзȚȥș ȕșȗȏȝȇșеȒȣȔȢе ȞȏȘȒȇ� ǯȔȕгдȇ șеȓ�
ȖеȗȇșȚȗȇ� ȗȇȘȖȕȒȕжеȔȏе ȖȕдвȕдȔȢȜ ȕбȡеȑșȕв 
ȕșȔȕȘȏșеȒȣȔȕ ȚȗȕвȔȦ ȓȕȗȦ� țȏȔȇȔȘȕвȢе зȇșȗȇșȢ 
ȚȑȇзȢвȇȥșȘȦ ȞȏȘȒȇȓȏ� ȓеȔȣȟȏȓȏ ȔȚȒȦ�
ǴȇȖȗȏȓеȗ� ȘȇȓȇȦ ȔȏзȑȇȦ șеȓȖеȗȇșȚȗȇ Ȕȇ ǮеȓȒе 
�ȕȑȕȒȕ ² ���Ǹ) бȢȒȇ зȇțȏȑȘȏȗȕвȇȔȇ в ǧȔșȇȗȑșȏде 
в ���� гȕдȚ�

Ǹтанȝия ´ǩостокµ ² российская научная станȝия в 
ǧнтарктиде.

Ǵȇ� ȕȘȔȕве� вȕȖȗȕȘȕв� ȏȎȕȈȗȇȎȏте� ȖȕȒȕ�
ȍеȔȏе�ȋеȒȣțȏȔȇ�ȏ�ȖȏȔȊвȏȔȇ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕ�
вȕȐ�ȕȘȏ��ȘȞȏтȇȦ�ȚȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ�ȗȇвȔыȓ���
�� ǫеȒȣțȏȔ�ȓȕȍет� ȖȗыȊȔȚтȣ� Ȕȇ� выȘȕтȚ�
��ȓ� Ȕȇȋ� ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�� Ǵȇ� ȑȇȑȕȐ� ȊȒȚ�
ȈȏȔе�ȖȒȇвȇȒ�ȋеȒȣțȏȔ��еȘȒȏ�Ȥтȇ�выȘȕтȇ�
Ȕȇ����ȓ�выȟе�ȊȒȚȈȏȔы��Ȕȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�ȕȔ�
ȖȒȇвȇет"
�� ǶȏȔȊвȏȔ� ȓȕȍет� ȖȒȇвȇтȣ� Ȕȇ� ȊȒȚȈȏȔе�
ȋȕ����ȓ��ǬȘȒȏ�ȖȒывȚȠȏȐ�Ȕȇ�ȤтȕȐ�ȊȒȚȈȏ�
Ȕе�ȖȏȔȊвȏȔ�ȖȕȋȔȏȓетȘȦ�ȑ�ȖȕвеȗȜȔȕȘтȏ�
вȕȋы� Șȕ� ȘȑȕȗȕȘтȣȥ� ��� ȓ� в� ȓȏȔȚтȚ�� Ȕȇ�
ȑȇȑȕȐ� ȊȒȚȈȏȔе� Ȕȏȍе� ȚȗȕвȔȦ� ȓȕȗȦ� ȕȔ�
ȕȑȇȍетȘȦ�ȞеȗеȎ���ȓȏȔȚты"

ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ

�

²���&

��&

҅елԫе Ԥисла 

В Ȥтой главе вы научитесь�

Попытайтесь�
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǸȗȇвȔȏте��
D�������ȏ����

Ȉ�������ȏ�����

в�����Ă����ȏ���Ă����

Ȋ������������ȏ���Ă����
ȋ����������ȏ���Ã���

е���������ȏ�������

ȍ������²����ȏ��6

Ȏ�����²���ȏ����Ă��

ǷȇȘȘтȇвȣте�ȘȑȕȈȑȏ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȖȕȒȚȞȏȒȕȘȣ�веȗȔȕе�ȗȇвеȔȘтвȕ��
D������²�������Ă��� ��� Ȉ������²���Ă�������� ���� в�����²���Ă������� ���

ǩыȞȏȘȒȏте��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘвȕȐȘтвȇ�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȏȜ�ȋеȐȘтвȏȐ��
D����Ă���Ă�� Ȉ��������������� в���������������� Ȋ����Ă���Ă����Ă�� ȋ���������

Ƿеȟȏте�ȚȗȇвȔеȔȏе�7
�D���x�²��� ���

�Ȉ�������x� ����

�в������²��x� ���

�Ȋ����x������� ����

�ȋ����Ă���x ����� ���

�е����x �����Ă��� ����

�ȍ����x ²�������� ����

�Ȏ����������x ²����� ��

ǩыȞȏȘȒȏте��
D�����������²����Ă�� в�����²������²������� ȋ������²����Ă�����²���Ă���

Ȉ������²�����²���Ă����Ă��� Ȋ����Ă�������������� е�� 18 12
120 3 23$
-
-

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ��
a)

���²�  ����

�� ��

6 Ȉ�

�����  �

�� ��

в�

 ��  ���

��
��

Ȋ�

���²�  ����
����



Ƿȇȑетȇ��ȎȇȖȚȠеȔȔȇȦ�веȗтȏȑȇȒȣȔȕ�ввеȗȜ�Ș�ȖȕȋвȕȋȔȕȐ�Ȓȕȋȑȏ��
ȖȒȇвȇȥȠеȐ�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе�����ȓ��ȋвȏȍетȘȦ�Șȕ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ����ȓ�
в�ȘеȑȚȔȋȚ��ǨȚȋет�Ȓȏ�ȗȇȑетȇ�Ȗȕȋ�вȕȋȕȐ�ȏȒȏ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�
ȞеȗеȎ����ȘеȑȚȔȋ"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв"

�

ǧȒȣȖȏȔȏȘт�ȋȕȘтȏȊ�выȘȕты������ȓ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�в�������
ȏ� ȖȕȒȞȇȘȇ� ȕтȋыȜȇȒ� вȕ� вȗеȓȦ� вȕȘȜȕȍȋеȔȏȦ� Ȕȇ� веȗȟȏȔȚ�
Ȋȕȗы��ǶȕȘȒе�ȤтȕȊȕ�ȕȔ�ȑȇȍȋые�ȖȕȒȞȇȘȇ�ȖȕȋȔȏȓȇȒȘȦ�Ȕȇ�����ȓ�
ȏ�ȋеȒȇȒ�Ȗеȗеȗыв�Ȕȇ����ȓȏȔȚт��ǧȒȣȖȏȔȏȘт�ȋȕȘтȏȊ�веȗȟȏȔы�
Ȋȕȗы� в� ������� Ǳȇȑȕвȇ� выȘȕтȇ� веȗȟȏȔы� Ȋȕȗы�Ȕȇȋ� ȚȗȕвȔеȓ�
ȓȕȗȦ"

�

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ�Ȗȗȏ�ȋȇȔȔыȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦȜ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�6
�m�²����m�²���� �����²���m�������²���m�� �������x��������Ă�xD��Ȗȗȏ�m� � Ȉ��Ȗȗȏ�x� ���

Предварительная  проверка
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��

Целые числа����

ǩ�ȕȋȏȔ�ȎȏȓȔȏȐ�ȋеȔȣ�ǸȇȈȏȔȇ�ȋвȇȍȋы�в�теȞеȔȏе�
ȋȔȦ� ȏȎȓеȗȏȒȇ� теȓȖеȗȇтȚȗȚ� вȕȎȋȚȜȇ�� ОȔȇ�
ȎȇȓетȏȒȇ��Ȟтȕ�Ȕȇ�теȗȓȕȓетȗе�ȋȔеȓ�ȈыȒȕ���Ǹ��ȇ�
ȔȕȞȣȥ�î��Ǹ��Ƕȕ�ȓȔеȔȏȥ�ǸȇȈȏȔы��теȓȖеȗȇтȚȗȇ�
ȔȕȞȣȥ�ȖȕȔȏȎȏȒȇȘȣ�Ȕȇ���ȊȗȇȋȚȘȇ�Ȗȕ�ȘȗȇвȔеȔȏȥ�
Ș�ȋȔеȓ��Ǳȇȑ�вы�ȋȚȓȇете��веȗȔȕ�Ȓȏ�ее�ȓȔеȔȏе"

ǶȗȕșȏвȕȖȕȒȕжȔȢе ȞȏȘȒȇ −� Ȥтȕ�ȞȏȘȒȇ�� ȑȕтȕȗые�Ȓеȍȇт�Ȕȇ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕȓ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȏ��Ȕȕ�Ȗȕ�
ȗȇȎȔые�ȘтȕȗȕȔы�ȕт�ȔȚȒȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȓ�ȞȏȘȒȚ����ȦвȒȦетȘȦ�
ȞȏȘȒȕ�î���ȏȒȏ�î��ȦвȒȦетȘȦ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȓ�ȞȏȘȒȚ�����ǹȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�еȠе�ȔȇȎывȇȥт�взаимно 
противоположными�ȞȏȘȒȇȓȏ��ǯȔȕȊȋȇ�ȞȏȘȒȇ�ȎȇȖȏȘывȇȥт�в�ȘȑȕȈȑȇȜ�вȓеȘте�Șȕ�ȎȔȇȑȕȓ��ȞтȕȈы�
ȗȇȎȒȏȞȇтȣ�ȏȜ�Ȗȕ�ȎȔȇȑȇȓ���î���������

ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые� ȞȏȘȒȇ� ȏȘȖȕȒȣȎȚȥтȘȦ� ȋȒȦ� выȗȇȍеȔȏȦ�
ȎȔȇȞеȔȏȐ� веȒȏȞȏȔ�� ȓеȔȣȟȏȜ� ȔȚȒȦ�� ǴȇȖȗȏȓеȗ�� ȖȗȏȔȦв�
ȚȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ�Ȏȇ����выȘȕтȚ��Ȕȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�Ȓетȇет�ȒȇȘтȕȞȑȇ��
ȓȕȍȔȕ� ȎȇȖȏȘывȇтȣ� ȑȇȑ� ���� ȓ�� ȇ� ȊȒȚȈȏȔȚ�� Ȕȇ� ȑȕтȕȗȕȐ�
ȖȒȇвȇет�ȗыȈȇ��ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘывȇтȣ�ȑȇȑ�î���ȓ�
ǾȏȘȒȇ�� ȈȕȒȣȟȏе� ȔȚȒȦ�� ȔȇȎывȇȥтȘȦ� ȖȕȒȕжȏșеȒȣȔȢȓȏ��
ȞȏȘȒȇ��ȓеȔȣȟȏе�ȔȚȒȦ��− ȕșȗȏȝȇșеȒȣȔȢȓȏ�
ǯȔȕȊȋȇ�Ȗеȗеȋ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�
´�µ�� ǴȇȖȗȏȓеȗ� ���� ǾȏтȇетȘȦ� тȇȑ�� ´ȖȒȥȘ� тȗȏµ�� ОȈыȞȔȕ�
ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȎȇȖȏȘывȇȥтȘȦ�ȈеȎ�ȎȔȇȑȇ����� ���
Ƕеȗеȋ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´îµ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��î���ǾȏтȇетȘȦ�тȇȑ��ªȓȏȔȚȘ�тȗȏ«�
��Ǵȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�ȘȒевȇ�ȕт�ȔȚȒȦ��ȇ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�
−�ȘȖȗȇвȇ�ȕт�ȔȚȒȦ�

²��

²��

��

��

�
ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ

��Ȕе�ȦвȒȦетȘȦ�Ȕȏ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ��Ȕȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ�

� � � � � � 6 7 � � ����������²�� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²�

ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ ǶȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ

��ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ
��ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ
��ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ
��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȞȏȘȒȇ

Ключевые слова

Исследование-обсуждение

Положительные и отрицательные числаИзучение   

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�î�î��� ����� ����тȕ�еȘтȣ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕе�ȞȏȘȒȚ�²��ȗȇвȔȕ��"
Подумай!

ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�ȑ�ȑȇȍȋȕȓȚ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȥ��ǫȒȦ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȘȒȚȞȇȦ�ȕȈȡȦȘȔȏте�
ȎȔȇȞеȔȏе�тȕȞȑȏ�����
ȇ��ǸȇȓȕȒет�Ȓетȏт�Ȕȇ�выȘȕте������ȓ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�
Ȉ��ǹеȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ���Ǹ�ȓȕȗȕȎȇ��
в��ǹȗȇты�Ȏȇ�ȓеȘȦȝ�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�����ȓȇȔȇтȕв�
Ȋ��ǫеȒȣțȏȔ�ȖȒȇвȇет�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе�����ȓетȗȕв�ȕт�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�
ȋ��ǧвтȕȓȕȈȏȒȣ�ȕȘтȇȔȕвȏȒȘȦ�Ȕȇ���ȓ�Ȥтȇȍе�ȖȕȋȎеȓȔȕȐ�Ȗȇȗȑȕвȑȏ�

�

î����
î�

î���
î���
î� �

����
6

���
���

Задания
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǮȇȖȏȟȏте�ȞȏȘȒȇ�Ș�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ�
ȇ��ǫȕȜȕȋ�����ȓȇȔ��ȏ�ȗȇȘȜȕȋ����ȓȇȔ������ � в��ǷȇȘȜȕȋ�����ȓȇȔ��ȏ�ȋȕȜȕȋ����ȓȇȔ�
Ȉ��ǫȕȜȕȋ�����ȓȇȔ��ȏ�ȗȇȘȜȕȋ������ȓȇȔ������ Ȋ��ǷȇȘȜȕȋ�����ȓȇȔ��ȏ�ȗȇȘȜȕȋ����ȓȇȔ�

�

ǴȇȞеȗтȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȚȥ�ȕȘȣ�в�тетȗȇȋȏ��Ǵȇ�ȔеȐ�ȕтȓетȣте�тȕȞȑȏ�A��î����B��î����C������D������
E������F������Ǳȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȋȇȔȔыȓ�тȕȞȑȇȓ��ȦвȒȦȥтȘȦ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȓȏ"�

6

ǴȇȐȋȏте�ȞȏȘȒȇ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȎȇȋȇȔȔыȓ�ȞȏȘȒȇȓ��ȏ�ȏȎȕȈȗȇȎȏте�Ȕеȑȕтȕȗые�ȏȎ�ȔȏȜ�
Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

î� 6 � î� î� î� �� î�� î�� 7 �

ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȞȏȘȒȇ�Șȗеȋȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȏ�ȏȎȕȈȗȇȎȏте�Ȕеȑȕтȕȗые�
ȏȎ�ȔȏȜ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

î� �� 6 î� � î�� �� î� �� î� �� ��

ОȖȗеȋеȒȏте�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ�Șȗеȋȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ��ǮȇȖȏȟȏте�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȏȓ�ȞȏȘȒȇ��

î� ���� ���� ��� � 5
4 ��� 1 7

6 î� î6 ����

ОȖȗеȋеȒȏте�ȎȇȑȕȔȕȓеȗȔȕȘтȣ�ȏ�ȔȇȐȋȏте�тȗȏ�ȖȗеȋыȋȚȠȏȜ�ȏ�тȗȏ�ȘȒеȋȚȥȠȏȜ�ȞȏȘȒȇ��
D��������î���î����������� Ȉ�������������������� в�������������������� Ȋ��������î���î���î������

ОȖȗеȋеȒȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ��ȕтȓеȞеȔȔыȜ�Ȕȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȕȐ�ȕȘȏ��

� � � ��²� ²� ²� ²� ²�

A B C D E F

ǯȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȚȥ�ȕȘȣ��ȎȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ�7

ȇ��ǹȕȞȑȇ�C�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȗȗȇвее�тȕȞȑȏ�B�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝ�
²� ²� ²� ²� � � � �

B

Ȉ��ǹȕȞȑȇ�K�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȓевее�тȕȞȑȏ�M�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�
²� ²� ²� ²�

M
²� ²� ²� � �

�

ǶȗȦȓȚȥ��Ȕȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�выȈȗȇȔȕ�ȔȇȞȇȒȕ�ȕтȘȞетȇ��ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȔȇȖȗȇвȒеȔȏе�ȏ�еȋȏȔȏȞȔыȐ�
ȕтȗеȎȕȑ��ȔȇȎывȇȥт�координатной прямой или координатной осью��ǾȏȘȒȕ��ȕȖȗеȋеȒȦȥȠее�
ȖȕȒȕȍеȔȏе�тȕȞȑȏ�Ȕȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȕȐ�ȕȘȏ��ȔȇȎывȇетȘȦ�координатой точки�ȏ�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�
в�ȘȑȕȈȑȇȜ��ǹȕȞȑȇ�O�ȔȇȎывȇетȘȦ�началом координат��ǴȇȖȗȏȓеȗ��A������B��î����O�����

�²� ²� ²� ²� ²�

B O A
� � � � �

Запомни!

ǴȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�²�Ȥтȕ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ��ȇ�ȞȏȘȒȇ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȏȓ��
Ȥтȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ��ǽеȒȢе ȞȏȘȒȇ�²�Ȥтȕ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ��ȕтȗȏȝȇтеȒȣ�
Ȕые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȔȕȒȣ�

��� ��� ���²�²���� ²� ²� ²� ²�

ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ
� � � � �

ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ
ǴȕȒȣ��

ǶȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ�ȏȒȏ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ

Запомни!
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m −�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȕтȒȏȞȔȕе�ȕт�ȔȚȒȦ��ОȖȗеȋеȒȏте��веȗȔȕ�ȚтвеȗȍȋеȔȏе�ȏȒȏ�Ȕет��ȖȗȏвеȋȦ�
Ȗȗȏȓеȗы�

��

ȇ��ǾȏȘȒȕ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕе�P��вȘеȊȋȇ�ȓеȔȣȟе��� Ȉ��î�î�î�îm���� �m в��î�î�îm��� �îm

1я попытка: тȕȞȑȚ�ȚȎȒȇ�ȘȋвȏȔȚȒȏ�Ȕȇ����еȋȏȔȏȝ�вȖȗȇвȕ��Ȏȇтеȓ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝ�вȒевȕ�
2я попытка: тȕȞȑȚ�ȚȎȒȇ�ȘȋвȏȔȚȒȏ�Ȕȇ����еȋȏȔȏȝ�вȒевȕ��Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�вȒевȕ��Ȏȇтеȓ�Ȕȇ���
еȋȏȔȏȝ�вȖȗȇвȕ�
3я попытка: тȕȞȑȚ�ȚȎȒȇ�ȘȋвȏȔȚȒȏ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝ�вȒевȕ��Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�вȖȗȇвȕ��Ȏȇтеȓ�Ȕȇ����
еȋȏȔȏȝ�вȖȗȇвȕ�

�� Ǻ� ȋетеȐ� �� ȖȕȖытȑȏ� ȏȊȗы� в� ȖеȗетȦȊȏвȇȔȏе� ȑȇȔȇтȇ�� ǱȇȍȋȇȦ� ȖȕȖытȑȇ� ȋȒȏтȘȦ� ��� ȘеȑȚȔȋ��
Ƕȕ�ȏȘтеȞеȔȏȏ�вȗеȓеȔȏ�ȑȇȑȇȦ�ȏȎ�ȑȕȓȇȔȋ�ȏȓеет�ȚȎеȒ�веȗевȑȏ�Ȕȇ�ȘвȕеȐ�теȗȗȏтȕȗȏȏ��тȇ�
ȏ�ȖȕȈеȍȋȇет��Ƕȕ�ȏтȕȊȇȓ�ȑȇȍȋȕȐ�ȖȕȖытȑȏ�ȎȇȖȏȟȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞȑȏ�ȚȎȒȇ�веȗевȑȏ�ȏ�
ȚȎȔȇȐте��ȑȇȑȇȦ�ȑȕȓȇȔȋȇ�в�ȏтȕȊе�ȖȕȈеȋȏт�ȚȎȔȇȐте��ȑȇȑȇȦ�ȑȕȓȇȔȋȇ�в�ȏтȕȊе�ȖȕȈеȋȏт�

теȗȗȏтȕȗȏȦ���Ȑ�ȑȕȓȇȔȋы� теȗȗȏтȕȗȏȦ���Ȑ�ȑȕȓȇȔȋы
²�� ²�� ²�� ²�� ²�� ²�� ²�� ²�� ²� ²� � � �� �� �� �� �� �� �� ���

ǶȗȏȓеȗȔȕ�вȕ�,,�веȑе�ȋȕ�ȔȇȟеȐ�Ȥȗы�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȘтȇȒȏ�
ȏȘ�ȖȕȒȣȎȕвȇтȣȘȦ�в�тȕȗȊȕвыȜ�ȏ�ȔȇȒȕȊȕвыȜ�ȗȇȘȞетȇȜ�в�Ǳȏтȇе��Ǳȏ�

тȇȐȝы�выȗȇȍȇȒȏ�ȕт�ȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�
ȞеȗȔыȓ�ȝветȕȓ��ȇ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘ�
Ȓȇ�−�ȑȗȇȘȔыȓ�
ǴȇȞȏȔȇȦ� Ș�9,,� веȑȇ�ȔȇȟеȐ� Ȥȗы�ȋȒȦ� выȗȇȍеȔȏȦ�ȋȕȒȊȕв� в�ǯȔȋȏȏ�
ȘтȇȒȏ�ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇтȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�
ǮȔȇȑ� ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ� ȞȏȘеȒ� вȖеȗвые� ȈыȒ� ȏȘȖȕȒȣȎȕвȇȔ� ȏтȇȒȣȦȔ�
Șȑȏȓ�ȓȇтеȓȇтȏȑȕȓ�ǲеȕȔȇȗȋȕ�ǻȏȈȕȔȇȞȞȏ�в�;,,,�веȑе��ОȔ�выȗȇȍȇȒ�
в�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇȜ�ȋȕȒȊ�Ȗȗȏ�ȗеȟеȔȏȏ�țȏȔȇȔȘȕвыȜ�ȎȇȋȇȞ�

��Ǳȇȑ�ȔȇȖȏȘȇтȣ�,,,�веȑ�ȋȕ�Ȕ�Ȥ�ȏ�;;,�веȑ�ȔȇȟеȐ�Ȥȗы�ȝеȒыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ"
��ǴȇȗȏȘȚȐте�ȘȕȈȘтвеȔȔȚȥ�вȗеȓеȔȔȚȥ�ȟȑȇȒȚ��ȖȗȏȔȦв�Ȋȕȋ�вȇȟеȊȕ�ȗȕȍȋеȔȏȦ�Ȏȇ����Ǵȇ�ȤтȕȐ�
вȗеȓеȔȔȕȐ�ȟȑȇȒе�ȕтȓетȣте�ȞȏȘȒȇ�� ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе� Ȋȕȋȇȓ�ȗȕȍȋеȔȏȦ�вȇȟȏȜ�Ȉȗȇтȣев��
ȘеȘтеȗ�ȏ�ȗȕȋȏтеȒеȐ�

�� Ƕȕ� ȊȗȏȊȕȗȏȇȔȘȑȕȓȚ� ȑȇȒеȔȋȇȗȥ�ȔȇȞȇȒȕȓ�ȔȇȟеȐ� Ȥȗы� ȘȞȏтȇетȘȦ� Ȋȕȋ� ȗȕȍȋеȔȏȦ�ǯȏȘȚȘȇ�
ǼȗȏȘтȇ��Ȅтȕ�ȘȕȈытȏе��ȖȗȕȏȎȕȟеȋȟее�ȕȑȕȒȕ�ȋвȚȜ� тыȘȦȞ�Ȓет�ȔȇȎȇȋ��ȔȇȎывȇетȘȦ�Ƿȕȍȋе�
Șтвȕȓ�ǼȗȏȘтȕвыȓ��ǶȗеȋȟеȘтвȚȥȠȏȐ�Ȗеȗȏȕȋ�ȋȕ�ǷȕȍȋеȘтвȇ�ǼȗȏȘтȕвȇ�ȘȞȏтȇетȘȦ�ȋȕ�Ȕȇ�
ȟеȐ�Ȥȗы��ȋȕ�Ȕ�Ȥ����ȇ�Ȗеȗȏȕȋ�вȗеȓеȔȏ�ȖȕȘȒе�ȖеȗвȕȊȕ�Ȋȕȋȇ�²�ȔȇȟеȐ�ȤȗȕȐ��ǾȇȘтȕ�ȏȘтȕȗȏ�
ȞеȘȑȏе�ȘȕȈытȏȦ�ȕтȗȇȍȇȥтȘȦ�Ȕȇ�тȇȑȕȐ�вȗеȓеȔȔȕȐ�ȟȑȇȒе�в�ȜȗȕȔȕȒȕȊȏȞеȘȑȕȓ�ȖȕȗȦȋȑе�

�ǩеȑȇ9,,, 9,,,9,, 9,,9, 9,9 9,9 ,9,,,

ǷȕȍȋеȘтвȕ�ǫȕ�ȔȇȟеȐ�Ȥȗы Ǵȇȟȇ�Ȥȗȇ

,, , , ,,,,,�

���
����
²���

²����

Леонардо Фибоначчи
�����²�����
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Сравнение и упорядочивание целых чисел����

ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȚȑȇȎȇȔȇ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ�в�ȔеȑȕтȕȗыȜ�
ȊȕȗȕȋȇȜ�ǧȎеȗȈȇȐȋȍȇȔȇ�в�ȕȋȏȔ�ȏ�тȕт�ȍе�ȋеȔȣ�ȏ�в�ȕȋȔȕ�
ȏ�тȕ�ȍе�вȗеȓȦ�
��ǩ�ȑȇȑȕȓ�Ȋȕȗȕȋе�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȈыȒȇ�Ȕȏȍе��ȇ�в�ȑȇȑȕȓ�
ȗеȊȏȕȔе�выȟе"�Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȔȇȐтȏ"
��Ǳȇȑ�ȗȇȘȖȕȒȕȍȏтȣ�Ȋȕȗȕȋȇ�ȕт�ȜȕȒȕȋȔыȜ�ȑ�теȖȒыȓ�Ȗȕ�
теȓȖеȗȇтȚȗе"
��ǩ�тȕт�ȍе�ȋеȔȣ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ�в�ǿȇȓȇȜе�ȈыȒȇ�²��Ǹ��ǳеȍȋȚ�ȑȇȑȏȓȏ�Ȋȕȗȕȋȇȓȏ�
ȈȚȋет�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ǿȇȓȇȜȇ��еȘȒȏ�ȚȖȕȗȦȋȕȞȏтȣ�ȏȜ�теȓȖеȗȇтеȗȚ�ȕт�ȔȏȎȑȏȜ�ȋȕ�выȘȕȑȏȜ"

Ǫȕȗȕд ǹеȓȖеȗȇșȚȗȇ ��Ǹ)
ǪȚȈȇ î�
ǸȇȒȣȦȔ �
ǨȇȑȚ �
ǨȇȒȇȑеȔ î�

ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ��тȇȑ�ȍе��ȑȇȑ�ȔȇтȚȗȇȒȣ�Ȕые�ȏ�ȋȗȕȈȔые�ȞȏȘȒȇ��ȓȕȍȔȕ�ȘȗȇвȔȏвȇтȣ�Ȗȕ�ȏȜ�ȖȕȒȕȍеȔȏȥ�
Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȖȗȦȓȕȐ��ǯȎ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȓеȔȣȟе�тȕ��ȑȕтȕȗȕе�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȓевее��ȏ�
ȈȕȒȣȟе�тȕ��ȑȕтȕȗȕе�Ȗȗȇвее��
��ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�ȘȖȗȇвȇ�ȕт�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�
ȖȗȦȓȕȐ��ȒȥȈȕе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȈȕȒȣȟе�ȒȥȈȕȊȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�

��ǯȎ�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȓеȔȣȟе�тȕ��Ȟтȕ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȓевее�

Сравнение целых чисел

� � �²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� � � �

ǾȏȘȒȕ�î��ȔȇȜȕ�
ȋȏтȘȦ�Ȓевее���

ǾȏȘȒȕ���ȔȇȜȕ�
ȋȏтȘȦ�Ȗȗȇвее���

��!�î6

î�����

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȞȏȘȒȕ���Ȓеȍȏт�Ȗȗȇвее�ȞȏȘȒȇ�î��� ȏȒȏ

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȞȏȘȒȕ�î��Ȓеȍȏт�Ȓевее�ȞȏȘȒȇ��

� �²�� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²�

ǾȏȘȒȕ�î��ȗȇȘȖȕ�
ȒȕȍеȔȕ�Ȓевее�î��

ǾȏȘȒȕ�î��ȗȇȘȖȕ�
ȒȕȍеȔȕ�Ȗȗȇвее�î�� î����î�

î��ȏ�� ��ȏ�î� î��ȏ�î� î��ȏ������ ��ȏ�î������� î��ȏ�î�������

ǸȗȇвȔȏте�ȞȏȘȒȇ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȞȏȘȒȕвȚȥ�ȕȘȣ�

ОБРАЗЕЦ ²��ȏ�²�
ǷеȟеȔȏе ǷеȟеȔȏе

�²����²��� ǾȏȘȒȕ�²��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȕ�Ȓевее�ȞȏȘȒȇ�²��

�

� �²6 ²� ²� ²� ²� ²�

Исследование-обсуждение

Изучение   
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ǺȖȕȗȦȋȕȞȣте�ȞȏȘȒȇ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȞȏȘȒȕвȚȥ�ȕȘȣ�

ОБРАЗЕЦ  ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ�����î���î����������î�
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

î���î����î��������� ǾȏȘȒȇ�ȕтȓеȞȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȏ�ȗȇȘȖȕȒȇȊȇȥтȘȦ�в�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎ�
ȗȇȘ�тȇȔȏȦ�

�

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�
вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ�
ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�
ȚȈывȇȔȏȦ�

D��î���������î���� Ȉ�����î������î������²� в��²����������²���� Ȋ��²���î�������������î�

D��²���²����������²� Ȉ��²���²���²������²���� в�����²���²�������� Ȋ�����²������²�������

� � � � 6²� ²� ²�� ²� ²� ²� � �

²�� ²��� ²�� ²�� ²�� � �� �� �� �� ��

Ǳȇȑȏе�ȏȎ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȐ�ȔевеȗȔы"�ОȈȡȦȘȔȏте��ȖȗȏвеȋȦ�Ȗȗȏȓеȗы�
ȇ��ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȓеȔȣȟе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�
Ȉ��ǴȕȒȣ�ȓеȔȣȟе�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�
в��Ǵȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȔȕȒȣ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔ�Ȗȗȇвее�ȒȥȈȕȊȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�

�

ǺȖȕȗȦȋȕȞȣте�ȞȏȘȒȇ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȞȏȘȒȕвȚȥ�ȕȘȣ��6

Ǳȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�ȓȕȍȔȕ�вȖȏȘȇтȣ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ"�ǮȇȖȏȟȏте�Ȗȕ�Ȟетыȗе�ȞȏȘȒȇ�ȋȒȦ�ȑȇȍȋȕȊȕ�
ȘȒȚȞȇȦ��

�

���î� ���î6 �!�î�� ���� ���î�� ���î����

ǸȗȇвȔȏте���
î����ȏ��
î����ȏ����

î���ȏ�î�
î���ȏ�î��

���ȏ�î��
���ȏ�î��

î���ȏ�î��
î���ȏ���

���ȏ�î�
��ȏ�î����

��ȏ�î��
î���ȏ��

ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ�ȓȕȍȔȕ�ȚȖȕȗȦȋȕȞȏтȣ��ȘȗȇвȔȏв�ȏȒȏ�ȏȎȕȈȗȇȎȏв�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ��Ǵȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�
ȞȏȘȒȇ�ȚвеȒȏȞȏвȇȥтȘȦ�в�ȔȇȖȗȇвȒеȔȏȏ�ȘȒевȇ�ȔȇȖȗȇвȕ�ȏ�ȚȓеȔȣȟȇȥтȘȦ�в�ȔȇȖȗȇвȒеȔȏȏ�ȘȖȗȇвȇ�
ȔȇȒевȕ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȞтȕȈы�ȚȖȕȗȦȋȕȞȏтȣ�ȞȏȘȒȇ�î������î������ȏȜ�ȕтȓеȞȇȥт�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

Упорядочивание целых чисел

î����î��������� �������î���î��

ǺȓеȔȣȟȇȥтȘȦ ǺвеȒȏȞȏвȇȥтȘȦ

� � � 6 7²� ²� ²� ²�� ²� ²� ²� � � �

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ� ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�ȚȈывȇȔȏȦ

D��²������������²��� в��²����²�������²�����

Ȉ��²����²��������²��� Ȋ��²�����²�������²�����

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ

D��²����²���������� в��²�����²�����������²��

Ȉ��²����²����²����²�� Ȋ��²����²���������²�����

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�ȚȈывȇȔȏȦ

Изучение   
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȞȏȘȒȕвȚȥ�ȕȘȣ�

ОБРАЗЕЦ ²���� ���
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

²���²���²���²��������

ǾȏȘȒȇ�²��ȏ���ȕтȓеȞȇȥтȘȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

ǴȇȜȕȋȦтȘȦ�ȞȏȘȒȇ��ȑȕтȕȗые�ȈȕȒȣȟе�²��ȏ�
ȓеȔȣȟе���

7

î�������²� ²��� ��� ²��� ��� î��� ��� î���� ��î�
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ОȖȗеȋеȒȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�
ȇ��ǴȇȏȈȕȒȣȟее�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȓеȔȣȟее�ȔȚȒȦ�
Ȉ��ǴȇȏȓеȔȣȟее�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȈȕȒȣȟее�î��
в��ǴȇȏȓеȔȣȟее�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȈȕȒȣȟее�î���
Ȋ��ǴȇȏȓеȔȣȟее�ȏ�ȔȇȏȈȕȒȣȟее�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ��ȈȕȒȣȟȏе�î��ȏ�ȓеȔȣȟȏе���

�

Ǳȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�ȓȕȍȔȕ�вȖȏȘȇтȣ�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ"�ǮȇȖȏȟȏте�Ȗȕ�Ȟетыȗе�ȞȏȘȒȇ�ȋȒȦ�ȑȇȍȋȕȊȕ�
ȘȒȚȞȇȦ�

�

²��������� ²�������²�� î���� ���� î����� ����

�� ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȚȑȇȎȇȔы�ȊȒȚȈȏȔы�вȖȇȋȏȔ�
Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ��
��ǱȇȑȇȦ�ȏȎ�вȖȇȋȏȔ�ȘȇȓȇȦ�ȊȒȚȈȕȑȇȦ"
��Ǳȇȑȏе�вȖȇȋȏȔы�ȊȒȚȈȍе�ȆȖȕȔȘȑȕȐ�
вȖȇȋȏȔы"
��Ǳȇȑȏе�вȖȇȋȏȔы�ȊȒȚȈȍе�вȖȇȋȏȔы�ǹȕȔȊȇ"
��ǳеȍȋȚ�ȑȇȑȏȓȏ�вȖȇȋȏȔȇȓȏ�Ȗȕ�ȊȒȚ�Ȉȏ�
Ȕе�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ǻȏȒȏȖȖȏȔȘȑȇȦ�вȖȇȋȏȔȇ"

ǩȖȇдȏȔȢ ǪȒȚбȏȔȇ Ȕȏже 
ȚȗȕвȔȦ ȓȕȗȦ �ȓ)

ǳȇȗȏȇȔȘȑȇȦ�вȖȇȋȏȔȇ î�����
ȆȖȕȔȘȑȇȦ�вȖȇȋȏȔȇ î����
ǻȏȒȏȖȖȏȔȘȑȇȦ�вȖȇȋȏȔȇ î�����
ǩȖȇȋȏȔȇ�ǹȕȔȊȇ î����

�� ǾȏȘȒȕ��ȑȕтȕȗȕе�ȎȇȋȚȓȇȒȇ�ǸȇȈȏȔȇ��ȔȇȏȈȕȒȣȟее�
ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȓеȔȣȟее�î���ȇ�ȞȏȘȒȕ��ȎȇȋȚȓȇȔȔȕе�
ȄȒȣȜȇȔȕȓ��ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��ȈȕȒȣȟее�
²����Ǿȣе�ȞȏȘȒȕ�ȓеȔȣȟе"

" "

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȖȕȑȇȎȇȔȇ�ȘȗеȋȔȦȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�
ȖȒȇȔет�ǸȕȒȔеȞȔȕȐ�ȘȏȘтеȓы�
��Ǵȇ�ȑȇȑȕȐ�ȖȒȇȔете�ȘȗеȋȔȦȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�
ȔȇȏȓеȔȣȟȇȦ"
��Ǵȇ�ȑȇȑȕȐ�ȖȒȇȔете�ȘȗеȋȔȦȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�
ȔȇȏȈȕȒȣȟȇȦ"
��ǬȘȒȏ�ȗȇȘȖȕȒȕȍȏтȣ�ȖȒȇȔеты�в�ȖȕȗȦȋȑе�
вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ�ȏȜ�теȓȖеȗȇтȚȗ��тȕ�Ȕȇ�ȑȇȑȕȓ�
ȓеȘте�ȈȚȋет�ǺȗȇȔ"

��
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���&
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����&
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²����&
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²����&
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Абсолютное значение 
числа

����

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȕȘȔȕвȇтȣ��Ȟтȕ�ȇȈȘȕȒȥтȔые�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔы"�
|a_� �_îa|

ǩ�тȇȈȒȏȝе�ȖȕȑȇȎȇȔȕ��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓȇȔȇтȕв�ȑȇȍȋыȐ�Ȋȕȋ�
ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ�ȝеȔȇ�ȖȗȕȋȚȑтȇ�Ȗȕ�
Șȗȇв�ȔеȔȏȥ�Ș�ȖȗеȋыȋȚȠȏȓ�Ȋȕȋȕȓ�
��ǩ�ȑȇȑȕȓ�ȊȕȋȚ�ȝеȔȇ�ȏȎȓеȔȏȒȇȘȣ�ȓеȔȣȟе�вȘеȊȕ��ȇ�в�ȑȇȑȕȓ�
−�ȈȕȒȣȟе�вȘеȊȕ"�ǽеȔȇ�ȚвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȏȒȇȘȣ�в�
Ȥтȏ�Ȋȕȋы"
��ǩ�ȑȇȑȏе�Ȋȕȋы�ȏȎȓеȔеȔȏе�ȝеȔы�ȈыȒȕ�ȕȋȔȏȓ�ȏ�теȓ�ȍе"�
Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȓȕȍȔȕ�ȕȖȗеȋеȒȏтȣ"

Ǫȕдȇ ǯзȓеȔеȔȏе ȝеȔȢ �ȓȇȔ�)
���� î��
���� ��
���� î��
���� î��
���� 6

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕт�тȕȞȑȏ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȐ�ȞȏȘȒȚ��ȋȕ�ȔȚȒȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȇбȘȕȒȥș�
ȔȢȓ зȔȇȞеȔȏеȓ ȞȏȘȒȇ� ȏȒȏ�ȓȕдȚȒеȓ ȞȏȘȒȇ�� ǧȈȘȕȒȥтȔȕе� ȎȔȇȞеȔȏе� ȞȏȘȒȇ� Ȕе� ȓȕȍет� Ȉытȣ�
ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ��ǧȈȘȕȒȥтȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�a�ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�_a_�
��ǳȕȋȚȒȣ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ�ȘȇȓȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�
��ǳȕȋȚȒȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍ�
ȔȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�
��ǳȕȋȚȒȣ�ȔȚȒȦ�ȗȇвеȔ�ȔȚȒȥ�

_��_� ��_�²�_� ��

� �²� ²� ²� ²� � � �

��еȋȏȔȏȝы��еȋȏȔȏȝы

ǴȇȐȋȏте�ȓȕȋȚȒȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ���
� �� î�� � 7 î�� î� î�� î�� ��

B����ମ|_ � C����ମ|_ � D����ମ|_ � E����ମ|_ �
F����ମ|_ � G����ମ|_ � H����ମ|_ � M��)ମ�|_ �

ǮȇȖȏȟȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ��ȎȇȋȇȔȔыȜ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ��ǴȇȐȋȏте�ȇȈȘȕȒȥтȔые�ȎȔȇȞеȔȏȦ�
ȞȏȘеȒ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�Ȥтȏȓ�тȕȞȑȇȓ�

ОБРАЗЕЦ A����ମ�__ � ���
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

A��²���ମ�_²�_� �� ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȞȏȘȒȕ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠее�тȕȞȑе��
ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȇȈȘȕȒȥт�Ȕȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�Ȗȕ�ȗȇȘȘтȕȦ��
Ȕȏȥ�ȕт�ȤтȕȐ�тȕȞȑȏ�ȋȕ�ȔȚȒȦ��ǾȏȘȒȕ�î��ȔȇȜȕȋȏт��
ȘȦ�Ȕȇ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȏ���еȋȏȔȏȝы�ȕт�ȔȚȒȦ�

�

� � � 6 7 � � �� �� �� �� ��²�²�� ²��²�� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� � � �

C B A F E D G H M

²� ²� ²� ²� �

��еȋȏȔȏȝы
A

Абсолютное значение числа (модуль числа)

Исследование-обсуждение

Изучение   

Задания

��ȇȈȘȕȒȥтȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȞȏȘȒȇ
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǫȒȦ�ȑȇȑȕȊȕ�ȘȒȚȞȇȦ�ȚтвеȗȍȋеȔȏе�веȗȔȕ"�Ответȣте��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘȒȕвȇ�´ǩȘеȊȋȇµ��´ǯȔȕȊȋȇµ��
´ǴȏȑȕȊȋȇµ��ОȈȡȦȘȔȏте��ȖȗȏвеȋȦ�Ȗȗȏȓеȗы�

�

D��ǳȕȋȚȒȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�²�
Ȗȕ�Ȓȕ�ȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�

в��ǳȕȋȚȒȣ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�²�
ȕтȗȏ�ȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�

Ȉ��ǳȕȋȚȒȣ�ȞȏȘȒȇ�ȈȕȒȣȟе�ȤтȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ� Ȋ��ǳȕȋȚȒȣ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ�ȤтȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�

ǴȇȐȋȏте�ȕȟȏȈȑȏ��
_�_� ������� _�_� �²��� _²��_� �²_²��_ _²��_� �²���� _²��_� �� ²_²��_� ���� ²_²��_� �²���

ǸȗȇвȔȏте�ȞȏȘȒȇ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȏȜ�ȓȕȋȚȒȏ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȖȗȇвȏȒȣȔȕȘтȣ�ȔеȘȑȕȒȣȑȏȜ�ȕтветȕв��
ȏȎȕȈȗȇȎȏв�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

²���ȏ�²��
²���ȏ�²��

²���ȏ�²�� ²���ȏ�²�� ²���ȏ�²�� ²���ȏ�²� ²���ȏ�²��
²����ȏ�²�� ²���ȏ�²�� ²����ȏ�²��� ²���ȏ�²�� ²����ȏ�²��

ǸȗȇвȔȏте��7
D��_��_�ȏ�²�� Ȉ��_²��_�ȏ��� в��_���²��_�ȏ��� Ȋ��_²��_�²����ȏ�²�

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�ȏ�ȏȎȕȈȗȇȎȏте�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ���
D��_�_� �� Ȉ��_²�_� �� в��__� ��� Ȋ��__� ��� ȋ��__� �� е��__� ���

ǩыȞȏȘȒȏте�

ОБРАЗЕЦ  _²��_����
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

_²��_����� ������� �� ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȕȋȚȒȣ�ȞȏȘȒȇ�²���ǸȑȒȇȋывȇȥтȘȦ�ȞȏȘȒȇ���ȏ�����

6

D��_²�_���� в��_²�_�Ă�_²�_ ȋ��_²��_�ჺ�_²�_ ȍ��_²��_�Ă�_�_�²��
Ȉ��_²�_�²�� Ȋ��_²��_�Ă�������� е�����²�_²���_�Ă���� Ȏ��_²�_�Ă������_²�_�

ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȓȕȍȔȕ�ȘȗȇвȔȏтȣ�ȏ�Ȗȕ�ȏȜ�ȓȕȋȚȒȦȓ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȞтȕȈы�ȘȗȇвȔȏтȣ�ȞȏȘȒȇ�−��
ȏ�−���ȘȔȇȞȇȒȇ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�ȏȜ�ȓȕȋȚȒȏ�

��ǯȎ�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�Ȓевее�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȕ�тȕ��Ț�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȓȕȋȚȒȣ�ȈȕȒȣȟе��ȇ�Ȗȗȇвее�
²�тȕ�ȞȏȘȒȕ��Ț�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȓȕȋȚȒȣ�ȓеȔȣȟе��ǯз двух отриȝательных чисел меньше то, модуль 
которого больше, и больше то, модуль которого меньше.

Сравнение отрицательных целых чисел по модулю

� � �²�²� ²� ²� ²� ²�� ²� ²� ²� � � �

_²�_� ��

��еȋȏȔȏȝы

��еȋȏȔȏȝ
_²�_� ��

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȞȏȘȒȕ�²��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȕ�ȈȒȏȍе�
ȑ����тȕ�ȕȔȕ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�Ȗȗȇвее�²��

²��!�²��

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕт�ȞȏȘȒȇ�²��ȋȕ���ȗȇвȔȕ���еȋȏ�
Ȕȏȝȇȓ��ȇ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕт�ȞȏȘȒȇ�²��ȋȕ���ȗȇв�
Ȕȕ���еȋȏȔȏȝȇȓ���_²�_���_²�_

Изучение   
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ǸȗȇвȔȏте��

D��²���ȏ�²�� Ȉ��²���ȏ�²_²��_ в��²_²��_�ȏ�� Ȋ��_²��_�ȏ�_²��_�²��

ǩȖȏȟȏте�ȋвȇ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȏ�ȋвȇ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ����
a)��| | !�� Ȉ���| | ��� в���| | ��� Ȋ���| | !�� ȋ���| | �� �е���| | !�²�

Ǹȗеȋȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȔȇȐȋȏте�ȞȏȘȒȇ��ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ����

²����²���������������

| _����a)

²����²����²������������������

| _����Ȉ�

²�����²��������������������������

| _�!��в�

²����²���²�������������

| _�����������Ȋ�

�� Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȐ�ȔевеȗȔȕ"�ОȈȡȦȘȔȏте��ȖȕȋȘтȇвȏв�ȗȇȎȒȏȞȔые�ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ�вȓеȘтȕ�
ȖеȗеȓеȔȔыȜ�

ǧȔȇȗ

�� Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȖȕȑȇȎȇȔы�ȖȕȒȕȍеȔȏȦ�Ȕе�ȑȕтȕȗыȜ�ȕȈȡеȑтȕв�ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ���
��Ǿтȕ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȋȇȒȣȟе�ȕт�Țȗȕв�
ȔȦ�ȓȕȗȦ��ȘȇȓȕȒет�ȏȒȏ�ȖȕȋвȕȋȔȇȦ�
Ȓȕȋȑȇ"
�� ǱȇȑȕȐ� ȏȎ� ȕȈȡеȑтȕв� ȔȇȜȕȋȏт�ȘȦ�
Ȕȇ� тȇȑȕȓ� ȍе� ȗȇȘȘтȕȦȔȏȏ�� ȑȇȑ� ȏ�
ȕȗеȒ�ȕт�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ"
��Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȍȏвȕтȔыȜ�ȖȒȇвȇет�Ȕȇ�
ȚȗȕвȔе�ȓȕȗȦ"
��ǳеȍȋȚ� ȑȇȑȏȓȏ�ȕȈȡеȑтȇȓȏ� Ȕȇ�
Ȝȕ�ȋȏтȘȦ�ȑȏт��ȑȕтȕȗыȐ�ȖȒȇвȇет�Ȕȇ�
ȊȒȚȈȏȔе������ȓ"

ǷȇȘȖȕȒȕȍȏте���

Ȉ��_��_������²���������_�_�������²��������_²��_�����
D��²����������_��_������²�������_²��_

в��²���������²_��_�������������²��������²_²�_�

D��²�������_²��_�������������_��_
Ȉ��_��_�����²�������_²��_���²������_²��_
в��_��_�����²����������������²�������_²���_

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�ȚȈывȇȔȏȦ

²����

����

²����

����

²����

����

�
ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ

ǧȔȇȗ

ǬȘȒȏ�_a_� �_b_���
��a� �b

ǬȘȒȏ a� �b�
|a_� �_b|

ǸȇȈȏȔȇ

ǬȘȒȏ�a���b,  
|a_���_b|

ǲȇȒȇ
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

 Сложение целых чисел����

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�тȕ��Ȟтȕ�a���b� �_a_���_b_��еȘȒȏ�a�!���ȏ�b�!��"

ǾȏȘȒȕ ȏгȗȕȑȕв� ����ȞеȒȕвеȑȇ
ǶȗȏȔȇдȒежȔȕȘșȏ� ��ȘȏȔȏȜ�ȏ���ȑȗȇȘȔыȜ�ȑȗȚȍȑȕв
ǶȗȇвȏȒȇ ȏгȗȢ�

� � � � � ² ² ² ² ²

ǯȊȗȕȑ��ȑȕтȕȗыȐ�ȈыȘтȗее�вȘеȜ�ȏ�ȖȗȇвȏȒȣȔȕ�ȗеȟȏт�Ȗȗȏȓеȗы��выȏȊȗывȇет�

Один синий кружок 
соот ветствует числу 
�1, а один красный 
кружок ² числу ²1.  

Один синий кружок 
уби рает один красный.  

������²��� ��

²�����²��
�����²��
�����²��

²�����

�
² �

� ମ��
² ମ ²�

�
² ² ²

�

² ²

�����²�� �����²��� �²�ОБРАЗЕЦ
ǾтȕȈы� ȔȇȐтȏ� ȘȚȓȓȚ� �� �� �²���� ȔȚȍȔȕ� вȎȦтȣ� ��
ȘȏȔȏȐ�ȏ���ȑȗȇȘȔыȜ�ȑȗȚȍȑȇ��ǷȇвȔȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȘȏȔȏȜ� ȏ� ȑȗȇȘȔыȜ� ȑȗȚȍȑȕв� ȕтȈȗȇȘывȇетȘȦ��
ȑȕȒȏȞеȘтвȕ� ȕȘтȇвȟȏȜȘȦ� ȑȗȚȍȑȕв� ȖȕȑȇȎывȇет�
ȘȚȓȓȚ��

Чтобы решить данные примеры, 
бе рется число синих кружков, соот
ветствуюȠее слагаемому с поло жи
тельным знаком, и число красных 
кружков, соответствуюȠее модулю 
слагаемого с отриȝательным зна
ком.

ǬȘȒȏ�ȗȇȘȜȕȋ�выȗȇȎȏтȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ��тȕ�ȕȈȠȏȐ�ȗȇȘȜȕȋ�ȖȕȑȚȖȇтеȒȦ��ȖȕтȗȇтȏвȟеȊȕ�
ȘȔȇȞȇȒȇ���ȓȇȔȇтȕв��ȇ�Ȏȇтеȓ���ȓȇȔȇтȇ��ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

Сложение отрицательных целых чисел 

²�����²�� ²�����²��� �²�
² ² ² ² ²
² ² ²

��ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȘȚȓȓȚ�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ȔȚȍȔȕ�ȘȒȕȍȏтȣ�ȏȜ�ȓȕȋȚȒȏ�ȏ�ȖȕȘтȇвȏтȣ�Ȗеȗеȋ�
ȖȕȒȚȞеȔȔȕȐ�ȘȚȓȓȕȐ�ȎȔȇȑ�´²µ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��²�����²��� �"����

ǸȑȒȇȋывȇȥтȘȦ�ȓȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�
_²�_���_²�_� ������� ��

Ƕеȗеȋ�ȘȚȓȓȕȐ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ�����
²�����²��� �²�

��ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȘȚȓȓȚ�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ��ȘȔȇȞȇȒȇ�ȕтȓеȞȇетȘȦ�Ȗеȗвȕе�
ȘȒȇȊȇеȓȕе��Ǯȇтеȓ��ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�втȕȗȕе�ȘȒȇȊȇеȓȕе�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе��ȖȗȕȏȎвȕȋȏтȘȦ�ȘȋвȏȊ�вȒевȕ�Ȕȇ�
ȗȇȘȘтȕȦȔȏе��ȗȇвȔȕе�еȊȕ�ȓȕȋȚȒȥ��ǶȕȒȚȞеȔȔȕе�ȞȏȘȒȕ�ȈȚȋет�ȗȇвȔȕ�ȏȜ�ȘȚȓȓе���

ǸȚȓȓȇ�ȞȏȘеȒ�²��ȏ�²��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȕ�
Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�Ȓевее�ȕт�ȞȏȘȒȇ�²��

²�
�²�����²��� �²�

²�²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� � �
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ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȗȏȘȚȔȕȑ��

ǩыȞȏȘȒȏте�ȏ�ȘȗȇвȔȏте��
D��²������²����ȏ�²�� в��²������²����ȏ�²������²��� ȋ��²�������²�����ȏ�²�������²���
Ȉ��²������²����ȏ�²� Ȋ��²������²����ȏ�²������²���� е��²�������²�����ȏ�²�������²����

ǮȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȐ�Ȗȗȏȓеȗ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘвȕȐȘтвȇ�ȘȒȕȍеȔȏȦ��ȏ�ȗеȟȏте�еȊȕ��
Ƕȗȕвеȗȣте�ȖȗȇвȏȒȣȔȕȘтȣ�ȔеȘȑȕȒȣȑȏȜ�ȕтветȕв�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

D��ȞȏȘȒȕ��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȔȕе�Ȕȇ���еȋȏ�
Ȕȏȝы�Ȓевее�ȕт�²�

в��ȞȏȘȒȕ��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȔȕе�Ȕȇ���еȋȏ�
Ȕȏȝы�Ȓевее�ȕт�²��

Ȉ��ȞȏȘȒȕ��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȔȕе�Ȕȇ���еȋȏ�
Ȕȏȝы�Ȓевее�ȕт�²�

Ȋ��ȞȏȘȒȕ��ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȔȕе�Ȕȇ���еȋȏ�
Ȕȏȝ�Ȓевее�ȕт�²��

ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ����
D�������² �� Ȉ��²����� в��²������� Ȋ����������²����� ȋ��²�������������

ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�6
D�������� ������ Ȉ�� ����� �� в��²������ ��� Ȋ�� ���²��� �� ȋ�����_²�_ ��

ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȓȕȋȚȒȣ�ȞȏȘȒȇ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȕтвет�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�
ОБРАЗЕЦ ²�����²��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
_²�_� ������_²���_� ������������ �������²�����²��� �²6 ǸȑȒȇȋывȇȥтȘȦ� ȓȕȋȚȒȏ� ȞȏȘеȒ� ²�� ȏ� ²�� ȏ�

Ȗеȗеȋ�ȘȚȓȓȕȐ�ȖȏȟетȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ��

ǬȘȒȏ�ȖȗȕȏȎвеȘтȏ�ȘȋвȏȊ��вȒевȕ�Ȕȇ���еȋȏ�
Ȕȏȝы�ȕт�ȞȏȘȒȇ�²���тȕ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȞȏȘȒȕ�²����

²�

²�²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²�

�

D��²�����²�� Ȉ��²������²�� в��²������²�� Ȋ��²�����²��� ȋ��²�����²���

ǸȚȓȓȇ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȇ���

²����� ²������ ��� �
² ²

²� ²� � � � �

����

²a���a� ��

D��²�����²��

² ²
² ² ²

Ȉ��²�����²��

² ² ²
²² ² ²

в��²�����²��

² ² ²
²
²

² ² ²

Ȋ��²�����²6)

² ²
² ² ²² ² ²

a����²a�� ��ȏȒȏ�
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǬȘȒȏ�Țтȗȕȓ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȘȕȘтȇвȒȦȒȇ�²��Ǹ��ȇ�ȋȔеȓ�ȕȔȇ�ȖȕвыȘȏȒȇȘȣ�Ȕȇ�
��Ǹ��тȕ�теȓȖеȗȇтȚȗȚ�вȕȎȋȚȜȇ�ȓȕȍȔȕ�выȞȏȘȒȏтȣ�тȇȑ��

��Ƕȗȏ�ȘȒȕȍеȔȏȏ�ȞȏȘеȒ�Ș�ȗȇȎȔыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ�ȘȔȇȞȇȒȇ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�ȏȜ�ȓȕ�ȋȚȒȏ��
Ǯȇтеȓ� ȔȇȜȕȋȏтȘȦ� ȗȇȎȔȕȘтȣ� ȓȕȋȚȒеȐ�� выȞȏтȇȦ� ȏȎ� ȈȕȒȣȟеȊȕ� ȓеȔȣȟее��
ȏ� Ȗеȗеȋ� ȗȇȎȔȕȘтȣȥ� ȘтȇвȏтȘȦ� ȎȔȇȑ� ȞȏȘȒȇ�� ȓȕȋȚȒȣ� ȑȕтȕȗȕȊȕ� ȈȕȒȣȟе��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��²������ �"�

Сложение целых чисел с разными знаками

ǴȇȜȕȋȦтȘȦ�ȓȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�
_²�_� �����_�_� ���

ǸтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�ȞȏȘȒȇ��ȓȕ�
ȋȚȒȣ�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȈȕȒȣȟе��

²������ ���

ǯȎ�ȈȕȒȣȟеȊȕ�ȓȕȋȚȒȦ�
выȞȏ�тȇетȘȦ�ȓеȔȣȟȏȐ��

��²��� ���

²����� ²������ ��
² ² ²
� � � � �

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ��Ȕе�выȖȕȒȔȦȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��ȕȖȗеȋеȒȏтȣ��ȦвȒȦетȘȦ�ȘȚȓȓȇ�ȋвȚȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�
ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȐ��ȕтȗȏ�ȝȇтеȒȣȔȕȐ�ȏȒȏ�ȗȇвȔȕȐ�ȔȚȒȥ"

ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ�ȏ�Ȗȗȕвеȗȣте�ȕтвет�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�
ОБРАЗЕЦ �����²��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
_�_� �������_²�_� ��������²��� �����������²��� �²� ǴȇȜȕȋȦтȘȦ�ȓȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ���ȏ�²���

ǯȎ���выȞȏтȇетȘȦ����ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´² �́�
ǬȘȒȏ� ȘȓеȘтȏтȣȘȦ� Ȕȇ� �� еȋȏȔȏȝ� Ȓевее� ȕт�
ȞȏȘȒȇ����тȕ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȞȏȘȒȕ�²��

�

²�

²�²� ²� ²� � � � � �

ǩыȞȏȘȒȏте����

D��²������ в��������²��� ȋ��²��������� ȍ��²������ ȏ��²������

D��²����� Ȉ�������²�� в�������²��� Ȋ��²����� ȋ��²�����

Ȉ��²������� Ȋ��������²��� е��������²��� Ȏ��������²��� ȑ���������²�����

²�²� ²� ²� � � � �

��

²������ ���ǸȚȓȓȇ�ȞȏȘеȒ�²��ȏ���ȗȇȘȖȕ�Ȓȕȍе�Ȕȇ�
Ȕȇ���еȋȏȔȏȝ�Ȗȗȇвее�ȕт�ȞȏȘȒȇ�²��

D��²�����
² ²

Ȉ�������²��

²² ² ²

в��²�����
²

Ȋ�������²��

² ² ²² ² ²� � � �
� � �

� � � � �
� � � �

ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȗȏȘȚȔȕȑ��7

²�° �°

��&
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ǸȗȇвȔȏте����
²��������ȏ�²������� ������²�����ȏ��������²���� _��_���_²��_�ȏ�_������²���_
_²�_���_�_�ȏ�_²�����_ ²������������²����ȏ�_²�������_ _²��_���_²�_�ȏ�_²������²��_����������

ǸвȕȐȘтвȇ�ȘȒȕȍеȔȏȦ�
ȋеȐȘтвȏтеȒȣȔы�ȏ�ȋȒȦ�
ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�

Переместительное свойство
a���b� �b���a

²������ ������²��

Сочетательное свойство
a � b � c  �a � b) � c   a � �b � c)
²���������²��� �²����������²����

ǮȇȖȏȟȏте�Ȗȕ�ȗȏȘȚȔȑȚ�Ȗȗȏȓеȗ�Ȕȇ�ȘȒȕȍеȔȏе��ǩȖȏȟȏте�ȖȕȋȜȕȋȦȠее�ȞȏȘȒȕ�в�ȖȚȘ�тȚȥ�ȑȒетȑȚ���

a)

������²��� ����
��

²�



Ȉ�

²������ ����
²�� ²��





в�

������� ����
��� ���





Ȋ�

²������ ����
²��²��





�� Ǻтȗȕȓ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ�в�ǨȇȑȚ�ȈыȒȇ�²��Ǹ��ȇ�в�ǫȍȚȒȣțе�
²��Ǹ�� ǫȔеȓ� теȓȖеȗȇтȚȗȇ� в� ǨȇȑȚ� ȖȕȋȔȦȒȇȘȣ� Ȕȇ� ��Ǹ�� ȇ� в�
ǫȍȚȒȣțе�²�Ȕȇ���Ǹ��Ǫȋе�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȋȔеȓ�ȈыȒȇ�выȟе��в�ǨȇȑȚ�
ȏȒȏ�ǫȍȚȒȣțе"

ǨȇȑȚ

ǫȍȚȒȣțȇ

�� ǳȕȗȘȑȕȐ� ȏȘȘȒеȋȕвȇтеȒȣ� ȕȖȚȘтȏȒȘȦ� Ȕȇ� ȈȇтȏȘȑȇțе�
Ȕȇ� ȊȒȚȈȏȔȚ� ���� ȓ�� ǸȋеȒȇв� ȗȇȎȒȏȞȔые� ȘȔȏȓȑȏ�� ȕȔ�
ȕȖȚȘтȏȒȘȦ�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔȚ�����ȓ��Ǯȇтеȓ�ȈȇтȏȘȑȇț�ȖȕȋȔȦȒȏ�
Ȕȇ�����ȓ�ȏ�ȗȇȎȓеȘтȏȒȏ�Ȕȇ�ȖȇȒȚȈе�ȑȕȗȇȈȒȦ��Ответȣте��
выȗȇȎȏв� ȖȕȒȕȍеȔȏȦ� ȈȇтȏȘȑȇțȇ� в� ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ� ȏ�
ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇȜ� ²���

²���

���

�

0�TD\LVˎ�HGLQ��

�� ǴȇȐȋȏте�ȘȚȓȓȚ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘвȕȐȘтвȇ�ȘȒȕȍеȔȏȦ�
ОБРАЗЕЦ D�������²��������������������Ȉ�������²�����������²6)

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
D�������²������� ������²������� ������� ��

Ȉ�������²�����������²��� ������������
���²�����²���� �������²���� ���

ǸȕȊȒȇȘȔȕ� тȕȓȚ�� Ȟтȕ� ȘȚȓȓȇ� ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȜ�
ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȇ����ȏ�Ȗȕ�ȘȕȞетȇтеȒȣȔȕȓȚ�ȘвȕȐȘтвȚ�
ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȘȚȓȓȇ�
ОȖȗеȋеȒȦȥтȘȦ�ȞȏȘȒȇ�Ș�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��
ȏ� Ȗȕ� ȖеȗеȓеȘтȏтеȒȣȔȕȓȚ� ȏ� ȘȕȞетȇтеȒȣȔȕȓȚ�
ȘвȕȐȘтвȇȓ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȘȚȓȓȇ�

�����²������ �����²����������²�� ������²�������� ������²�����������²���

�²���������� ����������²������²�� ������²�������� �����������²�������²����

Запомни!

Решение задач

��Ǵȇ�ȑȇȑȚȥ�ȓȇȑȘȏȓȇȒȣȔȚȥ�ȊȒȚȈȏȔȚ�ȕȖȚȘтȏȒȘȦ�ȈȇтȏȘȑȇț"
��Ǵȇ�ȑȇȑȕȐ�выȘȕте�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȖȇȒȚȈȇ�ȑȕȗȇȈȒȦ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ"La
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

Вычитание целых чисел����

Ǵȇ�ȋȕȘȑе�ȎȇȖȏȘȇȔȕ�ȋвȇ�Ȗȗȏȓеȗȇ�в�ȘȕȕтветȘтвȏȏ�Ș�
ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏеȓ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�
��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�ȗеȟеȔȏе�ȤтȏȜ�Ȗȗȏȓеȗȕв"
��Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȡȦȘȔȏтȣ�ȗȇвеȔȘтвȕ���²��� ������²��"

ǷȇȎȔȕȘтȣ� ȋвȚȜ� ȞȏȘеȒ� ȓȕȍȔȕ� ȔȇȐтȏ�� ȖȗȏȈȇвȏв� ȑ� ȚȓеȔȣȟȇеȓȕȓȚ� ȞȏȘȒȕ�� ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕе�
выȞȏтȇеȓȕȓȚ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��²��²�� �²�����²���ȓȕȍȔȕ�ȕȈȕȘȔȕвȇтȣ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

Вычитание целых чисел

ǷȇȎȔȕȘтȣ�ȞȏȘеȒ�a ȏ�b�ȗȇвȔȇ�ȘȚȓȓе�ȞȏȘȒȇ�a ȏ�ȞȏȘȒȇ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕȊȕ�b�� a�²�b� �a����²b)

D����²��
Ȉ��²��²��

в��²��²��²��
Ȋ����²��²��

ȋ����²��
е����²��²��

ȍ��²��²��²6)
Ȏ��²��²���

ȏ����²���
ȑ��²���²���

�� � � � �

�²���

�����
��²��� �� �

²
�
²

�
²

� �
�����²��� ��

ǷȇȎȔȕȘтȣ�ȞȏȘеȒ�²��ȏ�� ǸȚȓȓȇ�ȞȏȘеȒ�²��ȏ�²�

Ǳ�ȚȓеȔȣȟȇеȓȕȓȚ��²���ȖȗȏȈȇв�
ȒȦет�ȘȦ�выȞȏтȇеȓȕе�ȏ�Ȗȗȕтȏвȕ�
ȖȕȒȕȍȔȕе�еȓȚ��²��ȏ����

² ²
² ² ²

�

²��²��� �²� ²�����²��� �²�

Ǯȇтеȓ�выȞȏтȇетȘȦ�ȞȏȘȒȕ����

²
²

²
²

²
²

�

² ²
²

² ² ²

²��²��� �²��
²� ²� ²� ²�

²�

� � �

ǷȇȎȔȕȘтȣ�ȞȏȘеȒ�²��ȏ���ȗȇȘȖȕȒȕȍе�
Ȕȇ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝȚ�Ȓевее�ȞȏȘȒȇ�²��

ǴȇȐȋȏте�ȗȇȎȔȕȘтȣ��ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ�ȘвȕȐȘтвȇ�ȘȒȕȍеȔȏȦ��ǯȎȕȈȗȇȎȏте�ȕтвет�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

ОБРАЗЕЦ ²��²��²��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

²��²��²��� �²������ �� ǾтȕȈы�выȞеȘтȣ�²��ȏȎ�ȞȏȘȒȇ�²���ȞȏȘȒȕ�
²��ȘȑȒȇȋывȇетȘȦ�Ș�ȞȏȘȒȕȓ��Ȗȗȕтȏвȕ�
ȖȕȒȕȍȔыȓ�²���тȕ�еȘтȣ�Ș�ȞȏȘȒȕȓ���
Ответ�ȏȎȕȈȗȇȍȇетȘȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

²�²� ²� � � � � �

��
² ²
� � � � �

Исследование-обсуждение

Изучение   

Задания

Запомни!
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��

D��Ȗȗȏ�m� �²� m�²�� ��²�m ²��²�m ²��²��²m)
Ȉ��Ȗȗȏ�c� ��� ²��²�c ��²��²c) ²���²�c� ²c�²��²��

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦȜ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�

ОБРАЗЕЦ  ²���²�n�Ȗȗȏ�n� �²��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

²���²��²��� �²������� �²�� ǫȇȔȔȕе�ȎȔȇȞеȔȏе�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�ȖȕȋȘтȇвȒȦетȘȦ�ȏ�выȞȏȘ�
ȒȦетȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ��

�

D��²�������²��� ȋ����²��²������ ȍ��²�²�������²���в�������²��²���
Ȉ��²�����²���������� е��²��²���²��������� Ȏ��²��²��������²���Ȋ����²��²�������

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ�

ОБРАЗЕЦ   ²��²����²���  
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

²���²����²���� �²���²��²���� �²������ �� ǸȔȇȞȇȒȇ� выȞȏȘȒȦетȘȦ� ȎȔȇȞеȔȏе� выȗȇȍеȔȏȦ�
в�ȘȑȕȈȑȇȜ��Ȏȇтеȓ�выȖȕȒȔȦетȘȦ�выȞȏтȇȔȏе���

�

ǸȗȇвȔȏте�6

D��²��²��²����ȏ�²�
Ȉ��²���²��²����ȏ��²���²��

в��_��²��_�ȏ�²��²��²��
Ȋ��_²�_�²��²����ȏ�����²����

ȋ����²�_²�_�ȏ�_��²��²��_���������������������
е��²�_²�����_�ȏ�²�_²�_����

Ƿеȟȏте�ȚȗȇвȔеȔȏȦ��

��²�x� �� ���²�y� �²� ����c� �²� ²���²�a� �²�� ²��²�b� ��
²����d� �� z �²���� �²��� n����� �²���� ��²�t� �²� m����� �²�

D��²���²���²������ в��²���²������������²�� ȋ��²���²���������������²��

Ȉ����²���²�������²�� Ȋ������²��²���²���������������²�� е����²���²���²������������������

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�ȚȋȕȈȔыȓ�ȘȖȕȘȕȈȕȓ�
ОБРАЗЕЦ  ²��²�����������²��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
²��²�����������²��� �²�����²������
�����������²��� �²�����²����������
������²��� �²���������²��� 
 �²�����²��� �²��

ǮȇȓеȔȏв�выȞȏтȇеȓые�Ȕȇ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȏȓ�ȞȏȘȒȇ��
выȞȏтȇȔȏе�ȎȇȓеȔȦетȘȦ�ȘȒȕȍеȔȏеȓ�
ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ��ȏȘȖȕȒȣ�ȎȚȦ�ȘвȕȐȘтвȇ�
ȘȒȕȍеȔȏȦ�ȏ�ȘȚȓȓы�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȜ�ȞȏȘеȒ�

7

ǮȇȖȏȟȏте� Ȗȕ� ȗȏȘȚȔȑȚ� Ȗȗȏȓеȗ� Ȕȇ� выȞȏтȇȔȏе�� ǩȖȏȟȏте� ȖȕȋȜȕȋȦȠее� ȞȏȘȒȕ� в� ȖȚȘ�тȚȥ�
ȑȒетȑȚ�

�

a)

²� ²� ²� ²� ²� ²� ²�



²��²�� �²����

Ȉ�

²�� ²�� ²��

²���²�� �²��

в�

� � � � �

��²�� ����
²�� ²��
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǴȇȐȋȏте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�тȕȞȑȇȓȏ��ȎȇȋȇȔȔыȓȏ�Ȕȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȕȐ�ȕȘȏ��

D��A �²���ȏ�B �²�� Ȉ��C �²���ȏ�D ��� в��E ����ȏ�F �²�� Ȋ��G ����ȏ�H �²��

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�тȕȞȑȇȓȏ�Ȕȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȕȐ�ȕȘȏ�ȗȇвȔȕ�ȓȕȋȚȒȥ�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
ȤтȏȜ�тȕȞеȑ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�тȕȞȑȇȓȏ�A�²���ȏ�B�²���ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�тȇȑ�

Расстояние между двумя точками на координатной оси

ȏȒȏ
_²��²��²��_� �_²�����_� �_�_� ���

_²��²��²��_� �_²�����_� �_² �_� ���²�²�

��еȋȏȔȏȝы

²� ²� ²� ²� ²� � �

B A

ǮȇȖȏȟȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ��ǴȇȐȋȏте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȋвȚȓȦ�тȕȞȑȇȓȏ�Ȗȕ�Ȥтȏȓ�
ȑȕȕȗȋȏȔȇтȇȓ�

�

a)
²� ²� ²� ²�

"

²� ²� ²�

A B
Ȉ�
²� ²� ²� ²�

"

� �

C D
в�
²� ²� � �

"

6 � ��

E F

Ǿȣе�ȓȔеȔȏе�ȔевеȗȔȕ"�Ƕȗȕвеȗȣте�Ȗȗȏ�a� ����b� ������

²a���b� �b�²�a ²a ² b  ²�a ² b) ²a ² b  ²�a � b)   

ȄȒȣȜȇȔ ǧȐȔȚȗǸȇȈȏȔȇ

�� ǩȚȒȑȇȔȏȞеȘȑȏȐ� ȕȞȇȊ� ȔȇȜȕȋȏтȘȦ� Ȕȇ� ȊȒȚȈȏȔе�
��ȑȓ�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ��ȇ�еȊȕ�ȑȗȇтеȗ�²�Ȕȇ�вы�
Șȕте���ȑȓ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�
��ǩыȗȇȎȏте�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȏе�ȕȞȇȊȇ�ȏ�ȑȗȇтеȗȇ�вȚȒ�
ȑȇȔȇ�в�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȏ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇȜ�
�� Ǳȇȑȕвȕ� ȗȇȘȘтȕȦȔȏе� ȓеȍȋȚ� вȚȒȑȇȔȏȞеȘȑȏȓ�
ȕȞȇȊȕȓ�ȏ�еȊȕ�ȑȗȇтеȗȕȓ"

�� ǹеȓȖеȗȇтȚȗȚ� ȓȕȗȕȎȏȒȣȔȕȐ� ȑȇȓеȗы� ȏȎȓеȔȏȒȏ� Ș�
²���Ǹ�ȋȕ�²���Ǹ�
��ǹеȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȓȕȗȕȎȏȒȣȔȕȐ�ȑȇȓеȗы�ȚвеȒȏȞȏȒȇȘȣ�
ȏȒȏ�ȚȓеȔȣȟȏȒȇȘȣ"
��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȏȎȓеȔȏȒȇȘȣ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȑȇȓеȗы"

ǸȇȈȏȔȇǸȇȈȏȔȇ

²

ȄȒȣȜȇȔȄȒȣȜȇȔ

ǭеȗȒȕ�вȚȒȑȇȔȇ

ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ
"

ǩȚȒȑȇȔȏ�ȞеȘ�
ȑȏȐ�ȕȞȇȊ

Ǳȗȇтеȗ�вȚȒȑȇȔȇ

Изучение   

Решение задач

²���& ²���&La
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Задачи и примеры

ǴȇȐȋȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔȕȓ�ȎȔȇȞеȔȏȏ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ��

D��Ȗȗȏ�a� �²� a�²��²����
Ȉ��Ȗȗȏ�b� �²�� �����²b)

в��Ȗȗȏ�m� ��� ²m�²��²�6)
Ȋ��Ȗȗȏ�x� �²�� ��²��²x�����

ǩыȞȏȘȒȏте�ȏ�ȘȗȇвȔȏте��7

D��²�������ȏ�²��� в����²��²���²���ȏ²����� ȋ��_²������²��_��ȏ�_²��_���_²�_
Ȉ��²�������ȏ�²� Ȋ�����������²����ȏ���²��²�� е����²��²�������ȏ�²��²�_²�_

ǶȕȋȈеȗȏте�тȗȏ�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏȜ�ȞȏȘȒȇ�в�ȑȇȍȋȚȥ�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ���

��²����� ��� ��� ²���� ��� ²���� ��� ²���� ��� ²��� �²�

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�Ȗȕ�ȎȇȋȇȔȔыȓ�ȞȏȘȒȇȓ�

ȇ��Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȔȏȜ�ȔȇȏȈȕȒȣȟее�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ"
Ȉ��Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȔȏȜ�ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȞȏȘȒȕ"
в��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȇ�ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȔȇȏȈȕȒȣȟеȊȕ�ȏ�ȔȇȏȓеȔȣȟеȊȕ�ȞȏȘеȒ"
Ȋ��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȇ�ȘȚȓȓȇ�ȔȇȏȈȕȒȣȟеȊȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȏ�ȔȇȏȓеȔȣȟеȊȕ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘеȒ"

�

²� ²�� ²�� ²� � � ²� �� ²��

ǩ�ȘȕȕтветȘтвȏȏ�Ș�ȑȇȍȋȕȐ�ȏȔțȕȗȓȇȝȏеȐ�ȎȇȖȏȟȏте�ȞȏȘȒȕ�Ș�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ�ȏȒȏ�ȕтȗȏ�
ȝȇтеȒȣȔыȓ�ȎȔȇȑȕȓ�

�

D��Ǵȇ�����ȓ�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ в��Ǵȇ���Ȥтȇȍȇ�выȟе�ȖеȗвȕȊȕ�Ȥтȇȍȇ
Ȉ��ǫȕȈȇвȏтȣ�����ȓȇȔȇтȕв�Ȕȇ�ȘȞет Ȋ��ǶȗȕȏȊȗȇтȣ�в�ȏȊȗе���ȕȞȑȕв

ǸȗȇвȔȏте�ȋȇȔȔые�ȞȏȘȒȇ�Ș�ȞȏȘȒȕȓ�в�ȑȗȚȍȑе��

D�� ��²����������������²�²� Ȉ�� ²���²���������²�6 в�� ²���²���������²�

ǯȎ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�выȈеȗȏте�ȞȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�тȕȞȑȇȓ��ȕтȓеȞеȔȔыȓ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�
ȕȘȏ��

6

²� ²� ²�� ²� � � � ²�� ²� � 6²�� ²� ²�� � � �

ǩыȞȏȘȒȏте�ȚȋȕȈȔыȓ�ȘȖȕȘȕȈȕȓ��
D��²��²���²���²���²������������������
Ȉ����²�������²�������²�������²�������²���

�
в��²��²���²���²�����²����²������������������������������������
Ȋ����²�������²����������������²���������²����

ǷȇȘȖȕȒȕȍȏте���
ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ��D��²���²�������²������Ȉ��²���²���������²������в��²�����²����������²��������������

ǩ�ȖȕȗȦȋȑе�ȚȈывȇȔȏȦ��D��²���²���²��������Ȉ��²���²���²��������²������в���²��������²����²���������²������
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ��

ǶеȗвыȐ�ȗȏȓȘȑȏȐ�ȏȓȖеȗȇтȕȗ�ОȑтȇвȏȇȔ�ǧвȊȚȘт�ȗȕȋȏȒȘȦ�в����ȊȕȋȚ�ȋȕ�Ȕ�Ȥ���ȇ�
Țȓеȗ�в����ȊȕȋȚ�ȔȇȟеȐ�Ȥȗы��ǩ�ȑȇȑȕȓ�вȕȎȗȇȘте�ȕȔ�Țȓеȗ"

��

�� ���� ���� ���� ���� ���� ���� ���

ǫȕ�ȔȇȟеȐ�Ȥȗы Ǵȇȟȇ�Ȥȗȇ

ǪȒȚȈȏȔȇ�ǳȇȗȏȇȔȘȑȕȐ�вȖȇȋȏȔы�²�������ȓ�Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�� ȊȒȚȈȏȔȇ�ǾеȗȔȕȊȕ�ȓȕȗȦ�²������ȓ�
Ȕȏȍе� ȚȗȕвȔȦ� ȓȕȗȦ�� Ǫȕȗȇ� ȄвеȗеȘт� ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�
Ȕȇ� выȘȕте� ����� ȓ� Ȕȇȋ� ȚȗȕвȔеȓ� ȓȕȗȦ�� ȇ� Ȋȕȗȇ�
ȄȒȣȈȗȚȘ�²�Ȕȇ�выȘȕте������ȓ�Ȕȇȋ�ȚȗȕвȔеȓ�ȓȕȗȦ�
��ǩыȗȇȎȏте�ȚȗȕвеȔȣ�ȤтȏȜ�ȕȈȡеȑтȕв�ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�
ȓȕȗȦ�в�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇȜ�
��Ǳȇȑȕвȇ�ȗȇȎȔȏȝȇ�в�ȚȗȕвȔе�ȓеȍȋȚ�веȗȟȏȔȕȐ�ȄȒȣȈȗȚȘȇ�ȏ�ȊȒȚȈȏȔȕȐ�ǾеȗȔȕȊȕ�ȓȕȗȦ"
��Ǳȇȑȕвȇ�ȗȇȎȔȏȝȇ�в�ȚȗȕвȔе�ȓеȍȋȚ�ȘȇȓȕȐ�ȊȒȚȈȕȑȕȐ�вȖȇȋȏȔȕȐ�ȏ�ȘȇȓȕȐ�выȘȕȑȕȐ�веȗȟȏȔȕȐ"�

��

��

ǹеȗȓȕȓетȗ�ȖȕȑȇȎывȇет�теȓȖеȗȇтȚȗȚ�вȕȎȋȚȜȇ�в�ȖȕȒȋеȔȣ�в�ȕȋȏȔ�ȏȎ�Ȏȏȓ�
ȔȏȜ�ȋȔеȐ�в�ǨȇȑȚ�ȏ�ǨȇȒȇȑеȔе��ǩ�Ȥтȕ�ȍе�вȗеȓȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�в�ǿȇȓȇȜе�Ȉы�Ȓȇ�
Ȕȇ���ȊȗȇȋȚȘȇ�выȟе��Ȟеȓ�в�ǨȇȒȇȑеȔе��ȏ�Ȕȇ���ȊȗȇȋȚȘȇ�Ȕȏȍе��Ȟеȓ�в�ǪȚȈе��
��ǩ�ȑȇȑȕȓ�ȏȎ�ȤтȏȜ�Ȋȕȗȕȋȕв�ȈыȒȇ�ȘȇȓȇȦ�ȔȏȎȑȇȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ"
��ǳеȍȋȚ�ȑȇȑȏȓȏ�Ȋȕȗȕȋȇȓȏ�ȈȚȋет�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȇ�ǿȇȓȇȜȇ��
еȘȒȏ�ȚȖȕȗȦ�ȋȕȞȏтȣ�теȓȖеȗȇтȚȗы�Ȋȕȗȕȋȕв�ȕт�ȔȏȎȑȏȜ�ȋȕ�выȘȕȑȏȜ"
��Ǳȇȑȕвȇ�ȗȇȎȔȕȘтȣ�теȓȖеȗȇтȚȗ�в�Șȇȓȕȓ�теȖȒȕȓ�ȏ�Șȇȓȕȓ�
ȜȕȒȕȋȔȕȓ�ȊȕȗȕȋȇȜ"

Ǳȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�ȖȕȒȚȞȇтȘȦ�Ȕȇ�выȜȕȋе��еȘȒȏ�ȖȗȏȓеȔȏтȣ�ȇȒȊȕȗȏтȓ�ȑ�ȋȇȔȔыȓ�ȞȏȘȒȇȓ"��

Ƕȗȏвеȋȏте�тȗȏ�Ȗȗȏȓеȗȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȚȘȒȕвȏȦȓ�
ȇ��ǫвȇ�ȝеȒыȜ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇ��ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȑȕтȕȗыȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ
Ȉ��ǫвȇ�ȝеȒыȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇ��ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȑȕтȕȗыȜ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ
в��ǫвȇ�ȝеȒыȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘȒȇ��ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȑȕтȕȗыȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ
Ȋ��ǫвȇ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘȒȇ�Ș�ȗȇȎȔыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȑȕтȕȗыȜ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ

��

ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ

ȄвеȗеȘт

ǳȇȗȏȇȔȘȑȇȦ�вȖȇȋȏȔȇ

ǾеȗȔȕе�ȓȕȗе

ȄȒȣȈȗȚȘ

D�� Ȉ��ǴȇȞȇȒȕ

ǱȕȔеȝ

Ǵет ǫȇ

ǴȇȞȇȒȕ

ǱȕȔеȝ

Ǵет ǫȇ

x����²�� ���²�_²x| ²y�²��� ²��²�_y|

ǩвеȋȏте�ȞȏȘȒȕ�x. ǩвеȋȏте�ȞȏȘȒȕ�y�

x ��� ²����y����

x� ����²������������� y� ����²������²���²����²��

ǨȇȑȚ ǨȇȒȇȑеȔ

²�°²�°
�°�°
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Умножение и деление целых чисел����

Ȇȑȕȗȣ�ȑȕȗȇȈȒȦ�ȕȖȚȘȑȇетȘȦ�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔȚ���ȓ�Ȏȇ�ȕȋȔȚ�ȘеȑȚȔȋȚ��
��Ǵȇ�ȑȇȑȕȐ�ȊȒȚȈȏȔе�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�ȈȚȋет�ȔȇȜȕȋȏтȣȘȦ�Ȧȑȕȗȣ�
ȞеȗеȎ���ȘеȑȚȔȋы����ȘеȑȚȔȋы�ȏ���ȘеȑȚȔȋ�ȖȕȘȒе�ȖȕȊȗȚȍеȔȏȦ�в�
вȕȋȚ"�Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȔȇȐтȏ�ȖȚтеȓ�ȚȓȔȕȍеȔȏȦ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ"
��ǾеȗеȎ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȘеȑȚȔȋ�Ȧȑȕȗȣ�ȕȑȇȍетȘȦ�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе����ȓ�Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ"�Ǳȇȑ�Ȥтȕ�ȔȇȐтȏ�ȖȚтеȓ�ȋеȒеȔȏȦ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ"

��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘеȒ�ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ��ȖȕвтȕȗȔȕ�ȘȒȕȍȏв�
ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ǴȇȖȗȏȓеȗ����Ã��²��� �"��

Умножение целых чисел с разными знаками

²� ²� ²� ²�

²� ²� ²�

²� ²� ²� � � � �
��Ã��²�� ²�

² ²

² ²

² ²

² ²
² ²
² ²

ǾȏȘȒȕ�²��ȘȑȒȇȋывȇетȘȦ���ȗȇȎȇ� Ǵȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�Ȥтȕ�ȓȕȍȔȕ�ȏȎȕ�
ȈȗȇȎȏтȣ�� �� ȗȇȎȇ� ȘȓеȘтȏвȟȏȘȣ� ȕт�
ȔȚȒȦ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�вȒевȕ��

��Ă��²��� �²�

��Ã��²��� ��²������²������²��� �²��
�

�� ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе� ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ� ȏ� ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ� ȞȏȘеȒ� ȓȕȍȔȕ� ȔȇȐтȏ� Ȕȇ� ȕȘȔȕве�
ȖеȗеȓеȘтȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȘвȕȐȘтвȇ�ȚȓȔȕȍеȔȏȦ�ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ǴȇȖȗȏȓеȗ���²���Ã��� �"

�²���Ã��� ���Ã��²��� �²��
ǹȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ��ȞтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘеȒ��ȏȜ�ȓȕȋȚȒȏ�
ȖеȗеȓȔȕȍȇȥтȘȦ�ȏ�Ȗеȗеȋ�ȖȕȒȚȞеȔȔыȓ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏеȓ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��²��Ã��� �"���

��Ƕроизведение положительного и отриȝательного чисел ² отриȝательное число.

ǶеȗеȓȔȕȍȇȥтȘȦ�ȓȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�
_²�_�Ã�_�_� ���Ã��� ���

ǸтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ�����
²��Ã��� �²��

��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȒȥȈȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�Ș�ȞȏȘȒȕȓ�²���ȗȇвȔȕ�ȞȏȘȒȚ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕȓȚ�ȋȇȔȔȕȓȚ�
²��Ă���� �²�
²��Ă��²��� �²�²��� �� ²��Ã�a� �²a

ǴȇȐȋȏте�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе��Ƕȗȕвеȗȣте�ȖȗȇвȏȒȣȔȕȘтȣ�ȔеȑȕтȕȗыȜ�ȕтветȕв�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�
ОБРАЗЕЦ ��Ă��²��

ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе
_�_�Ă�_²�_� ���Ă��� ������������Ă��²��� �²�� ǶеȗеȓȔȕȍȇȥтȘȦ�ȓȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�ȏ�Ȗеȗеȋ�

ȖȕȒȚȞеȔȔыȓ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏеȓ�ȘтȇвȏтȘȦ�
ȎȔȇȑ�´²µ�
Ответ�ȖȗȕвеȗȦетȘȦ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�

�

²� ²� ²� ²�

²��²��²��²�� ²� ²� ²� ²�²� ²� ²�²� ²� �

²��
²�
²�
²�
²�
�
�
�
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

Ǳȇȑȕе�ȏȎ�ȚтвеȗȍȋеȔȏȐ�веȗȔȕ"�ОȈȡȦȘȔȏте�Ȕȇ�ȖȗȏȓеȗȇȜ�
ȇ��ǬȘȒȏ�ȕȋȏȔ�ȏȎ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȗȇвеȔ�²���тȕ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇвȔȕ�ȞȏȘȒȚ��ȖȗȕтȏвȕȖȕ�Ȓȕȍ�
ȔȕȓȚ�ȋȗȚȊȕȓȚ�ȓȔȕȍȏтеȒȥ�
Ȉ��ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�тȗеȜ�ȞȏȘеȒ�Ș�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ�²�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�
в��ǬȘȒȏ�ȕȋȏȔ�ȏȎ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȗȇвеȔ�ȔȚȒȥ��тȕ�ȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȗȇвȔȕ�ȔȚȒȥ�

�

ǮȇȖȏȟȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�Ȗȗȏȓеȗȕв�Ȕȇ�ȚȓȔȕȍеȔȏе�Ȗȕ�ȋȇȔȔыȓ�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȏȦȓ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�
ȕȘȏ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȕтвет�ȖȕвтȕȗȔыȓ�ȘȒȕȍеȔȏеȓ�

�

D��
²� ²� ²� ²� ²� ²� �

Ȉ��
²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� ²� �

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�ȓȕȋȚȒеȐ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ���²���Ã���²��� �"�

Умножение целых чисел с одинаковыми знаками

ǳȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�ȚȓȔȕȍȇȥтȘȦ�
_²�_�Ã�_²�_� ���Ã��� ��

ǮȔȇȑ�Ȗеȗеȋ�ȖȕȒȚȞеȔȔыȓ�ȖȗȕȏȎ�
веȋеȔȏеȓ�Ȕе�ȘтȇвȏтȘȦ�����

²��Ã��²��� ��

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе� ȋвȚȜ� ȞȏȘеȒ� Ș� ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�
ȎȔȇȑȇȓȏ�²�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȇ�ȖȗȕȏȎве�
ȋеȔȏе�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�Ș�ȗȇȎȔыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ�²�ȕтȗȏ�
ȝȇтеȒȣȔȕе�

��Ã�6� ���
²��Ã��²��� ���
��Ã��²��� �²��
²��Ã�6� �²��

×

×

×

×
 
 
 

 
²
² ²

²

²

²

�

�

�

�

�
�

ǸȗȇвȔȏте��6
D��²��Ã���ȏ�²��Ã�� в����Ã��²����ȏ�²��Ã�� ȋ����Ã��²���ȏ�²���²���
Ȉ��²��Ã��²���ȏ�²��Ã��²�� Ȋ��²�����_²�_��ȏ�²��Ã��²��� е������Ã�_²�_�ȏ�²��Ã��

ǴȇȐȋȏте�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе��
D��²��Ã��²��
Ȉ��²��Ã��²��

в��²��Ã��²��
Ȋ��²��Ã��²��

ȋ��²��Ã��²���
е��²��Ã��²���

ȏ��²���Ã��²��
ȑ��²���Ã��²���

ȍ��²���Ã��²��
Ȏ��²��Ã��²���

D����Ã��²��
Ȉ��²��Ã��

в��²��Ã���
Ȋ����Ã��²��

ȋ��²��Ã��
е��²��Ã��

ȍ��²���Ã��
Ȏ����Ã��²���

ȏ�����Ã��²���
ȑ��²���Ã���

��

ǴȇȐȋȏте�ȕтвет�Ș�ȖȕȓȕȠȣȥ�ȚȓȔȕȍеȔȏȦ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȕтветȕв�ȖȕвтȕȗȔыȓ�ȘȒȕ�
ȍеȔȏеȓ�

�

в��²�����²������������²������²��
Ȉ��²�����²������²������²��
D��²�����²������²������²������²�� Ȋ��²�����²������²������²������²������²��

ȋ��²������²�������²�������²�������²���
е��²������²�������������²�������²���

����
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ǴȇȐȋȏте�ȚȘтȔȕ�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�в�ȖȚȘтыȜ�ȑȒетȑȇȜ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȕтвет��ȖȕȋȘтȇвȏв�ȏȜ�7

�Ă��²��� �²6 �Ă��²���� ��� �Ă��²��� ����²��Ă�� �²��
�²���Ă�� �� �²���Ă�� �²���Ă��²��� �� �Ă��²���� �²��

!!
ǸвȕȐȘтвȇ�ȚȓȔȕȍеȔȏȦ�выȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȏ�ȋȒȦ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ��

ǶеȗеȓеȘтȏтеȒȣȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ a�Ã�b� �b�Ã�a
²��Ã��� ���Ã��²����

ǸȕȞетȇтеȒȣȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ a�Ã�b�Ã�c� ��a�Ã�b��Ã�c� �a�Ã��b�Ã�c)
��Ã��²���Ã��� ����Ã��²����Ã��� ���Ã���²���Ã���� �²������������������������

ǷȇȘȖȗеȋеȒȏтеȒȣȔȕе�ȘвȕȐȘтвȕ �a���b��Ã�c� �a�Ã�c���b�Ã�c
�²�������Ã��� �²��Ã�������Ã��� �²�

ǺȓȔȕȍеȔȏе�Ȕȇ�ȔȕȒȣ a�Ã��� ��
ǺȓȔȕȍеȔȏе�Ȕȇ�еȋȏȔȏȝȚ a�Ã��� �a

Ǳȇȑ�вȒȏȦет�Ȕȇ�ȎȔȇȑ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�ȞетȔȕе�ȏȒȏ�ȔеȞетȔȕе�ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�
ȓȔȕȍȏтеȒеȐ"�ОȈȡȦȘȔȏте�Ȕȇ�ȖȗȏȓеȗȇȜ��

ǩыȞȏȘȒȏте�ȚȘтȔȕ���
D��²��Ă��²���Ă�� в��²���Ă���Ă��� ȋ�����Ă��²����Ă��²�� ȍ��²���Ă��²���Ă��²����
Ȉ��²��Ă���Ă���Ă�� Ȋ����Ă���Ă��²���� е��²���Ă���Ă��²�� Ȏ��²��Ă��²���Ă���Ă��²���

ǴȇȐȋȏте�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�

ОБРАЗЕЦ ²��Ã��²����Ã��²��
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

_²�_�Ã�_²��_�Ã�_²�_� ���

²��Ã��²����Ã��²��� �²��

ǶеȗеȓȔȕȍȇȥтȘȦ�ȇȈȘȕȒȥтȔые�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ��

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȞȏȘȒȕ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�ȔеȞетȔȕе��
Ȗеȗеȋ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏеȓ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ���

�

D��²��Ã��²���Ã��²�� Ȉ��²��Ã��²���Ã��²��� в��²��Ã���Ã��²6) Ȋ��²��Ã��²���Ã��²���Ã��²��

ОȖȗеȋеȒȏте��ȦвȒȦетȘȦ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ�ȏȒȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ��Ȕе�вы�ȖȕȒȔȦȦ�
выȞȏȘȒеȔȏȐ�

�

D��²��Ã��²��� Ȉ����Ã��²�� в����Ã��²���Ã��²��� Ȋ�����Ã���Ã��²��� ȋ��²��Ã��²���Ã�����Ã��²��

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔȕȓ�ȎȔȇȞеȔȏȏ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ���
D����Ă�m�Ȗȗȏ�m� �²��
Ȉ��n�Ă��²���Ȗȗȏ�n� �²��

в��²���Ã�a Ȗȗȏ�a� �²���
Ȋ��²k�Ã���Ȗȗȏ�k� �²���

ȋ��²��Ă�b Ȗȗȏ�b� �²���
е��²���Ã��²c��Ȗȗȏ�c� �²��

Подумай!

Внимание!
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

!!
ǸвȕȐȘтвȇ�ȋеȒеȔȏȦ�ȋȒȦ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ�выȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȏ�ȋȒȦ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�

Ƿеȟȏте�ȚȗȇвȔеȔȏȦ���
��Ă�x� �î�� ��Ă���Ă�y� �î��î��Ă�a� ��î��Ă�d� �î�� î���ჺ�z � î� n����� �²���

ǴȇȐȋȏте�ȞȇȘтȔȕе���
D��²������²�� в��²������²�� ȋ�������²�� ȍ��²������� ȏ��²������²���
Ȉ��²������ Ȋ��²������²�� е��²������ Ȏ��²�������� ȑ��������²��

��ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȞȇȘтȔȕе�ȋвȚȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�Ș�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��ȘȒеȋȚет�ȔȇȐтȏ�ȞȇȘтȔȕе�ȏȜ�
ȓȕ�ȋȚȒеȐ��ǯ�ȖȕȘȑȕȒȣȑȚ�ȞȇȘтȔȕе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе��ȎȔȇȑ�Ȗеȗеȋ�ȖȕȒȚȞеȔȔыȓ�ȞȇȘтȔыȓ�Ȕе�ȘтȇвȏтȘȦ��
ǴȇȖȗȏȓеȗ��²������²��� �"

��ǾтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȞȇȘтȔȕе�ȋвȚȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�Ș�ȗȇȎȔыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȞȇȘтȔȕе�ȏȜ�ȓȕȋȚȒеȐ�
ȏ�Ȗеȗеȋ�ȖȕȒȚȞеȔȔыȓ�ȞȇȘтȔыȓ�ȘтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��²������� �"

ǳȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�ȋеȒȦтȘȦ�
_²��_���_²�_� �������� ��

ǮȔȇȑ�Ȕе�ȖȏȟетȘȦ�����
²������²��� ��

ǳȕȋȚȒȏ�ȞȏȘеȒ�ȋеȒȦтȘȦ�
_²��_���_�_� �������� ��

ǸтȇвȏтȘȦ�ȎȔȇȑ�´²µ�����
²������� �²�

�� ǫȇȐвеȗ�ȖȕȋȔȦȒȘȦ�Ȕȇ�ȖȕвеȗȜȔȕȘтȣ�вȕȋы�Ȏȇ���ȓȏȔȚты��
ȖȗȕȖȒыв���ȓ�Ȏȇ�ȕȋȔȚ�ȓȏȔȚтȚ�
��Ǳȇȑ�ȕȖȗеȋеȒȏтȣ��Ȕȇ�ȑȇȑȕȐ�ȊȒȚȈȏȔе�ȕт�ȖȕвеȗȜȔȕȘтȏ�
вȕȋы�ȕȔ�ȔȇȜȕȋȏȒȘȦ"
��Ǹ�ȑȇȑȕȐ�ȘȑȕȗȕȘтȣȥ�ȋȕȒȍеȔ�вȘȖȒытȣ�ȋȇȐвеȗ��ȞтȕȈы�
ȋȕȘтȏȞȣ�ȖȕвеȗȜȔȕȘтȏ�Ȕȇ���ȓȏȔȚтȚ�ȈыȘтȗее"

�� ǩ�ȖȕȒȔȕȞȣ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ�ȘȕȘтȇвȏȒȇ���Ǹ��ǩ�теȞеȔȏе���ȞȇȘȕв�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�вȕȎȋȚȜȇ�
ȑȇȍȋыȐ�ȖȕȘȒеȋȚȥȠȏȐ�ȞȇȘ�ȖȇȋȇȒȇ�Ȕȇ���Ǹ�
��ǱȇȑȕȐ�ȈȚȋет�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȞеȗеȎ���ȞȇȘȇ"
��ǩ�ȑȇȑȕе�вȗеȓȦ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȘтȇȔет�î��Ǹ"

²��

²�
²��

�
6
��

ǾȇȘтȔȕе��ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȋеȒеȔȏеȓ�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�Ș�
ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘ�
Ȓȕ�� ȇ� ȞȇȘтȔȕе�� ȖȕȒȚȞеȔȔȕе� ȋеȒеȔȏеȓ� ȋвȚȜ�
ȞȏȘеȒ�Ș�ȗȇȎȔыȓȏ�ȎȔȇȑȇȓȏ��ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�

������6� ��
²������²��� ��
�������²��� �²�
²������6� �²�

�

�

�

�
 
 
 

 
²
² ²

²

²

²

�

�

�

�

�
�

ǾȇȘтȔȕе��ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȋеȒеȔȏеȓ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ��ȓȕȍȔȕ�ȔȇȐтȏ�Ȗȕ�ȘвȦȎȏ�
ȚȓȔȕ�ȍеȔȏȦ�ȏ�ȋеȒеȔȏȦ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��²������²��� �"

Деление целых чисел

²��Ã��� �²�������������������� ²������²��� ��

²��

²��

Изучение   

Запомни!

Решение задач

Внимание!
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Действия над целыми числами����

ǺȞеȔȏȑȏ��ȗеȟȏв�ȎȇȖȏȘȇȔȔыȐ�Ȕȇ�ȋȕȘȑе�Ȗȗȏȓеȗ��ȖȕȒȚȞȏȒȏ�ȗȇȎȔые�ȕтветы�
ǾеȐ�ȕтвет�веȗеȔ"�ОȈȕȘȔȚȐте�Șвȕе�ȓȔеȔȏе�

Степень целого числа

!!
Ƕȗȏ�вȕȎвеȋеȔȏȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ� ȞȏȘȒȇ� в� ȘтеȖеȔȣ�ȕȘȔȕвȇȔȏе� ȘтеȖеȔȏ� ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�
в�ȘȑȕȈȑȇȜ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��ȎȇȖȏȘȣ��î����ȕȎȔȇȞȇет�ȑвȇȋȗȇт�ȞȏȘȒȇ�²���ȇ�ȎȇȖȏȘȣ�²���ȕȎȔȇȞȇет�
ȞȏȘȒȕ��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȕе���в�ȑвȇȋȗȇте�

�î���� ��î���Ã��î��� ��� î��� �î���Ã���� �î�� ��î��� ≠�î��

ǩыȞȏȘȒȏте���
6� �6 �î6)� �î��6 �î���� �î����� �� �î��� �î��� ��

��Ǳȇȑ�ȏ�ȋȒȦ�ȔȇтȚȗȇȒȣȔыȜ�ȞȏȘеȒ��ȘтеȖеȔȣ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȋȒȦ�ȎȇȖȏȘȏ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȦ�
ȕȋȏȔȇȑȕвыȜ�ȓȔȕȍȏтеȒеȐ�в�ȑȗȇтȑȕȐ�țȕȗȓе��

��ǲȥȈȕе�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ�в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ�ȗȇвȔȕ�ȘȇȓȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ���
��ОтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�в�ȔеȞетȔȕȐ�ȘтеȖеȔȏ�²�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȇ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�
в�ȞетȔȕȐ�ȘтеȖеȔȏ�²�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе��

a · a · a · ... · a = an

n ȓȔȕȍȏтеȒеȐ

�î���� ��î���Ã��î���Ã��î��� �î�

ǴеȞетȔȕе�
ȞȏȘȒȕ

ОтȗȏȝȇтеȒȣ�
Ȕȕе�ȞȏȘȒȕ

�î���� ��î���Ã��î���Ã��î���Ã��î��� ���

ǾетȔȕе�
ȞȏȘȒȕ

ǶȕȒȕȍȏтеȒȣ�
Ȕȕе�ȞȏȘȒȕ

ǮȋеȘȣ�ɚ�²�ȝеȒȕе�ȞȏȘȒȕ��n�²�ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ǴȇȖȗȏȓеȗ��
�²���Ã��²���Ã��²��� ��²���

ǳȔȕȍȏтеȒȣ��²���ȖȕвтȕȗȦетȘȦ���ȗȇȎȇ�

ǮȇȖȏȟȏте�выȗȇȍеȔȏе�в�вȏȋе�ȘтеȖеȔȏ��ОȖȗеȋеȒȏте�ȕȘȔȕвȇȔȏе�ȏ�ȖȕȑȇȎȇтеȒȣ�ȘтеȖеȔȏ����
�î���Ã��î���Ã��î��� �î���Ã��î���Ã��î���Ã��î6) �î���Ã��î���Ã��î���Ã��î���Ã��î��

a�� �a

Исследование-обсуждение

Изучение   

Задания

Внимание!

²�� ��� ²��

ǧȔȇȗ ǸȇȓȏȗǸȇȈȏȔȇ ǲȇȒȇ

��

ǧȔȇȗǧȔȇȗ

�²���� �²�
�²���� ��²���Ã��²��� ��
�²���� ��²���Ã��²���Ã��²��� �²�

�²�������²�������²����������²����� �"
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǸȗȇвȔȏте�6
D���²����ȏ�²�� в���²����ȏ�²�� ȋ��²���ȏ�²�� ȍ��²���Ă��²����ȏ�²���

Ȉ���²����ȏ�²�� Ȋ��²�6�ȏ��²����� е��²�6��ȏ�²�²��� Ȏ��²���Ă��²����ȏ�²���

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�an�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦȜ�a�ȏ�n���
D��a� �²���n� �� в��a� �²���n� ���� ȋ��a� ����n� ���� ȍ��a� �²����n� ��
Ȉ��a� �²���n� �� Ȋ��a� �²���n� ���� е��a� �²���n� ��� Ȏ��a� �²���n� ��

ǴȇȐȋȏте�ȚȘтȔȕ��ȦвȒȦетȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ�ȏȒȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ�
ȞȏȘȒȕȓ��Ȕе�выȖȕȒȔȦȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ�

ОБРАЗЕЦ  �²����Ă��²��7
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

�²�����ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��
�²��7�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе��²����Ă��²����ȕтȗȏȝȇ�
теȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�

ǸтеȖеȔȣ�ȞетȔȇȦ�
ǸтеȖеȔȣ�ȔеȞетȔȇȦ�
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�
ȞȏȘеȒ�²�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�

�

D���²��6�Ă��²��� Ȉ���²����Ă��²��� в���²����Ă��²��� Ȋ���²���7�Ă��²���

ОȖȗеȋеȒȏте�� ȦвȒȦетȘȦ� ȎȔȇȞеȔȏе� выȗȇȍеȔȏȦ� ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ� ȏȒȏ� ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ�
ȞȏȘȒȕȓ��Ȕе�выȖȕȒȔȦȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��Ƕȗȕвеȗȣте�ȕтвет�ȖȚтеȓ�выȞȏȘȒеȔȏȦ�

ОБРАЗЕЦ  �²��6
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

Ответ�−�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��

�²��6� ��²���Ă��²���Ă��²���Ă��²���Ă��²���Ă��²��� ���

ǶȕȘȑȕȒȣȑȚ� ȘтеȖеȔȣ� ȞетȔȇȦ�� ȗеȎȚȒȣтȇт�
ȈȚȋет�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ�
ǩȕȎвȕȋȏтȘȦ�в�ȘтеȖеȔȣ�

�

D���²��� Ȉ���²��� в���²��6 Ȋ���²��� ȋ���²����

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�ȔȇȏȈȕȒȣȟее�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȋвȚȎȔȇȞȔȕе�ȞȏȘȒȕ�в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ"
Ȉ��Ǳȇȑȕе�ȞȏȘȒȕ�в�ȑȚȈе�ȗȇвȔȕ�ȔȇȏȈȕȒȣȟеȓȚ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȓȚ�ȞетыȗеȜȎȔȇȞȔȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ"
в��ǾеȓȚ�ȗȇвȔȇ�ȘȚȓȓȇ�ȋвȚȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ��ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȕтȕȗыȜ�ȗȇвȔȕ�²��в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ"

7

��ǩ�выȗȇȍеȔȏȦȜ��ȘȕȋеȗȍȇȠȏȜ�ȘȑȕȈȑȏ��ȏȒȏ�ȎȔȇȑ�ȓȕȋȚȒȦ���ȖеȗвȕȔȇȞȇȒȣȔȕ�выȞȏȘȒȦетȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�
выȗȇȍеȔȏȦ�вȔȚтȗȏ�ȘȑȕȈȕȑ��ȏȒȏ�ȎȔȇȑȇ�ȓȕȋȚȒȦ���

²��Ă�_²�����_� �²��Ă�_²�_� �²��Ă��� �²��

��Ƕȗȏ�выȞȏȘȒеȔȏȏ�ȎȔȇȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ��ȘȕȋеȗȍȇȠȏȜ�ȘтеȖеȔȏ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ��ȘȔȇȞȇȒȇ�ȖȗȕȏȎ�
вȕȋȏтȘȦ�вȕȎвеȋеȔȏе�в�ȘтеȖеȔȣ�

²������Ă��²���� �²������Ă��� �²������� ���
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ǷȇȘȘтȇвȣте�ȘȑȕȈȑȏ�тȇȑ��ȞтȕȈы�ȖȕȒȚȞȏȒȕȘȣ�веȗȔȕе�ȗȇвеȔȘтвȕ����
D����Ă��²������²���ჺ��� �²��� Ȉ�����ჺ��²�������²���Ă��� ��� в��²��²��������²��� �²�

ǩыȖȕȒȔȏте�ȋеȐȘтвȏȦ��
D��²���Ă���²�������²�� в����Ă��²���²��²���ჺ��²�� ȋ��²��������Ă���²�������
Ȉ��²��������²��²��������� Ȋ��²���²�_²������_�ჺ��²��� е��²���Ă��²������²���²���

ǩыȞȏȘȒȏте�ȏ�ȘȗȇвȔȏте����
D��²���²���ȏ�������²�� в���²����ȏ�²���Ă��²��� ȋ���²���Ă��²�������ȏ�������²���

Ȉ��²�����_²���²���ჺ��²��_�ȏ�� Ȋ��_²�������_�ȏ��²��� е���������²��²����ȏ���

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�

ОБРАЗЕЦ ²���²���ჺ�_²�����_�Ă��²���
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

²���²���ჺ�_²�����_�Ă��²���� �²��
�����
������_²�����_� �_²�_� �����
�������²���� ��
��������ჺ��� ���
��������Ă��� ����
������²���²���� �²��

ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȖȕȗȦȋȕȑ�ȋеȐȘтвȏȐ�

ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȘȚȓȓȇ�ȏ�выȞȏȘȒȦетȘȦ�ее�ȓȕȋȚȒȣ�
ǶȗȕȏȎвȕȋȏтȘȦ�вȕȎвеȋеȔȏе�в�ȘтеȖеȔȣ�
ǩыȖȕȒȔȦетȘȦ�ȋеȒеȔȏе�
ǩыȖȕȒȔȦетȘȦ�ȚȓȔȕȍеȔȏе�
ǩыȖȕȒȔȦетȘȦ�выȞȏтȇȔȏе�ȏ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇ�
ȍеȔȏȦ�

�

D�������������²����������

Ȉ��²������²���

в��²����²��²�������

Ȋ� 2
1 3
( ) 2

2

+-
-

ȋ��_��²���_�ჺ������������������

е��_²���²�_�ჺ��²���

ȍ� –9 (–1)
2 20

5+ -

Ȏ��²�����������²���

�

� �� ��

�
�
�
�

ǮȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȐ��ȘȕȋеȗȍȇȠȏȜ�ȘȑȕȈȑȏ��ȓȕȋȚȒȣ�ȏ�ȘтеȖеȔȣ��выȞȏȘȒȦетȘȦ�в�тȇȑȕȓ�ȖȕȗȦȋȑе��
����
����ǩыȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȋеȐȘтвȏȦ�в�ȘȑȕȈȑȇȜ�ȏȒȏ�ȓȕȋȚȒе���
����ǶȗȕȏȎвȕȋȏтȘȦ�вȕȎвеȋеȔȏе�в�ȘтеȖеȔȣ
����ǩыȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȚȓȔȕȍеȔȏе�ȏ�ȋеȒеȔȏе��ȘȒевȇ�ȔȇȖȗȇвȕ�
����ǩыȖȕȒȔȦȥтȘȦ�ȘȒȕȍеȔȏе�ȏ�выȞȏтȇȔȏе��ȘȒевȇ�ȔȇȖȗȇвȕ�

_²�����_�Ă��²���� �²���
_²�����_� �_²�_� ��
�²���� �²�
��Ă��²��� �²��

53
2 8 74 ; ;+ =-
- -

-

_²�����_� �_²�_� ��������������²��� ����
��� ���� � �
� �

�
�
�
�

� � �

���

�
53

15 =- -
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ǮȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȞȏȘȒȕвые�выȗȇȍеȔȏȦ�ȏ�ȔȇȐȋȏте�ȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦ�
ȇ��ȑȚȈ�ȘȚȓȓы�ȞȏȘеȒ�²��ȏ�����
Ȉ��²��в�ȑȚȈе��ȋеȒеȔȔȕе�Ȕȇ�²�

в��ȑвȇȋȗȇт�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȞȏȘеȒ���ȏ�²��
Ȋ��ȘȚȓȓȇ�ȞȏȘеȒ���ȏ�²��в���Ȑ�ȘтеȖеȔȏ

��

ǩыȞȏȘȒȏте�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�Ȗȗȏ�ȎȇȋȇȔȔȕȓ�ȎȔȇȞеȔȏȏ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ���

D��Ȗȗȏ�a  �²���b� �²�

Ȉ��Ȗȗȏ�a� �²���b� ����c  ��

a���b ���� ²a�����b ab�²���Ă��²��

_²b���ac| ²c���a�²�b b����a ��ɜ��

��
D��n� ����a� �î� Ȉ��n� ����a� �î� в��n� ����a� �� Ȋ��n� ����a� ��
Ƕȗȏ�ȑȇȑȏȜ�ȎȔȇȞеȔȏȦ�ɚ�ȏ�n�веȗȔȕ�ȗȇвеȔȘтвȕ��îa)n �îan"���

�� ǷȕȈȕт� ȓȕȍет� выȖȕȒȔȦтȣ� тȕȒȣȑȕ� ȑȕȓȇȔȋȚ� ´��
еȋȏ�Ȕȏȝы� вȖеȗеȋ�� �� еȋȏȔȏȝ� ȔȇȎȇȋµ�� ǩ� ȔȇȞȇȒе�
ȘтȕȦȠȏȐ�в�тȕȞȑе�А����ȗȕȈȕт�ȖȕȘȒе�выȖȕȒȔеȔȏȦ�
ȑȕȓȇȔȋы���ȗȇȎȇ�ȕȑȇȎȇȒȘȦ�в� тȕȞȑе�F�� ǮȇȖȏȟȏте�
выȗȇȍеȔȏе� ȋȒȦ� ȔȇȜȕȍȋеȔȏȦ� ȑȕȕȗȋȏȔȇты� ȤтȕȐ�
тȕȞȑȏ�ȏ�выȞȏȘȒȏте�ее�ȎȔȇȞеȔȏе�

²�²�²�²� ²� � � � � �

A

ǩыȞȏȘȒȏте��ȖȕȒȣȎȚȦȘȣ�ȔȇȚȞȔыȓ�ȑȇȒȣȑȚȒȦтȕȗȕȓ���
D���������î�����²������������ в��î���Ă��î���²��î��� ȋ�����������Ă������î���)
Ȉ������ჺ��î������î���Ă��� Ȋ�������Ă���î�������� е���î6��������Ă��î���²��î�����

�� ǸȇȈȏȔȇ�выȞȏȘȒȏȒȇ���ȥ�ȘтеȖеȔȣ�ȞȏȘȒȇ�î��Ȕȇ�ȑȇȒȣȑȚȒȦтȕȗе�ȏ�ȖȕȒȚȞȏȒȇ�
в�ȕтвете�î�����ǱȇȑȚȥ�ȕȟȏȈȑȚ�ȕȔȇ�ȋȕȖȚȘтȏȒȇ"

–54

�� ȄȒȣȜȇȔ�ȎȇȋȚȓȇȒ�ȞȏȘȒȕ��Ǳвȇȋȗȇт�ȤтȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ����ǬȘȒȏ�вȕȎвеȘтȏ�Ȥтȕ�
ȞȏȘȒȕ�в���ȥ�ȘтеȖеȔȣ�� тȕ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�ȞȏȘȒȕ��ȓеȔȣȟее�еȊȕ�ȘȇȓȕȊȕ��Ǳȇȑȕе�
ȞȏȘȒȕ�ȎȇȋȚȓȇȒ�ȄȒȣȜȇȔ"�

"

Решение задач

42 Ã (–20 + 5)ǫȒȦ�ȈȕȒее�ȘȒȕȍȔыȜ�выȞȏȘȒеȔȏȐ�ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�ȔȇȚȞȔыȐ�ȑȇȒȣȑȚȒȦтȕȗ��Ǿтȕ�
Ȉы�Ȕȇ�ȔȇȚȞȔȕȓ�ȑȇȒȣȑȚȒȦтȕȗе�ввеȘтȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ�
ȑȔȕȖȑȇ������ȏȒȏ��������ȇ�ȋȒȦ�вȕȎвеȋеȔȏȦ�в�ȘтеȖеȔȣ�²�ȑȔȕȖȑȇ������ȏȒȏ��������Ǵȇ�
Ȗȗȏȓеȗ��ȞтȕȈы�выȞȏȘȒȏтȣ�ȎȔȇȞеȔȏе�выȗȇȍеȔȏȦ�����Ă��î���������Ȕȇ�ȔȇȚȞȔȕȓ�
ȑȇȒȣȑȚȒȦтȕȗе��ȓȕȍȔȕ�Ȕȇȍȇтȣ�Ȕȇ�ȑȔȕȖȑȏ�в�тȇȑȕȐ�ȖȕȘȒеȋȕвȇтеȒȣȔȕȘтȏ��

Вычисления на научном калькуляторе

xy

� xy �  � ² � � � � )  

± �

Изучение   
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ЗАКЛЮЧЕНИЕ

�� ǩыȞȏȘȒȦетȘȦ� ȊȒȚȈȏȔȇ�� Ȕȇ� ȑȕтȕȗȕȐ�
ȖȒȇвȇет�ȋеȒȣțȏȔ��

��²���� �î�
ǫеȒȣțȏȔ� ȖȒȇвȇȒ� Ȕȇ� ȊȒȚȈȏȔе� �� ȓ� Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ���
��ОȖȗеȋеȒȦетȘȦ�� Ȕȇ� ȑȇȑȕȐ� ȊȒȚȈȏȔе� ȈȚȋет�
ȖȏȔȊ�вȏȔ�ȞеȗеȎ���ȓȏȔȚты��

î�������Ã���� �²���
ǾеȗеȎ���ȓȏȔȚты�ȖȏȔȊвȏȔ�ȈȚȋет�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе�
���ȓ�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�
ǸȞȏтȇȦ�ȚȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ�ȗȇвȔыȓ����ȋеȒȣțȏȔ�
ȈȚȋет�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе���ȓ�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ��
ȇ�ȖȏȔȊвȏȔ�²�Ȕȇ�ȊȒȚȈȏȔе����ȓ�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�
ȓȕȗȦ��

Сравнение целых чисел

� �²�� ²� ²� ²� ²�6 ²� ²�� ²� ²� ²�

ǾȏȘȒȕ�²��ȗȇȘȖȕ�
ȒȕȍеȔȕ�Ȓевее�
ȞȏȘȒȇ�²�

ǾȏȘȒȕ�²��ȗȇȘȖȕ��
Ȓȕ�ȍеȔȕ� Ȗȗȇвее�
ȞȏȘȒȇ�²�

²�����²��

Абсолютное значение числа
(модуль) 

|���_� ��_�²�_� ��

� � �²� ²� ²� ²�� ²� ²� ²� � � �

��еȋȏȔȏȝы

_a_  �_²a_

Степень целого числа

ǬȘȒȏ�n�ȔеȞетȔȕе�ȞȏȘȒȕ��²��n� �²��
ǬȘȒȏ�n ȞетȔȕе�ȞȏȘȒȕ��²��n� ��

a · a · ... · a = an

n ȓȔȕȍȏтеȒеȐ

�²���� ����²����≠�²�� ²��� �²��

Расстояние между двумя точками

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�тȕȞȑȇȓȏ�A�ȏ�В�ȗȇвȔȕ���еȋȏȔȏȝȇȓ�
_²��²��²���_� �_�_� ���

²�²�6

��еȋȏȔȏȝы

²� ²�� ²� ²� ²� � �

B A

 Умножение целых чисел

a�Ã��� �� a�Ã��� �a

��Ã�6� ���
²��Ã��²��� ���
��Ã��²��� �²��
²��Ã�6� �²��

×

×

×

×
 
 
 

 
²
² ²

²

²

²

�

�

�

�

�
�

Деление целых чисел

��� a   ����a ≠�� a�� ��Ȕе�ȕȖȗеȋеȒеȔȕ��

������� �7
²������²��� �7
������²��� �²�
²������� �²�

�

�

�

�
 
 
 

 
²
² ²

²

²

²

�

�

�

�

�
�

Целые 
числа

Целые числа

Отȗȏȝȇ�
теȒȣȔые�
ȝеȒые

ǴȕȒȣ

ǶȕȒȕȍȏ�
теȒȣȔые�ȝе�
Ȓые�ȞȏȘȒȇ

²���� ²� ²� � � � ����

Сложение и вычитание 
целых чисел

a�²�b� �a����²b)

²�����²��� �²�
² ² ²

²
²

²

²��²��²��� �²�
² ² ²

ǺȗȕвеȔȣ�ȓȕȗȦ

²�

²��

�

��еȋȏȔȏȝы

Решение исходной задачи
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ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

ОБОБЩАЮЩИЕ ЗАДАНИЯ

5.�ОȖȗеȋеȒȏте�ȚтвеȗȍȋеȔȏȦ��ȑȕтȕȗые�веȗȔы�ȋȒȦ�вȘеȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�
ȇ)�ǽеȒȕе�ȞȏȘȒȕ�ȓȕȍет�Ȉытȣ�ȏȒȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ��ȏȒȏ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓ�
б)�ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȋвȚȜ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȜ�ȝеȒыȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȓȚ�ȝеȒȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�

9.�ǸȔȇȞȇȒȇ�ȘȗȇвȔȏте��Ȕе�выȖȕȒȔȦȦ�выȞȏȘȒеȔȏȐ��Ǯȇтеȓ�Ȗȗȕвеȗȣте�ȕтвет�ȖȚтеȓ�выȞȏȘȒеȔȏȦ�

D)��²��������ȏ�_²�_ б)��²�����Ã����ȏ����²����� в)�²���²���ȏ����²�������²��

8.�ǩыȞȏȘȒȏте�

D)� 2
1 ����î�������

б)�_î�_�²��î���

в)�î�����_î�_�Ă���

г)��������î���������������

д)��î���������Ă��î���²��î���Ă���))

е)�î���²��î���²�����������

7.�ǶȕȋȘтȇвȏв�вȓеȘтȕ�ȖеȗеȓеȔȔȕȐ�ȔȕȒȣ��ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȏ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȇ��Ȗȗȕвеȗȣте�Ȕе�
ȗȇвеȔȘтвȕ�ȋȒȦ�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȏȎ�тȗеȜ�ȘȒȚȞȇев��ОȖȗеȋеȒȏте��в�ȑȇȑȕȓ�ȘȒȚȞȇе�ȕȔȕ�веȗȔȕ��ȇ�в�ȑȇȑȕȓ�Ȕет�

D)�î|d_�!�_d| б)�a���_a| в)�î|îb_���_b_� г)�î|a_���_îa|

6.�Ƿеȟȏте�ȚȗȇвȔеȔȏȦ�

D)�x����î��� �î�� в)�x ²��î��� �²����������� д)�²���²��x� �²�� ж)���Ã��x����î���� ���
б)�y ���� �î�� г)�î�y  ��� е)�î7y������ ��� з)�y����y� �î��

3.�ǸȗȇвȔȏте�Ȗȗȏ�n  ���ȏ�n  �����

�î�î��n�ȏ��î��n� ��î��n�ȏ��n �n�ȏ��î��n �î�n�ȏ�î�î6)n

1.�ǩȖȏȟȏте�в�ȖȚȘтые�ȑȒетȑȏ�ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе�ȞȏȘȒȇ�

²�

�� ²��

Ă��²��

²��²���

���²��

Ă��²��

Ă��²���

���²���

���

Ă��²��

���²��

²��

2.�ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��

4.�ǯȎ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ�выȈеȗȏте�ȋвȇ�тȇȑȏȜ�ȞȏȘȒȇ��ȞтȕȈы�
ȇ)�ȏȜ�ȘȚȓȓȇ�ȈыȒȇ�ȔȇȏȈȕȒȣȟеȐ�
б)�ȏȜ�ȗȇȎȔȕȘтȣ�ȈыȒȇ�ȔȇȏȓеȔȣȟеȐ�
в)�ȏȜ�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȈыȒȕ�ȔȇȏȓеȔȣȟȏȓ�
г)�ȏȜ�ȞȇȘтȔȕе�ȈыȒȕ�ȔȇȏȈȕȒȣȟȏȓ�

�

î� ��

�

î��

î���î�

D) x �� î� � î��
�x � î�� î��

б) x î� �î� î��
x ��� î��� � �
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12.�Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы�
ȇ)�ǾеȓȚ�ȗȇвȔȕ�ȘȗеȋȔее�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȕе�ȞȏȘеȒ�²���²��ȏ�²�"
б)�ǸȗеȋȔее�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȕе�ȞетыȗеȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�²���ǬȘȒȏ�тȗȏ�ȏȎ�ȤтȏȜ�ȞȏȘеȒ�ȈȚȋȚт�²���²���
ȏ�²����тȕ�ȞеȓȚ�ȈȚȋет�ȗȇвȔȕ�Ȟетвеȗтȕе�ȞȏȘȒȕ"
в)�ǸȗеȋȔее�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȕе�ȋвȚȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȕ�²����Ƕȗȏ�ȖȗȏȈȇвȒеȔȏȏ�ȑȇȑȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȑ�Ȥтȏȓ�
ȞȏȘȒȇȓ�ȘȗеȋȔее�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȕе�ȈȚȋет�ȗȇвȔȕ�²�"

11.�ǴȇȐȋȏте�ȘȗеȋȔее�ȇȗȏțȓетȏȞеȘȑȕе�ȋȇȔȔыȜ�ȞȏȘеȒ��

D)�²����²���²���� б)�����²����²����²������� в)�²�����²����²����²��

14.�Ǳȇȑȏе�ȞȏȘȒȇ�ȖȕȒȚȞȇтȘȦ�Ȕȇ�выȜȕȋе��еȘȒȏ�ȖȗȏȓеȔȏтȣ�ȇȒȊȕȗȏтȓ�ȑ�ȋȇȔȔыȓ�ȞȏȘȒȇȓ"�

13.�ǴȇȐȋȏте�ȞȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�ȎȇȋȇȔȔыȓ�Ȕȇ�ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ�тȕȞȑȇȓ��ȏ�выȞȏȘȒȏте�ȎȔȇ�
ȞеȔȏȦ�выȗȇȍеȔȏȐ�

²������ab �²������nka���²����Ă�b����� �²�������n���k���m)

D)�
²�� ²��

b a
� �� ��

б)� nk m
²�� ²�� ²�� � �� �� ��

15.�ǧȔȇȗ�ȏ�ǸȇȈȏȔȇ�ȘȋеȒȇȒȏ�ȓȏȟеȔȣ�ȋȒȦ�ȘȕȗевȔȕвȇȔȏȐ�Ȗȕ�ȘтȗеȒȣȈе�
ȏȎ�ȒȚȑȇ��ȏ�Ț�ȑȇȍȋȕȊȕ�ȈыȒȕ�Ȗȕ���ȖȕȖытȕȑ��ǩ�ȖеȗвыȜ�ȞетыȗеȜ�ȖȕȖытȑȇȜ�
ǧȔȇȗ�ȖȕȖȇȒ�ȘтȗеȒȕȐ�в�ȞȇȘтȏ�ȓȏȟеȔȏ�Ș�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔыȓȏ�ȞетȔыȓȏ�
ȞȏȘȒȇȓȏ��ǩ�ȕȘтȇȒȣȔыȜ�ȖȕȖытȑȇȜ�ȕȔ�ȔȇȈȗȇȒ����ȕȞȑȕв��ȖȕȖȇв�в�ȞȇȘтȏ�
ȓȏȟеȔȏ�Ș�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȕȞȑȕв�ȕȔ�ȔȇȈȗȇȒ�Ȗȗȏ�ȑȇȍȋȕȐ�ȖȕȖытȑе"
��ǩ�ȖеȗвыȜ�ȞетыȗеȜ�ȖȕȖытȑȇȜ�ǸȇȈȏȔȇ�ȖȕȖȇȒȇ�в�ȞȇȘтȏ�Ș�ȞȏȘȒȇȓȏ����
²��� ²��� ²���ǩ�ȞȇȘтȏ�Ș�ȑȇȑȏȓȏ�ȞȏȘȒȇȓȏ�ȋȕȒȍȔы�ȖȕȖȇȘтȣ�ȋве�ȖȕȘȒеȋȔȏе��
Șт�ȗеȒы�ǸȇȈȏȔы��ȞтȕȈы�ȕȔȇ�ȖȕȈеȋȏȒȇ"�ǸȑȕȒȣȑȕ�тȕȊȋȇ�ȕȞȑȕв�ȕȔȇ�ȔȇȈеȗет"

�� 6 ²�7 � ²�

10.� ǩȖȏȟȏте� ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе� ȞȏȘȒȇ� в� ȖȚȘтые� ȑȒетȑȏ�� ȏȘȖȕȒȣȎȚȦ� ȘвȦȎȣ� ȓеȍȋȚ� ȚȓȔȕȍеȔȏеȓ� ȏ�
ȋеȒеȔȏеȓ�

D)� б)� в)�²�
 ²

² � �

ೝ
²



²
²ೝ

²�

D) б)�ǴȇȞȇȒȕ

ǱȕȔеȝ

Ǵет ǫȇ

ǴȇȞȇȒȕ

ǱȕȔеȝ

Ǵет ǫȇ

�²����²�a�Ă�� �²������_a_��ჺ�� ²���²������c �²c)��²�_c���_

ǩвеȋȏте�ȞȏȘȒȕ�a� ǩвеȋȏте�ȞȏȘȒȕ�c�

a���²� ²�����c����

a� ����²����²�������²���²� c  ����²������²���²����²��

La
yih
ə



ǷȇȎȋеȒ�����ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ���

STEAMSTTTEAAMM ЭКСǹРЕМАЛȃНАЯ ǹЕМПЕРАǹУРА И АБСОЛЮǹНȂǰ НОЛȃ

Ǵȇȟȇ� ȖȒȇȔетȇ� ȏȘȖытывȇет� ȗеȎȑȏе� ȏȎȓеȔеȔȏȦ� теȓȖеȗȇтȚȗы� в�
ȗеȎȚȒȣтȇте�ȊȒȕȈȇȒȣȔȕȊȕ�ȖȕтеȖȒеȔȏȦ��ǩȕ�вȘеȓ�ȓȏȗе�ȗȇȘтȚт�Șȗеȋ�
Ȕȏе�теȓȖеȗȇтȚȗы��ǪȒȕȈȇȒȣȔȕе�ȖȕтеȖȒеȔȏе�Ȗȗȏвȕȋȏт�ȑ�Ȗȕвыȟе�
Ȕȏȥ�ȘȗеȋȔеȐ�теȓȖеȗȇтȚȗы�в�ȜȕȒȕȋȔыȜ�ȗеȊȏȕȔȇȜ��Ȟтȕ�Ȗȗȏвȕȋȏт�
ȑ�тȇȦȔȏȥ�ȒеȋȔȏȑȕв��ǧ�вȕт�Ȕȇ�ȥȊе�ǪȗеȔȒȇȔȋȏȏ�теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȘȔȏ�
ȍȇетȘȦ�в�ȕȈȒȇȘтȏ�Ȗȕȋ�ȔȇȎвȇȔȏеȓ�´ǼȕȒȕȋȔȇȦ�ȑȇȖȒȦµ��&ROG %ORE��
ǩ� ȔȇȚȞȔыȜ� ȏȘȘȒеȋȕвȇȔȏȦȜ�ȟȑȇȒȇ� ǱеȒȣвȏȔȇ� ȏȘȖȕȒȣȎȚетȘȦ� ȋȒȦ�
ȏȎȓеȗеȔȏȦ� ȕȞеȔȣ� ȔȏȎȑȏȜ� теȓȖеȗȇтȚȗ�� �� Ǳ� ²� ȔȕȒȣ� ȊȗȇȋȚȘȕв�
ǱеȒȣвȏȔȇ�ȔȇȎывȇетȘȦ�абсолютным нулем температуры.�Ȅтȇ�
теȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȦвȒȦетȘȦ�Șȇȓыȓ�ȔȏȎȑȏȓ�ȖȗеȋеȒȕȓ�
теȓȖеȗȇтȚȗы��ȑȕтȕȗыȐ�теȕȗетȏȞеȘȑȏ�ȓȕȍет�вы�
ȋеȗȍȇтȣ�теȒȕ�
1. Ǵȇ�ȕȘȔȕве�ȗȏȘȚȔȑȇ�выȗȇȎȏте�țȕȗȓȚȒȕȐ�ȘвȦȎȣ�
теȓȖеȗȇтȚȗȔыȜ�ȟȑȇȒ�ǽеȒȣȘȏȦ���Ǹ��ȏ�ǱеȒȣвȏȔȇ��Ǳ���
2.� ǸȕȈеȗȏте� ȏȔțȕȗȓȇȝȏȥ� ȕ� тȇȑ� ȔȇȎывȇеȓȕȐ�
ȕȈ�ȒȇȘтȏ�´ǼȕȒȕȋȔȇȦ�ȑȇȖȒȦµ��&ROG %ORE��ȏ�ȖȕȘȒеȋ�
ȘтвȏȦȜ�� ȑȕтȕȗые� ȓȕȍет� выȎвȇтȣ� Ȥтȇ� ȕȈȒȇȘтȣ��
Ǯȇ�Ȗȏȟȏте� ȘȇȓȚȥ� ȔȏȎȑȚȥ� теȓȖеȗȇтȚȗȚ� в� ȤтȕȐ�
ȓеȘтȔȕȘтȏ�в�ȊȗȇȋȚȘȇȜ�ǱеȒȣвȏȔȇ��
3. ǴȇȎȕвȏте�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȕȈȒȇȘтеȐ�Ȕȇ�ǮеȓȒе��Ȋȋе�ȈыȒȏ�ȎȇțȏȑȘȏȗȕвȇȔы�Șȇȓые�ȔȏȎȑȏе�ȏ�Șȇȓые�
выȘȕȑȏе�теȓȖеȗȇтȚȗы��ǩыȞȏȘȒȏте�ȗȇȎȔȏȝȚ�ȓеȍȋȚ�ȘȇȓȕȐ�ȔȏȎȑȕȐ�ȏ�ȘȇȓȕȐ�выȘȕȑȕȐ�теȓȖеȗȇ�
тȚȗȕȐ��ǮȇȖȏȟȏте�ȤтȚ�ȗȇȎȔȏȝȚ�Ȗȕ�ȟȑȇȒе�ǽеȒȣȘȏȦ���Ǹ��ȏ�ǱеȒȣвȏȔȇ��Ǳ����
4. ǸȕȈеȗȏте�ȏȔțȕȗȓȇȝȏȥ�ȕȈ�ȇȈȘȕȒȥтȔȕȓ�ȔȚȒе�теȓȖеȗȇтȚȗы�ȏ�теȒȇȜ�вȕ�ǩȘеȒеȔȔȕȐ�Ș�теȓȖе�
ȗȇтȚȗȕȐ��ȈȒȏȎȑȕȐ�ȑ�ȔеȐ��ǶȕȋȊȕтȕвȣте�ȖȗеȎеȔтȇȝȏȥ�Ȕȇ�теȓȚ�´ǳȕȍȔȕ�Ȓȏ�ȖȕȒȚȞȏтȣ�ȇȈȘȕȒȥт�
ȔыȐ�ȔȕȒȣ�теȓȖеȗȇтȚȗы"µ

Решите задачу, составив выражение.
17.�ǨȇȑȚ�²�ȘȇȓȇȦ�ȔȏȎȑȕȗȇȘȖȕȒȕȍеȔȔȇȦ�Ȗȕ�ȚȗȕвȔȥ�ȓȕȗȦ�ȘтȕȒȏȝȇ�в�
ȓȏȗе��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�Ȕȏȍе�ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔ�Ȋȕȗȕȋ���
ȓȕȍȔȕ�выȗȇȎȏтȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ�ȞȏȘȒȕȓ��Ȅтȕ�ȞȏȘȒȕ�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�
ȈȕȒȣȟе�� Ȟеȓ� ȚвеȒȏȞеȔȔȕе� в� �� ȗȇȎȇ� ȔȇȏȈȕȒȣȟее� ȋвȚ�ȎȔȇȞȔȕе�
ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ�
�� ǩыȗȇȎȏте� ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔыȓ� ȞȏȘȒȕȓ�� Ȕȇ� ȘȑȕȒȣȑȕ� ȓетȗȕв� Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔ�Ȋȕȗȕȋ�ǨȇȑȚ�
��ǫеȒеȔȏе�ȤтȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�Ȕȇ����ȖȕȑȇȎывȇет��Ȕȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ� ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔ�ǧȓȘтеȗȋȇȓ��Ǵȇ� ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв� Ȕȏȍе�
ȚȗȕвȔȦ�ȓȕȗȦ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�ǧȓȘтеȗȋȇȓ"
��Ǳȇȑȕвȇ�ȗȇȎȔȏȝȇ�ȓеȍȋȚ�ȚȗȕвȔȦȓȏ�ǨȇȑȚ�ȏ�ǧȓȘтеȗȋȇȓȇ"

16.�ǧȐȔȚȗ�ȏ�Ǹȇȓȏȗ�ȎȇȋȚȓȇȒȏ�Ȗȕ�ȕȋȔȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ��ǧȐȔȚȗ��Țȓ�
Ȕȕ�ȍȏв� ȎȇȋȚȓȇȔȔȕе� ȞȏȘȒȕ� Ȕȇ� �� ȏ� ȖȗȏȈȇвȏв� ���� ȖȕȒȚȞȏȒȇ�
ȞȏȘȒȕ����ǧ�Ǹȇȓȏȗ��ȕтȔȦв�ȏȎ�ȎȇȋȚȓȇȔȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ���ȏ�ȗȇȎȋеȒȏв�
ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȞȏȘȒȕ�Ȕȇ����ȖȕȒȚȞȏȒ�ȞȏȘȒȕ�²���Ǿȣе�ȎȇȋȚȓȇȔȔȕе�
ȞȏȘȒȕ�ȈыȒȕ�ȓеȔȣȟе"�Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ"�

" ""

ǹеȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȑȏȖеȔȏȦ�
вȕȋы

ǹеȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȎȇȓеȗȎȇ�
ȔȏȦ�вȕȋы

ǹеȓȖеȗȇтȚȗȇ�ȞеȒȕвеȑȇ

����.

����.
����.

���°& ���°F

��°& ��°F
��°F�°&

ǱеȒȣвȏȔ ǽеȒȣȘȏȐ ǻȇȗеȔȊеȐт

ǧȈȘȕȒȥтȔыȐ�ȔȕȒȣ��. ²���°F²���°&
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ȕȖȗеȋеȒȦтȣ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞȑȏ�в�
ȖȗȦ�ȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
ȔȇȜȕȋȏтȣ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣ�
ȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
выȞȏȘȒȦтȣ�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȔеȑȕтȕȗыȜ�țȏȊȚȗ�
в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
ȖȗȏȓеȔȦтȣ�Șȏȓȓетȗȏȥ�ȏ�ȋвȏȍеȔȏе�
в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе��

x

x

x

x

ǸȏȘșеȓȇ ȑȕȕȗдȏȔȇș ȏȘȖȕȒȣзȚеșȘȦ дȒȦ șȕȞȔȕгȕ ȕȖ�
ȗе деȒеȔȏȦ ȓеȘșȕȖȕȒȕжеȔȏȦ ȕбȡеȑșȕв� ǩ ȘȏȘșеȓе 
ȑȕȕȗдȏȔȇș ȗȇȘȖȕȒȕжеȔȏе ȕбȡеȑșȇ зȇдȇеșȘȦ в Șȕȕș  �
веșȘșвȏȏ Ș șȕȞȑȕȐ ȔȇȞȇȒȇ ȏ ȕȘȦȓȏ ȑȕȕȗдȏȔȇș� Ǵȇ�
Ȗȗȏ ȓеȗ� двȏжеȔȏе ȘȇȓȕȒеșȕв ȏ ȑȕȗȇбȒеȐ� ȏз ȓе Ȕе�
Ȕȏе ȓеȘșȕȖȕȒȕжеȔȏȦ дȏȘșȇȔȝȏȕȔȔȕ ȚȖȗȇвȒȦеȓȢȜ 
ȗȕ бȕșȕв ȗегȚȒȏȗȚȥșȘȦ *36 ȏ ȗȇзȒȏȞȔȢȓȏ Ȕȇвȏ�
гȇ ȝȏȕȔȔȢȓȏ ȘȏȘșеȓȇȓȏ Ȕȇ ȑȕȕȗдȏȔȇșȔȕȐ Șеșȑе� 
*36 �*OREDO 3RVLWLRQLQJ 6\VWHP ² глобальная по зи
ȝионируюȠая система) ² Ȥșȕ ȘȖȚșȔȏȑȕвȇȦ Ȕȇ вȏ�
гȇ ȝȏȕȔȔȇȦ ȘȏȘșеȓȇ� Ǹ ȖȕȓȕȠȣȥ ȤșȕȐ ȘȏȘșеȓȢ Ȗȕ�
ȒȚȞȇеșȘȦ ȏȔțȕȗȓȇȝȏȦ ȕ ȓеȘșȕȔȇȜȕждеȔȏȏ ȕбȡеȑșȇ 
в ȕȖȗедеȒеȔȔȕе вȗеȓȦ�

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȋȇȔ�ȖȒȇȔ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�
��ǧȔȇȗ�ȏ�ǸȇȈȏȔȇ�ȘȕȟȒȏ�Ȕȇ�ȕȘтȇȔȕвȑе�в�
тȕȞȑе�'��ǸȇȈȏȔȇ�ȋȕȟȒȇ�ȋȕ�ȋȕȓȇ��ȖȗȕȐȋȦ�
Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�ввеȗȜ�ȏ���еȋȏȔȏȝȚ�вȒевȕ��
ǩ�ȑȇȑȚȥ�тȕȞȑȚ�ȕȔȇ�ȖȗȏȟȒȇ"
��ǫȕȓȇ�ǧȔȇȗȇ�ȏ�ǸȇȈȏȔы�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔы�
ȘȏȓȓетȗȏȞȔȕ�ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�ȕȘȏ�ɭ��ǴȇȐ�
ȋȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�ȋȕȓȇ�ǧȔȇȗȇ��ǸȑȕȒȣȑȕ�
еȋȏȔȏȝ� ȘȕȘтȇвȒȦет� ȗȇȘȘтȕȦȔȏе� ȓеȍȋȚ�
ȋȕȓȇȓȏ�ǧȔȇȗȇ�ȏ�ǸȇȈȏȔы"
��ǸȑȕȒȣȑȕ�еȋȏȔȏȝ�ввеȗȜ�ȏ�вȒевȕ�ȕт�ȕȘ�
тȇ�Ȕȕвȑȏ� ȋȕȒȍеȔ� ȖȗȕȐтȏ� ǧȔȇȗ�� ȞтȕȈы�
ȋȕȐ�тȏ�ȋȕ�ȋȕȓȇ"

Прямоугольная 
система 
координат
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В Ȥтой главе вы научитесь�
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Прямоугольная система координат����

Ǵȇ�ȗȏȘȚȔȑе�ȋȕȓ�ȄȒȣȜȇȔȇ�ȗȇȘȖȕȒȕ�
ȍеȔ�в�ȔȇȞȇȒе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��
�� ǱȚȋȇ� Ȗȗȏȋет� ȄȒȣȜȇȔ�� еȘȒȏ� ȕȔ�
ȖȗȕȐ�ȋет�Ȕȇ���еȋȏȔȏȝы�вȖȗȇвȕ�ȏ���
еȋȏȔȏȝы�ввеȗȜ�ȕт�ȋȕȓȇ"
�� Ǳȇȑȏȓ� ȕȈȗȇȎȕȓ� ȄȒȣȜȇȔ� ȓȕȍет�
ȋȕȐ�тȏ� ȋȕ� ȗȇȎвȒеȑȇтеȒȣȔȕȊȕ� ȝеȔ�
тȗȇ��теȇтȗȇ�ȏȒȏ�ȓȇȊȇȎȏȔȇ"�
��Ǳȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�ȓȕȍȔȕ�ȎȇȖȏȘȇтȣ�
ȑȕȕȗ�ȋȏȔȇты� ȤтȏȜ� ȓеȘт�� ȖȗȕȋȒȏв�
ȕȘȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�вȒевȕ�ȏ�вȔȏȎ"

��ǳеȘтȕȖȕȒȕȍеȔȏе�тȕȞȑȏ�Ȕȇ�ȖȒȕȘȑȕȘтȏ�ȓȕȍȔȕ�ȕȖȗеȋе��Ȓȏтȣ�
Ȗȕ�ȊȕȗȏȎȕȔтȇȒȣȔȕȐ�ȏ�веȗтȏȑȇȒȣȔȕȐ�ȕȘȦȓ ȑȕȕȗдȏ Ȕȇș��Ȗȗȕ�
веȋеȔȔыȓ�ȖеȗȖеȔȋȏȑȚȒȦȗȔȕ�ȋȗȚȊ�ȋȗȚȊȚ��Ǫȕȗȏ�ȎȕȔ�тȇȒȣȔȇȦ�
ȕȘȣ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȕȘȣȥ ȇбȘȝȏȘȘ �ȕȘȣ x)��ȇ�веȗ���тȏ�ȑȇȒȣȔȇȦ�²
ȕȘȣȥ ȕȗдȏȔȇș �ȕȘȣ y)��ОȘȏ�ȚȑȇȎывȇȥт�Ȕȇ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�
ȔȇȖȗȇвȒеȔȏе�� ȏ� Ȕȇ� ȔȏȜ� выȈȏ�ȗȇȥт�ȘȦ� еȋȏȔȏȞȔые� ȕтȗеȎȑȏ�
ȕȋȏȔȇȑȕвȕȐ� ȋȒȏȔы�� ǹȕȞȑȇ� Ȗе��ȗеȘеȞеȔȏȦ� ȕȘеȐ� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
ȕȈȕȎȔȇȞȇетȘȦ�ȞеȗеȎ�О�ȏ�Ȕȇ��ȎывȇетȘȦ�ȔȇȞȇȒȕȓ ȑȕȕȗдȏȔȇș�
ОȖȗеȋеȒеȔȔȇȦ� тȇȑȏȓ�ȕȈ�ȗȇȎȕȓ� ȘȏȘтеȓȇ� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�ȔȇȎы�
вȇетȘȦ�ȖȗȦȓȕȚгȕȒȣȔȕȐ ȘȏȘ șеȓȕȐ ȑȕȕȗдȏȔȇș ȏȒȏ�деȑȇȗ�
șȕвȕȐ ȘȏȘșеȓȕȐ ȑȕȕȗдȏȔȇș�
ǶȒȕȘȑȕȘтȣ��Ȕȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�ȎȇȋȇȔȇ�ȘȏȘтеȓȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȔȇȎы�
вȇетȘȦ� ȑȕȕȗдȏȔȇșȔȕȐ ȖȒȕȘȑȕȘșȣȥ�� ǳеȘтȕȖȕȒȕȍеȔȏе� ȑȇȍ��
�ȋȕȐ�тȕȞȑȏ�Ȕȇ�ȖȒȕȘȑȕȘтȏ�ȕȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȖȇȗȕȐ ȑȕȕȗ  дȏ Ȕȇș 
(x��y���ǴȇȖȗȏȓеȗ��О���������A ����²����ǩ�Ȗȇȗе�ȑȕȕȗȋȏ�Ȕȇт�Ȗеȗ�
вȇȦ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȇ�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȇбȘȝȏȘ ȘȕȐ șȕȞ ȑȏ��ȇ�втȕ�ȗȇȦ�
ȑȕȕȗȋȏȔȇтȇ�²�ȕȗдȏȔȇșȕȐ șȕȞȑȏ�
��ǾтȕȈы�ȚȑȇȎȇтȣ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�ȒȥȈȕȐ�тȕȞȑȏ�A�в�ȖȗȦȓȕ�ȚȊȕȒȣ�
ȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȕт�ȤтȕȐ�тȕȞȑȏ�ȑ�ȕȘȦȓ�ȇȈȘ�ȝȏȘȘ�ȏ�
ȕȗȋȏȔȇт� ȖȗȕвȕȋȦтȘȦ� ȖеȗȖеȔȋȏȑȚȒȦȗȔые� ȒȏȔȏȏ�� Ǹȕȕт�
ветȘтвȚȥȠȏе�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞеȑ�ȖеȗеȘеȞеȔȏȦ�Ș�Ȥтȏȓȏ�ȕȘȦ�
ȓȏ�ȖȗеȋȘтȇвȒȦȥт�ȘȕȈȕȐ�ȇȈȘȝȏȘȘȚ�ȏ�ȕȗȋȏȔȇтȚ�тȕȞȑȏ�A.
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Отȓетȣте�Ȕȇ�ȖȗȦ�ȓȕ�ȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�тȕȞȑȏ��
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ȋȏȔȇтȇȓ��ȖȗȕȞȏтȇȐте�ȖȕȒȚȞеȔȔȕе�ȘȒȕвȕ��

в��Ǳȇȑȏе�ȋве�тȕȞȑȏ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔы�Ȕȇ�ȖȗȦȓȕȐ��ȖȇȗȇȒ�
ȒеȒȣȔȕȐ�ȕȘȏ�ȇȈȘȝȏȘȘ"
Ȋ��Ǳȇȑȏе�ȋве�тȕȞȑȏ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔы�Ȕȇ�ȖȗȦȓȕȐ��ȖȇȗȇȒ�
ȒеȒȣȔȕȐ�ȕȘȏ�ȕȗȋȏȔȇт"
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то вой системой координат�в�ȞеȘтȣ�țȗȇȔȝȚȎȘȑȕȊȕ�ȓȇтеȓȇ�
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ȊȕȗȏȎȕȔтȇȒȣȔȕȓ�ȏ�веȗтȏȑȇȒȣȔȕȓ�ȔȇȖȗȇвȒеȔȏȦȜ��Ƕȗȏ�Ȥтȕȓ�
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ǴȇȜȕȋȏтȘȦ�ȓȕȋȚȒȣ�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȕȗȋȏȔȇт�
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ǴȇȗȏȘȚȐте� ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȚȥ� ȘȏȘтеȓȚ� ȑȕȕȗȋȏȔȇт� ȏ� ȕтȓетȣте� тȕȞȑȏ�� Ƕȕ� ȋȒȏȔе� Ȋȕȗȏ�
ȎȕȔтȇȒȣȔȕȊȕ� ȕтȗеȎȑȇ� ȕȖȗеȋеȒȏте� ȖȕȋȜȕȋȦȠȚȥ� ȑȕȕȗȋȏȔȇтȚ� в� ȖȚȘтȚȥ� ȑȒетȑȚ�� ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȘȒȚȞȇев�ȓȕȍет�Ȉытȣ"
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ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏȜ�ȘтȕȗȕȔ�
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Ȉ��G ����²���ȏ�H ����²�� Ȋ��K �²���²���ȏ�L �²���²�� H��N ����²���ȏ�M ����²���

D�

A ����� ���ȏ�B ������
AB� �� Ȉ�

C ����� ���ȏ�D ����²��
CD� �� в�

M �²������ȏ�D �²���� ��

MN� �� Ȋ�

E ����²���ȏ�F ����� ��

EF� ��

x

ОБРАЗЕЦ  
ǷеȟеȔȏе ǵбȡȦȘȔеȔȏе

A �²�������B���������C ��������D �²�����

AB� �DC� �_²��²��_� �_²��_� ����
BC� �AD� _��²��_� ����

SABCD� �AB�Ă�BC� ����Ã��� ���
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ǷȇȎȋеȒ�����ǶȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȇȦ�ȘȏȘтеȓȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт���

Ǳȇȑȏе�тȗȏ�тȕȞȑȏ�ȏȎ�ȎȇȋȇȔȔыȜ�ȘȒеȋȚет�ȘȕеȋȏȔȏтȣ��ȞтȕȈы�ȖȕȒȚȞȏȒȘȦ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔыȐ�тȗе�
ȚȊȕȒȣȔȏȑ"

��

D��A �²�����   B ������   C �²���²��   D ������ Ȉ��A ������   B �²���²��   C ����²��   D �²�����

ǴȇȗȏȘȚȐте�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑ��веȗȟȏȔы�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�в�ȎȇȋȇȔȔыȜ�тȕȞȑȇȜ��ǩыȞȏȘȒȏ�
те�Ȗеȗȏȓетȗ�ȏ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȤтȕȊȕ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȏȑȇ�

��

D��A �²���²�����B �²��������C ���������D ����²������ в��K �²���²�����L ���������M �²��������N ����²�����

Ȉ��M �²��������N �²��������P ���������K ������������ Ȋ��P �²��������R  �²��������S ���������T  ���������������

ǴȇȗȏȘȚȐте�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑ��веȗȟȏȔы�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȔȇȜȕȋȦтȘȦ�в�ȎȇȋȇȔȔыȜ�тȕȞȑȇȜ��ȏ�выȞȏȘȒȏте�
еȊȕ�ȖȒȕȠȇȋȣ�

��

D��A �²��������B ��������C ������ в��K ����²�����L ����²�����M ���������

Ȉ��D ����²����E �²���²����F �������������� Ȋ��A (–��������B ���������C ������

�� ǧȐȔȚȗ�ȔȇȗȏȘȕвȇȒȇ�ȑвȇȋȗȇт��веȗȟȏȔы�ȑȕтȕȗȕȊȕ�ȗȇȘȖȕȒȕȍеȔы�вȕ�
��Ȑ�Ȟетвеȗтȏ��ОȋȔȇ�ȏȎ�веȗȟȏȔ�ȤтȕȊȕ�ȑвȇȋȗȇтȇ�ȔȇȜȕȋȏтȘȦ�в�тȕȞȑе�
�²�������ȇ�ȋȗȚȊȇȦ�²�в�тȕȞȑе��²�������
��ОȖȗеȋеȒȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�ȕȘтȇȒȣȔыȜ�веȗȟȏȔ�ȑвȇȋȗȇтȇ�
��ǩыȞȏȘȒȏте�Ȗеȗȏȓетȗ�ȏ�ȖȒȕȠȇȋȣ�ȑвȇȋȗȇтȇ��

�� ǷȇȘȖȕȒȕȍеȔȏе�ȔеȑȕтȕȗыȜ�ȑȕȓȔȇт���Ȋȕ�Ȥтȇȍȇ�ȟȑȕȒы�
ȏȎȕȈȗȇȍеȔȕ�Ȕȇ�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
в�ȓȇȘȟтȇȈе����������
��ǴȇȖȏȟȏте�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�тȕȞȑȏ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȐ�
ȑȇȍȋȕȓȚ�ȑȇȈȏȔетȚ��ȎȇȋȇȔȔȕȓȚ�в�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�
ȈȏȈȒȏȕтеȑȕȐ�ȏ�ȑȇȈȏȔетȕȓ�67($0"
��Ǵȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȓетȗȕв�ȈȕȒȣȟе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�
țȏȎȏȞеȘȑȕȐ�ȒȇȈȕȗȇтȕȗȏеȐ�ȏ�ȘтȕȒȕвȕȐ��Ȟеȓ�
ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȒȇȈȕȗȇтȕȗȏеȐ�ȏ�ȈȏȈȒȏȕтеȑȕȐ"
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Ǩиблиотека

S

Ǳабинет 67($0

B

 Ǹтоловая

�� Ƕȕ�ȓеȗе� ȚȋȇȒеȔȏȦ� ȕт� ȤȖȏȝеȔтȗȇ� ȎеȓȒетȗȦȘеȔȏȦ�
еȊȕ�ȋеȐȘтвȏе�ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ��ǸȕтȗȚȋȔȏȑȏ�ȘеȐȘȓȕȒȕ�
ȊȏȞеȘȑȕȐ�ȘтȇȔȝȏȏ�ȕȖȗеȋеȒȏȒȏ��Ȟтȕ�ȤȖȏȝеȔтȗ�Ȏеȓ�
ȒетȗȦȘеȔȏȦ�ȔȇȜȕȋȏȒȘȦ�в�тȕȞȑе�А��²���²���в�ȘȏȘтеȓе�
ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȇ�Șȇȓȕе�ȋȇȒȣȔее�ȓеȘтȕ��Ȋȋе�ȕȠȚȠȇȒȏȘȣ�
ȑȕȒеȈȇȔȏȦ��²�Ȥтȕ�тȕȞȑȇ�В������²����ǬȘȒȏ���еȋȏȔȏȝȇ�
ȘȕȕтветȘтвȚет����ȑȓ�в�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȑȇȑȕв�
ȗȇȋȏȚȘ�ȗȇȘ�Ȗȗȕ�ȘтȗȇȔеȔȏȦ�ȎеȓȒетȗȦȘеȔȏȦ"

B �����²��A �²���²��Решение задач
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Симметрия и перемещение 
в прямо угольной системе координат

����

ǧȔȇȗ�Ȕȇ�ȈȚȓȇȊе�в�ȑȒетȑȚ�ȔȇȗȏȘȕвȇȒ�в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�
ȑȕȕȗȋȏȔȇт�ȏȎȕȈȗȇȍеȔȔȚȥ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�țȏȊȚȗȚ�
��ǬȘȒȏ�ȕȔ�ȘȒȕȍȏт�ȤтȚ�ȈȚȓȇȊȚ�Ȗȕ�ȕȘȏ�ȕȗȋȏȔȇт��тȕ�в�ȑȇȑȚȥ�Ȟет�
веȗтȣ� ȖȕȖȇȋет� ȎеȗȑȇȒȣȔȕе� ȕтȗȇȍеȔȏе� țȏȊȚȗы"� Ǳȇȑ� ȓȕȍȔȕ�
ȔȇȐтȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�веȗȟȏȔ�ȤтȕȐ�țȏȊȚȗы"
��ǬȘȒȏ�ȕȔ�ȘȒȕȍȏт�ȤтȚ�ȈȚȓȇȊȚ�Ȗȕ�ȕȘȏ�ȇȈȘȝȏȘȘ�� тȕ�в�ȑȇȑȚȥ�Ȟет�
веȗтȣ� ȖȕȖȇȋет� ȎеȗȑȇȒȣȔȕе� ȕтȗȇȍеȔȏе� țȏȊȚȗы"� Ǳȇȑ� ȓȕȍȔȕ�
ȔȇȐтȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇты�веȗȟȏȔ�ȤтȕȐ�țȏȊȚȗы"

�� ǬȘȒȏ� в� ȘȏȘтеȓе� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�� Ȕе� ȓеȔȦȦ� ȇȈȘȝȏȘȘȚ� тȕȞȑȏ���
ȎȇȓеȔȏтȣ� ȕȗȋȏȔȇтȚ� Ȕȇ� ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȚȥ�� тȕ� ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�
șȕȞȑȇ� ȘȏȓȓеșȗȏȞȔȇȦ ȕșȔȕȘȏșеȒȣȔȕ ȕȘȏ ȇбȘȝȏȘȘ�

A �î������ମ�A���î���²��
�� ǬȘȒȏ� в� ȘȏȘтеȓе� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�� Ȕе� ȓеȔȦȦ� ȕȗȋȏȔȇтȚ� тȕȞȑȏ���
ȎȇȓеȔȏтȣ� ȇȈȘȝȏȘȘȚ� Ȕȇ� ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔȚȥ�� тȕ� ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�
șȕȞȑȇ� ȘȏȓȓеșȗȏȞȔȇȦ ȕșȔȕȘȏșеȒȣȔȕ ȕȘȏ ȕȗдȏȔȇș��

A (î������ମ�A��(2�����

Симметрия в прямоугольной системе координат

ǻȏȊȚȗȇ��ȘȏȓȓетȗȏȞȔȇȦ�ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�ȕȘȏ�ȇȈȘȝȏȘȘ�ȏȒȏ�ȕȗȋȏȔȇт��ȑȕȔȊȗȚȤȔтȔȇ�ȏȘȜȕȋȔȕȐ�țȏ�
ȊȚȗе��ǴȇȖȗȏȓеȗ��Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȏ�АВɋ�ȏ�A�B�C��ȑȕȔȊȗȚȤȔтȔы��

Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȕȈȕȘȔȕвȇтȣ�тȕ��Ȟтȕ�ȋȒȏȔы�ȕтȗеȎȑȕв��Șȏȓ�
ȓетȗȏȞȔыȜ�ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�ȕȘȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ȗȇвȔы"

��ǫȒȦ�ȖȕȘтȗȕеȔȏȦ�țȏȊȚȗы��ȘȏȓȓетȗȏȞȔȕȐ�ȎȇȋȇȔȔȕȓȚ�ȓȔȕȊȕ�����
ȚȊȕȒȣȔȏȑȚ�� ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ� ȕȘȏ� ȇȈȘȝȏȘȘ� ȏȒȏ� ȕȗȋȏȔȇт�� ȕтȓе��
Ȟȇȥт� ȘȏȓȓетȗȏȞȔые� веȗȟȏȔȇȓ� тȕȞȑȏ� ȏ� ȘȕеȋȏȔȦȥт� ȏȜ�
Ȗȕ�Ș��ȒеȋȕвȇтеȒȣȔȕ�� ǴȇȖȗȏȓеȗ�� еȘȒȏ� ȖȕȘтȗȕȏтȣ� țȏȊȚȗȚ�� Șȏȓ�
ȓет�ȗȏȞȔȚȥ� ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ� ȕȘȏ� ȕȗȋȏȔȇт� тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑȚ� АВɋ��
ȏȎȕ��ȈȗȇȍеȔȔȕȓȚ�Ȕȇ�ȗȏȘȚȔȑе��тȕ�ȖȕȒȚȞȏтȘȦ�тȗеȚȊȕȒȣȔȏȑ�A�B�C���
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ȋȏȔȇт��Ǯȇтеȓ�Ȏȇвеȗȟȏте�ȕȗȔȇ�ȓеȔт��Ȕȇ�
ȗȏȘȕвȇв� țȏȊȚȗȚ�� ȘȏȓȓетȗȏȞȔȚȥ� ȋȇȔ�
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KWWSV:��VFUDWFK.PLW.HGX���
Ǳȕȋ�ȋвȏȍеȔȏȦ�тȇȑȍе�ȓȕȍȔȕ�ȘȑȇȞȇтȣ�ȎȋеȘȣ��
KWWSV:��VFUDWFK.PLW.HGX�SURMHFWV����������
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a)�� �������ȔȇȏȈȕȒȣȟее�ȖȗȕȘтȕе�ȞȏȘȒȕ
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г)�� �!�����ȔȇȏȓеȔȣȟее�ȘȕȘтȇвȔȕе�ȞȏȘȒȕ
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Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��ȘȕȘтȇвȏв�ȖȗȕȖȕȗ�
ȝȏȥ�
a)�ǯȎ� ��� ȑȊ� вȏȟȔȏ�ȖȕȒȚȞȇȥт��� ȑȊ� Șȕȑȇ��
ǸȑȕȒȣȑȕ�вȏȟȔȏ�ȖȕтȗеȈȚетȘȦ��ȞтȕȈы�Ȗȕ�
ȒȚȞȏтȣ���ȑȊ�Șȕȑȇ"
б)�ǬȘȒȏ�ȓȇȘтеȗ�ȏȎȊȕтȇвȒȏвȇет����ȋетȇȒеȐ�
Ȏȇ���ȞȇȘȇ��тȕ�Ȏȇ�ȘȑȕȒȣȑȕ�ȞȇȘȕв�ȕȔ�ȏȎȊȕ�
тȕвȏт����ȋетȇȒеȐ"
в)�ОтȔȕȟеȔȏе�ȋевȕȞеȑ�ȏ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв��Ȏȇ��
ȔȏȓȇȥȠȏȜȘȦ�в�ȑȗȚȍȑе��ȗȇвȔȕ���������ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȋевȕȞеȑ�в�ȑȗȚȍȑе��еȘȒȏ�ȓȇȒȣȞȏȑȕв���"
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ǳеȍȋȚ�ȑȇȑȏȓȏ�ȏȎ�веȒȏȞȏȔ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�
ȖȗȦȓȇȦ��ȇ�ȓеȍȋȚ�ȑȇȑȏȓȏ�²�ȕȈȗȇтȔȇȦ"
a)�Ƕеȗȏȓетȗ�ȑвȇȋȗȇтȇ�ȏ�еȊȕ�ȘтȕȗȕȔȇ�
б)�ǷȇȘȘтȕȦȔȏе��ȖȗȕȐȋеȔȔȕе�ȇвтȕȓȕȈȏȒеȓ�
Ș� ȖȕȘтȕȦȔȔȕȐ� ȘȑȕȗȕȘтȣȥ�� ȏ� вȗеȓȦ�� Ȏȇт�
ȗȇȞеȔȔȕе�Ȕȇ�ȖȚтȣ�
в)� ОȈȠȇȦ� ȘтȕȏȓȕȘтȣ�� ȔеȕȈȜȕȋȏȓȇȦ� ȋȒȦ�
ȖȕȑȚȖȑȏ�тȕвȇȗȇ��ȏ�ȝеȔȇ�ȕȋȔȕȐ�еȋȏȔȏȝы�
г)�ǳȇȘȘȇ�теȒȇ�ȏ�еȊȕ�ȕȈȡеȓ�

��

Ответȣте�Ȕȇ�вȕȖȗȕȘы��
a)� Ǳȇȑ� ȓȕȍȔȕ� ȗȇȎȋеȒȏтȣ� ���� ȓȇȔȇтȕв�
ȓеȍ�ȋȚ�ȋвȚȓȦ�ȗȇȈȕтȔȏȑȇȓȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�
�������"�
б) Ǳȇȑ�ȓȕȍȔȕ�ȗȇȎȗеȎȇтȣ�����ȓ�веȗевȑȏ�
Ȕȇ�тȗȏ�ȞȇȘтȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�����������"
в)� Ǳȇȑ� ȓȕȍȔȕ� ȗȇȎȒȏтȣ� �� л� ȍȏȋȑȕȘтȏ� в�
тȗȏ�еȓȑȕȘтȏ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"
г)� Ǳȇȑ� ȓȕȍȔȕ� ȗȇȎȒȕȍȏтȣ� ��� ȑȊ� ȓȚȑȚ� в�
тȗȏ�ȓеȟȑȇ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ����������"

20

ǩ�ȖȚȘтȚȥ�ȑȒетȑȚ�вȖȏȟȏте� тȇȑȕе�ȞȏȘȒȕ��
ȞтȕȈы� ȏȎ� ȞетыȗеȜ� ȖȕȒȚȞеȔȔыȜ� ȞȏȘеȒ�
ȓȕȍ�Ȕȕ�ȈыȒȕ�ȘȕȘтȇвȏтȣ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȥ�
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a) ������������ ��
б) ������������ ��

в) �������������� ��
г) �������������� ��

ǴȇȐȋȏте�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�вȘеȜ�ȞȏȘеȒ��ȑȕтȕ�
ȗые�ȓеȔȣȟе����ȏ�ȈȕȒȣȟе�²���

��Ƕȕ� тȇȈȒȏȝе� ȕȖȗеȋеȒȏте� ȖȗȦȓȚȥ� ȏȒȏ�
ȕȈ�ȗȇтȔȚȥ� ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȘтȣ� ȓеȍȋȚ�
ȖеȗеȓеȔȔыȓȏ��ǫȕȖȕȒȔȏте�тȇȈȒȏȝȚ��
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ȗеȇȒȣȔȕе�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�Ȕȏȓȏ"

��

����Șȓ

ǮȇȖȏȟȏте�ȞȏȘȒȇ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȏе�тȕȞ��
ȑȇȓ���Ȕȇ��ȞȏȘȒȕвȕȐ�ȕȘȏ��ȏ�ȞȏȘȒȇ��Ȗȗȕтȏвȕ�
Ȗȕ�ȒȕȍȔые�ȏȓ��

22

0 �
F E A B C

ǩыȞȏȘȒȏте����
a) _�_�����²�_²�_

б) _²�_2���_²�_

в) _²��_���_²��_������

г) _²��_�����²�_²��_����2

ǷȇȘȖȕȒȕȍȏте���

²� � ²� 8 ²�

б)�в�ȖȕȗȦȋȑе�
ȚȈывȇȔȏȦ

a)�в�ȖȕȗȦȋȑе�
вȕȎȗȇȘтȇȔȏȦ

� � ²� 0 ²�

²�
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���

ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв� ȘȕȘтȇвȒȦет� Ȗеȗвȕе�
ȞȏȘȒȕ�ȕт�втȕȗȕȊȕ"

��

a) ȞȏȘȒȕ���ȕт���
б) ȞȏȘȒȕ����ȕт���

в) ȞȏȘȒȕ����ȕт���
г) ȞȏȘȒȕ����ȕт����

ǸȑȕȒȣȑȕ� ȖȗȕȝеȔтȕв� ȘȕȘтȇвȒȦет� ȕȋȔȇ�
веȒȏȞȏȔȇ�ȕт�ȋȗȚȊȕȐ"

��

a) ��Șȓ�ȕт���ȓ
г) ��ȓȏȔȚты�ȕт���ȞȇȘȇ
в) ���ȊȦȖ��ȕт���ȓȇȔ�

б) ����Ȋ�ȕт���ȑȊ��
Ǵȇ� ȋȏȇȊȗȇȓȓе� ȖȕȑȇȎȇȔȕ� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
țȗȚȑ�тȕвыȜ�ȋеȗевȣев�в�ȘȇȋȚ�
a)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȦȈȒȕ�
Ȕȏ�ȕт�вȘеȜ�ȋеȗевȣев"
б)�ǸȑȕȒȣȑȕ�ȖȗȕȝеȔтȕв�ȘȕȘтȇвȒȦȥт�ȘȒȏ�
вȕ�вые�ȏ�ȇȈȗȏȑȕȘȕвые�ȋеȗевȣȦ�ȕт�вȘеȜ�
ȋеȗевȣев"
в)� Ǳȇȑȏе� ȋеȗевȣȦ� ȘȕȘтȇвȒȦȥт� ���� ȕт�
вȘеȜ�ȋеȗевȣев"
г)� ���� ȕт� ȑȇȑȏȜ� ȋеȗевȣев� ȘȕȘтȇвȒȦȥт�
ȊȗȚ�ȟевые�ȋеȗевȣȦ"

28

Фруктовые деревья в саду

Фруктовые деревья

Ч
ис

ло
 д

ер
ев

ье
в

ȆȈȒȕȔȏ �ǪȗȚȟȏ ǸȒȏвы ǧȈȗȏȑȕȘы ǶеȗȘȏȑȏ

2
�
�
8

10
12
��
��

ОȖȗеȋеȒȏте��ȑ�ȑȇȑȕȐ�Ȟетвеȗтȏ�ȕтȔȕȘȦтȘȦ�
тȕȞȑȏ�

��

A��î�����
E��î���î���

B�����î��
F��î���²��

C���������
G��������

D�����²����
H��î���²��

ǴȇȐȋȏте�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȓеȍȋȚ�ȎȇȋȇȔȔыȓȏ�
тȕȞȑȇȓȏ�

29

a) A��î����ȏ B��î��� в) C��î����ȏ�B������
б) C��î�������ȏ�D������� г) K�����î����ȏ�L�����î��

ǴȇȐȋȏте�ȖȒȕȠȇȋȏ�țȏȊȚȗ�Ș�веȗȟȏȔȇȓȏ�в�
ȎȇȋȇȔȔыȜ�тȕȞȑȇȜ�

��

a) A��²���²�����B��²��������C��������
б) K��²���²����L��²�������M���������N�����²��

ǫȒȏȔȇ� ȗеȈеȗ� ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȊȕ�
ȖȇȗȇȒȒеȒеȖȏ�Ȗе�ȋȇ� ��� �� ȏ� �� еȋȏȔȏȝы��
ǸȑȕȒȣȑȕ�еȋȏȔȏȝ�ȘȕȘтȇвȒȦет�ȗеȈȗȕ�ȑȚȈȇ��
ȕȈȡеȓ� ȑȕтȕȗȕȊȕ� ȗȇвеȔ� ȕȈȡеȓȚ� ȤтȕȊȕ�
ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȊȕ�Ȗȇ�ȗȇȒȒеȒеȖȏȖеȋȇ"

��

ǻȗȇȔȝȚȎȘȑȏȐ� ȓȇтеȓȇтȏȑ� ǧȒȣțȕȔȘ� ȋе�
Ƕȕ�ȒȏȔȣȦȑ� выȘȑȇȎȇȒ� ȘȒеȋȚȥȠȚȥ� Ȋȏ�Ȗȕ�
те�ȎȚ�� ´Любое нечетное число можно 
пред ставить в виде суммы степени 
числа 2 и одного простого числаµ��
Ǵȇ��Ȗȗȏȓеȗ�� ���  � ��� �� ���� ǳȕȍȔȕ� Ȓȏ�
ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�ȞȏȘȒȕ�����тȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ"

��

ǩȕ� вȗеȓȦ� țȒеȟȓȕȈȇ�� ȑȕȊȋȇ� в� ȑȇȍȋыȐ�
ȗȦȋ� выȘтȗȇȏвȇȥтȘȦ� Ȗȕ� �� ȚȞеȔȏȑȇ�� ȕȘ�
тȇетȘȦ���ȞеȒȕвеȑȇ��ȇ�ȑȕȊȋȇ�в�ȑȇȍȋыȐ�ȗȦȋ�
выȘтȗȇȏвȇетȘȦ�Ȗȕ���ȚȞеȔȏȑȕв��ȕȘ�тȇетȘȦ���
ȞеȒȕвеȑȇ��ǱȕȊȋȇ�ȚȞеȔȏȑȏ�выȘтȗȇȏвȇȥтȘȦ�
в� ȑȇȍȋыȐ� ȗȦȋ� Ȗȕ� �� ȞеȒȕвеȑ�� Ȕȏȑтȕ� Ȕе�
ȕȘтȇетȘȦ� в� ȘтȕȗȕȔе�� Ǳȇȑȕе� ȔȇȏȓеȔȣȟее�
ȞȏȘȒȕ�ȚȞеȔȏȑȕв�ȚȞȇȘтвȚет�вȕ�țȒеȟȓȕȈе"

��

Число ХардиРамануджана��ǾȏȘȒȕ������
ȔȇȎывȇетȘȦ�ȞȏȘȒȕȓ�Ǽȇȗȋȏ�ǷȇȓȇȔȚȋȍȇȔȇ��
ǾȏȘȒȕ� ����� ²� Ȥтȕ� ȔȇȏȓеȔȣȟее� ȞȏȘȒȕ��
ȑȕтȕȗȕе�ȓȕȍȔȕ�ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�в�вȏȋе�ȘȚȓ�
ȓы�ȑȚȈȕв�ȋвȚȓȦ�ȗȇȎȒȏȞȔыȓȏ�ȘȖȕȘȕȈȇȓȏ��
ǹȕ� еȘтȣ� Ȥтȕ� ȞȏȘȒȕ� ȓȕȍȔȕ� ȖȗеȋȘтȇвȏтȣ�
тȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�

��

ǩȖȏȟȏте� ȖȕȋȜȕȋȦȠȏе� ȞȏȘȒȇ� в� ȖȚȘтые�
ȑȒетȑȏ�

����� ������� �� ������ �

ОтȔȕȟеȔȏе� ȖȒȕȠȇȋеȐ� ȖȕȒеȐ�� ȎȇȘеȦȔ�
ȔыȜ�ȖȟеȔȏȝеȐ�ȏ�ȦȞȓеȔеȓ��ȗȇвȔȕ��������ȇ�
ȕтȔȕȟеȔȏе�ȖȒȕȠȇȋеȐ�ȖȕȒеȐ��ȎȇȘеȦȔȔыȜ�
ȦȞȓеȔеȓ�ȏ�ȗȕȍȣȥ��ȗȇвȔȕ��������ǶȒȕȠȇȋȣ�
ȖȕȒȦ��ȎȇȘеȦȔȔȕе�ȖȟеȔȏȝеȐ��Ȕȇ����Ȋȇ�ȈȕȒȣ�
ȟе� ȖȒȕȠȇȋȏ� ȖȕȒȦ�� ȎȇȘеȦȔȔȕȊȕ� ȗȕȍȣȥ��
Ǵȇ�ȖȕȒе�ȑȇȑȕȐ�ȖȒȕȠȇȋȏ�ȖȕȘȇȍеȔȕ�ȑȇȍ�
ȋȕе�ȗȇȘтеȔȏе"

��

ǧȐȔȚȗ�теȗȦет�����ȑȏȒȕȑȇȒȕȗȏȐ��ȖȗȕȜȕȋȦ�
����ȑȓ�ȖȚтȏ��ǱȏȒȕȑȇȒȕȗȏȏ��ȑȕтȕȗые�ȕȔȇ�
те�ȗȦет��ȖȗȦȓȕ�ȖȗȕȖȕȗ��ȝȏȕ�ȔȇȒȣ�Ȕы�ȖȚтȏ��
ȑȕтȕȗыȐ�ȕȔȇ�ȖȗȕȜȕ�
ȋȏт��ǸȑȕȒȣȑȕ�ȑȏȒȕ�
ȑȇȒȕȗȏȐ�ȖȕтеȗȦет�
ǧȐ�ȔȚȗ��ȖȗȕȐȋȦ�
�����ȑȓ"

��
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ОȈȕȈȠȇȥȠȏе�ȎȇȋȇȔȏȦ�Ȏȇ�Ȗеȗвȕе�ȖȕȒȚȊȕȋȏе���

ǩ�ȔȇȞȇȒе�Ȋȕȋȇ�в�ȑȒȇȘȘе�ȚȞȏȒȏȘȣ����ȓȇȒȣ�
Ȟȏȑȕв� ȏ� ��� ȋевȕȞеȑ�� Ǯȇ� Ȋȕȋ� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȓȇȒȣȞȏȑȕв� ȚвеȒȏȞȏȒȕȘȣ� Ȕȇ� ���� ȇ� ȑȕȒȏ�
ȞеȘтвȕ�ȋевȕȞеȑ�ȚȓеȔȣȟȏȒȕȘȣ�Ȕȇ������Ǳȇ�
ȑȕȐ�ȖȗȕȝеȔт�ȑȒȇȘȘȇ�ȘȕȘтȇвȒȦȒȏ�ȓȇȒȣȞȏȑȏ�
в�ȑȕȔȝе�Ȋȕȋȇ"

��

ǩ� ȕȖȗȕȘе� ȕ� тȕȓ�� ȑȇȑȕе� вȗеȓȦ� Ȋȕȋȇ� ȏȓ�
ȔȗȇвȏтȘȦ� ȈȕȒȣȟе� вȘеȊȕ�� ȖȗȏȔȦȒȏ� ȚȞȇȘ�
тȏе� ��� ȚȞеȔȏȑȕв�� ���� ȏȎ� ȔȏȜ� ȚȑȇȎȇȒȏ�
Ȓе�тȕ�� ȇ�����ȕт�ȕȘтȇвȟȏȜȘȦ�²�веȘȔȚ��От�
Ȕȕ�ȟеȔȏе�ȞȏȘȒȇ�выȈȗȇвȟȏȜ�ȕȘеȔȣ�ȏ�Ȏȏ�
ȓȚ�ȘȕȘтȇвȏȒȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȞеȒȕвеȑ�вы�
ȈȗȇȒȏ�ȑȇȍȋȕе�вȗеȓȦ�Ȋȕȋȇ"�

��

ǱȕȒȏȞеȘтвȕ� ȑȚȘтȕв� ȗȕȎ� ȏ� ȑȕȒȏȞеȘтвȕ�
ȒȏȒȏȐ�в�ȘȇȋȚ�ȕтȔȕȘȦтȘȦ�ȑȇȑ�������
��ǬȘȒȏ�в�ȘȇȋȚ����ȑȚȘтȕв�ȗȕȎ��ȘȑȕȒȣȑȕ�тȕȊ�
ȋȇ�ȒȏȒȏȐ"
�� ǩ� ȘȇȋȚ� ȈыȒȕ� ȖȕȘȇȍеȔȕ� еȠе� ȔеȘ�ȑȕȒȣ�
ȑȕ� ȑȚȘтȕв� ȗȕȎ�� ǶȕȘȒе� ȤтȕȊȕ� ȕтȔȕ�ȟе�Ȕȏе�
ȑȕȒȏȞеȘтвȇ�ȑȚȘтȕв�ȗȕȎ�ȑ�ȑȕȒȏ�ȞеȘт�вȚ�Ȓȏ�
ȒȏȐ�ȘтȇȒȕ��������ǸȑȕȒȣȑȕ�ȋȕȖȕȒȔȏтеȒȣȔыȜ�
ȑȚȘ�тȕв�ȗȕȎ�ȈыȒȕ�ȖȕȘȇȍеȔȕ"

��

ǴȇȐȋȏте� ȑȕȕȗȋȏȔȇты� тȕȞеȑ� А� ȏ� B� Ȗȕ�
ȊȗȇțȏȑȚ�ȕȈȗȇтȔȕ�ȖȗȕȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�Ȏȇ�
вȏȘȏȓȕȘтȏ��ǴȇȖȏȟȏте�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠȚȥ�
țȕȗȓȚȒȚ��ǴȇȐȋȏте�Ȕȇ�Ȋȗȇțȏȑе�ȕȗȋȏȔȇтȚ�
тȕȞȑȏ��ȇȈȘȝȏȘȘȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�ȗȇвȔȇ���

��
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2
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2 2 2 2
2 2 2 2
2 2 2 2
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22
22
22
22
22
22

2
2
2
2
2
2

2
2
2
2
2
2

0²�

²�

²�

²�

²�²�

�
�
�
�
8

�
2
1

21 � � � � �

y

x

A

B

�� ǫȒȦ� ȔȇȞȏȔȑȏ� ȈȇȋȇȓȈȚȗы� Șȓеȟȏвȇȥт�
ȓȏȔ�ȋȇȒȣ�ȏ�ȘȇȜȇȗȔȚȥ�ȖȚȋȗȚ�в�ȕтȔȕȟеȔȏȏ�
���������ȑȊ�ȓȏȔȋȇȒȦ�Șтȕȏт���ȓȇȔȇтȕв����ȑȊ�
ȘȇȜȇȗȔȕȐ� ȖȚȋȗы� ²� �� ȓȇȔȇтȇ�� ǸȑȕȒȣȑȕ�
ȔȚȍȔȕ�ȎȇȖȒȇтȏтȣ�Ȏȇ�ȓȏȔȋȇȒȣ�ȏ�ȘȇȜȇȗȔȚȥ�
ȖȚȋȗȚ��ȞтȕȈы�ȖȗȏȊȕтȕвȏтȣ���ȑȊ�ȔȇȞȏȔȑȏ�
ȈȇȋȇȓȈȚȗы"

Ǳȇȑ�в�ȖȗȦȓȕȚȊȕȒȣȔȕȐ�ȘȏȘтеȓе�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�
ȏȎ�ȖȇȗȇȒȒеȒȕȊȗȇȓȓȇ�ABCD ȈыȒ�ȖȕȒȚȞеȔ�
Ȗȇ�ȗȇȒȒеȒȕȊȗȇȓȓ� MNKP�� в� ȗеȎȚȒȣтȇте�
Șȏȓȓетȗȏȏ�ȏȒȏ�ȖеȗеȓеȠеȔȏȦ"
ǴȇȗȏȘȚȐте� țȏȊȚȗȚ�� ȘȏȓȓетȗȏȞȔȚȥ� Ȗȇ�
ȗȇȒȒеȒȕȊȗȇȓȓȚ� ABCD� ȕтȔȕȘȏтеȒȣȔȕ�
ȕȘȏ� ȇȈȘȝȏȘȘ�� ǮȇȖȏȟȏте� ȑȕȕȗȋȏȔȇты�
веȗȟȏȔ�ȖȕȒȚȞеȔȔȕȐ�țȏȊȚȗы�

��
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21 � � �

y

x

B NC K

D PA M

ǯȎ� ���� Ȋ� ȗȇȘтвȕȗȇ�� ȘȕȋеȗȍȇȠеȊȕ� ����
Șȇ�Ȝȇȗȇ�� выȖȇȗȏȒȏ� ��� Ȋ� вȕȋы�� Ǳȇȑȕвȕ�
Ȗȗȕ�ȝеȔтȔȕе� ȘȕȋеȗȍȇȔȏе� ȘȇȜȇȗȇ� в� ȕȘ�
тȇвȟеȓȘȦ�ȗȇȘтвȕȗе"

��

ȄȑȕȒȕȊȏ�ȖȗȏȔȦȒȏ�ȓеȗы�Ȗȕ�Ȓȏȑвȏȋȇȝȏȏ�
ȎȇȊȗȦȎȔеȔȏȦ�вȕȋȔȕȐ�ȖȕвеȗȜȔȕȘтȏ�вȈȒȏ�
Ȏȏ�ȔеțтȦȔыȜ�ȘȑвȇȍȏȔ�в�ȓȕȗе��ǾеȗеȎ�Ȕе�
ȑȕтȕȗȕе� вȗеȓȦ� ȖȒȕȠȇȋȣ� ȎȇȊȗȦȎȔеȔȔȕȐ�
ȖȕвеȗȜȔȕȘтȏ� ȚȓеȔȣ�ȟȏȒȇȘȣ� Ș� ��� Ȋȇ� ȋȕ�
��� Ȋȇ�� Ǵȇ� ȘȑȕȒȣȑȕ�
Ȗȗȕ�ȝеȔтȕв� ȚȓеȔȣ�
ȟȏȒȇȘȣ� ȖȒȕ�Ƞȇȋȣ�
ȎȇȊȗȦȎȔеȔȔȕȐ�вȕȋ�
ȔȕȐ�ȖȕвеȗȜ�ȔȕȘтȏ"
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СЛОВАРЬ МАТЕМАТИЧЕСКИХ ТЕРМИНОВ
Абсолютное значение числа (мо дуль чис
ла) –�ȗȇȘȘтȕȦȔȏе�ȕт�тȕȞȑȏ��ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȐ�
ȞȏȘ�ȒȚ�� ȋȕ� ȔȚȒȦ� Ȕȇ� ȕȘȏ� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�� ǧȈȘȕ�Ȓȥт�
Ȕȕе� ȎȔȇȞеȔȏе� ȞȏȘȒȇ� Ȕе� ȓȕȍет� Ȉытȣ� ȕтȗȏ�
ȝȇтеȒȣȔыȓ�� ǧȈȘȕȒȥтȔȕе� ȎȔȇȞеȔȏе� ȞȏȘȒȇ� a�
ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�_a_��
��ǳȕȋȚȒȣ�ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ�ȘȇȓȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�
��ǳȕȋȚȒȣ�ȕтȗȏȝȇтеȒȣȔȕȊȕ�ȞȏȘȒȇ�ȗȇвеȔ�ȖȗȕтȏвȕȖȕ�Ȓȕȍ�
ȔȕȓȚ�ȞȏȘȒȚ�
��ǳȕȋȚȒȣ�ȔȚȒȦ�ȗȇвеȔ�ȔȚȒȥ�

_��_� ��_�²�_� ��

� �²�� ²� ²� ²� 0 1 2

��еȋȏȔȏȝы

Взаимно простые числа –� ȞȏȘȒȇ�� Ț� ȑȕтȕ�
ȗыȜ�ȕȈȠȏȓ�ȋеȒȏтеȒеȓ�ȦвȒȦетȘȦ�тȕȒȣȑȕ����Ǵȇ�
Ȗȗȏȓеȗ����ȏ�����ǬȘȒȏ�a�ȏ�b�вȎȇȏȓȔȕ�ȖȗȕȘтые�
ȞȏȘȒȇ��тȕ�ǴОǫ��a, b�� ���ȏ�ǴОǱ��a, b�� �a�Ă�b�

��еȋȏȔȏȝы

Координатная прямая (координатная 
ось) –� �ȖȗȦȓȇȦ��Ȕȇ�ȑȕтȕȗȕȐ�выȈȗȇȔы�ȔȇȞȇȒȕ�
ȕтȘȞетȇ�� ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔȕе�ȔȇȖȗȇвȒеȔȏе�ȏ�еȋȏ�
ȔȏȞȔыȐ�ȕтȗеȎȕȑ��ǾȏȘȒȕ��ȕȖȗеȋеȒȦȥȠее�ȖȕȒȕ�
ȍеȔȏе�тȕȞȑȏ�Ȕȇ�ȑȕȕȗȋȏȔȇтȔȕȐ�ȕȘȏ��Ȕȇ�Ȏы�вȇетȘȦ�
координатой точки��ǴȇȖȗȏȓеȗ��A� �����B� �²����
ǹȕȞȑȇ�O�����ȔȇȎывȇетȘȦ�началом координат�

�²� ²�� ²� ²� ²�

B O A
0 1 2 � �

Масштаб –� ȕтȔȕȟеȔȏе� ȋȒȏȔы� ȕтȗеȎȑȇ� Ȕȇ�
ȑȇȗ�те�ȑ�ȋȒȏȔе�ȘȕȕтветȘтвȚȥȠеȊȕ�ȕтȗеȎȑȇ�Ȕȇ�
ȓеȘтȔȕȘтȏ�

ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�
Ȕȇ�ȖȒȇȔе��Șȓ�

0 1 2 �

0 10000 20000 �����
ǷȇȘȘтȕȦȔȏе�
Ȕȇ�ȓеȘтȔȕȘтȏ�
�Șȓ�

ǮȇȖȏȘывȇетȘȦ�тȇȑ���

10000
1���������� ȏȒȏ�

Обратная пропорциональная зависи 
мость –� ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ�ȓеȍȋȚ� ȋвȚȓȦ� веȒȏȞȏ�
Ȕȇȓȏ��x�ȏ�y���ȑȕтȕȗȇȦ�выȗȇȍȇетȘȦ�țȕȗȓȚȒȕȐ�
y x

k=  �k�������ǩ�тȇȑȕȐ�ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȏ�Ȗȗȏ�Țве�
ȒȏȞеȔȏȏ� x ȚȓеȔȣȟȇетȘȦ� y ȏ� ȔȇȕȈȕȗȕт� Ȗȗȏ�
ȚȓеȔȣȟеȔȏȏ�x ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ�y�

12y x=

x

y

O
1
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Обратно пропорциональные величины –�
Ȗȗȏ� ȚвеȒȏȞеȔȏȏ� �ȏȒȏ� ȚȓеȔȣȟеȔȏȏ�� ȕȋȔȕȐ� ȏȎ�
веȒȏȞȏȔ�в�ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�ȋȗȚȊȇȦ�ȚȓеȔȣ�ȟȇетȘȦ�
�ȏȒȏ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ��вȕ�ȘтȕȒȣȑȕ�ȍе�ȗȇȎ���
Основное свойство пропорции –�ȖȗȕȏȎве�
ȋеȔȏе� ȑȗȇȐȔȏȜ� ȞȒеȔȕв� ȖȗȕȖȕȗȝȏȏ� ȗȇвȔȕ�
ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏȥ�ее�ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв�

a�×�d� �b�×�cȏȒȏa���b� �c���d

ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȘȗеȋȔȏȜ�ȞȒеȔȕв
������������������b�×�c

               a�×�d
ǶȗȕȏȎвеȋеȔȏе�ȑȗȇȐȔȏȜ�ȞȒеȔȕв

b
a

d
c=

Отношение –�ȏȘȖȕȒȣ�
ȎȚетȘȦ�ȋȒȦ�ȘȗȇвȔеȔȏȦ�
Ȟȏ�ȘеȒ�ȏȒȏ�веȒȏȞȏȔ�ȏ�
ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ�ȑȇȑ�a���b�
ȏȒȏ� b

a ��ǾȏтȇетȘȦ�ȑȇȑ�
´ȕтȔȕȟеȔȏе�a�ȑ�bµ��ǮȋеȘȣ�
a�ȔȇȎывȇетȘȦ�ȖȗеȋыȋȚȠȏȓ�ȞȒеȔȕȓ�ȕт�Ȕȕȟе�
ȔȏȦ��ȇ b�²�ȖȕȘȒеȋȚȥȠȏȓ��

Отношение 2 : 3 озна чает, 
что каждые 2 красных ку
бика соответствуют 3 си
ним кубикам.

Отношение одноименных величин –�веȒȏ�
ȞȏȔы�выȗȇȍȇȥтȘȦ�ȕȋȏȔȇȑȕвыȓȏ�еȋȏȔȏȝȇȓȏ��
ȕтȔȕȟеȔȏе� ȚȖȗȕȠȇетȘȦ� ȏ� ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ� ȈеȎ�
еȋȏȔȏȝ�

���ȓȓ

��Șȓ
2

����ȓȓ ���Șȓ��Șȓ �� ��
��Șȓ ���Șȓ��Șȓ � 2     ������

Отношение разноименных величин –� Ȗȗȏ�
ȔȇȜȕȍȋеȔȏȏ� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȗȇȎȔȕȏȓеȔȔыȜ� ве�
Ȓȏ�ȞȏȔ� вȕȎȔȏȑȇȥт� Ȕȕвые� веȒȏȞȏȔы�� ǴȇȖȗȏ�
ȓеȗ��ȞтȕȈы�ȔȇȐтȏ�ȘȑȕȗȕȘтȣ��ȕтȔȕȟеȔȏе�ȖȗȕȐ�
ȋеȔȔȕȊȕ� ȖȚтȏ� ȑȕ� вȗеȓеȔȏ� ȎȇȖȏȘывȇетȘȦ� ȑȇȑ�La
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ǸȒȕвȇȗȣ�ȓȇтеȓȇтȏȞеȘȑȏȜ�теȗȓȏȔȕв���

Составное число –�ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��Ț�ȑȕ�
тȕȗȕȊȕ�ȈȕȒȣȟе�ȋвȚȜ�ȋеȒȏтеȒеȐ��ǴȇȖȗȏȓеȗ�����
���������������������������
1 не является ни простым, ни составным 
числом. 

Простое число –�ȔȇтȚȗȇȒȣȔȕе�ȞȏȘȒȕ��Ț�ȑȕтȕ�
ȗȕȊȕ�тȕȒȣȑȕ�ȋвȇ�ȋеȒȏтеȒȦ�−���ȏ�Șȇȓȕ�ȞȏȘȒȕ��
ǶȗȕȘтыȜ�ȞȏȘеȒ�ȈеȘȑȕȔеȞȔȕ�ȓȔȕȊȕ��������������
�����������������������

Целые числа – ȖȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ��ȕтȗȏ�
ȝȇтеȒȣȔые�ȞȏȘȒȇ�ȏ�ȔȕȒȣ��

ОтȗȏȝȇтеȒȣȔые�
ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ

ǴȕȒȣ

ǶȕȒȕȍȏтеȒȣȔые�
ȝеȒые�ȞȏȘȒȇ

ǽеȒые�ȞȏȘȒȇ

²������ ²� ²� 0 1 2 ������

Пропорция –��ȗȇвеȔȘтвȕ�ȋвȚȜ�ȕтȔȕȟеȔȏȐ�

ǾȏтȇетȘȦ�тȇȑ��
ȕтȔȕȟеȔȏе�
a�ȑ�b�ȗȇвȔȕ�
ȕтȔȕȟе�Ȕȏȥ�
c�ȑ�d��

a���b� �c���d�ȏȒȏ� b
a

d
c=

ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы

ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы

a���b� �c���d

ǸȗеȋȔȏе�ȞȒеȔы

ǱȗȇȐȔȏе�ȞȒеȔы
a

db
c= Расстояние между двумя точками –�ȗȇвȔȕ�

ȓȕȋȚȒȥ�ȗȇȎȔȕȘтȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�ȤтȏȜ�тȕȞеȑ��

²�²�

��еȋȏȔȏȝы

²� ²� ²� ²� ²� 0 1

B A

ȏȒȏ_²��²��²��_� �_²�����_� �_�_� ���

_²��²��²��_� �_²�����_� �_² �_� ���
Противоположные числа –� ȞȏȘȒȇ�� ȑȕтȕȗые�
Ȓеȍȇт�Ȕȇ�ȕȋȏȔȇȑȕвȕȓ�ȗȇȘȘтȕȦȔȏȏ��Ȕȕ�Ȗȕ�ȗȇȎȔые�
ȘтȕȗȕȔы�ȕт�ȔȚȒȦ�Ȕȇ�ȕȘȏ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��ǴȇȖȗȏȓеȗ��
ȞȏȘȒȇ���ȏ�²��ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔые�ȞȏȘȒȇ�

ǸȚȓȓȇ�ȖȗȕтȏвȕȖȕȒȕȍȔыȜ�ȞȏȘеȒ�ȗȇвȔȇ���
²� ²� ²� ²� 0 1 2 � �

a����²a�� ���

ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕе� ȕтȔȕȟеȔȏе� Șȕ� ȘȒеȋȚȥȠȏȓ�
ȞȒеȔȕȓ��ȗȇвȔыȓ���

��0

0

�
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Прямо пропорциональные величины –�Ȗȗȏ�
ȚвеȒȏȞеȔȏȏ��ȚȓеȔȣȟеȔȏȏ��ȕȋȔȕȐ�ȏȎ�веȒȏȞȏȔ�в�
ȔеȘȑȕȒȣȑȕ�ȗȇȎ�ȋȗȚȊȇȦ�ȚвеȒȏȞȏвȇетȘȦ��ȚȓеȔȣ�
ȟȇетȘȦ��вȕ�ȘтȕȒȣȑȕ�ȍе�ȗȇȎ�

Прямая пропорцио наль ная зависимость –
ȎȇвȏȘȏȓȕȘтȣ� ȓеȍȋȚ� ȋвȚ��
ȓȦ�веȒȏȞȏȔȇȓȏ��x�ȏ�y���ȑȕ�
тȕȗȇȦ� выȗȇ�ȍȇетȘȦ� țȕȗ�
ȓȚ�ȒȕȐ�\� �kx��k�������ǹȕȞȑȏ��
Șȕȕт�вет�ȘтвȚȥȠȏе� ȖȗȦȓȕ�
Ȗȗȕ�ȖȕȗȝȏȕȔȇȒȣȔȕȐ�Ȏȇвȏ�
Șȏ�ȓȕȘтȏ�� ȔȇȜȕȋȦтȘȦ� Ȕȇ�
ȖȗȦ��ȓȕȐ��ȖȗȕȜȕȋȦȠеȐ�Ȟе�
ȗеȎ�ȔȇȞȇȒȕ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт�

x

y
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ǱȕȒȏȞеȘтвȕ�ȓȕȒȕȑȇ��Ȓ�

О
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ȓ
ȓ
ȇ�
ȋе
Ȕе
Ȋ��
᎑
� y� ��x

Прямоугольная система координат –� ȘȏȘ�
те�ȓȇ��ȕȈȗȇȎȕвȇȔȔȇȦ�вȎȇȏȓȔȕ�ȖеȗȖеȔ�ȋȏ�ȑȚȒȦȗ�
Ȕы�ȓȏ� ȕȘȦȓȏ� ȑȕȕȗȋȏȔȇт�� ǳеȘ�тȕȖȕȒȕȍеȔȏе�
тȕȞ���ȑȏ�ȕȖȗеȋеȒȦетȘȦ�ȖȇȗȕȐ�ȑȕȕȗȋȏȔȇт��x; y���ОȖ�
ȗеȋеȒеȔȔȇȦ�тȇȑȏȓ�ȕȈȗȇȎȕȓ�ȘȏȘтеȓȇ�ȑȕȕȗ�ȋȏ�Ȕȇт�
ȔȇȎывȇетȘȦ�декартовой системой координат�

Степень числа –�ȖȗȕȏȎвеȋеȔȏе�n�ȓȔȕȍȏте�
ȒеȐ��ȑȇȍȋыȐ�ȏȎ�ȑȕтȕȗыȜ�ȗȇвеȔ�a�

an ≠ a · n    (n ≠ 1)

a · a · ... · a = an

�ȓȔȕȍȏтеȒȣ�a 
ȖȕвтȕȗȦетȘȦ�

n �ȗȇȎ

ȕȘȔȕвȇȔȏе�
ȘтеȖеȔȏ

ȖȕȑȇȎȇтеȒȣ�
ȘтеȖеȔȏǲȥȈȕе� ȞȏȘȒȕ�

в� ��Ȑ� ȘтеȖеȔȏ�
ȗȇвȔȕ�ȘȇȓȕȓȚ�
ȞȏȘȒȚ���

a1� �a

Эквивалентные (равные) отношения –
еȘȒȏ� ȕȈȇ� ȞȒеȔȇ� ȕтȔȕȟеȔȏȦ� ȚȓȔȕȍȏтȣ� ȏȒȏ�
ȗȇȎȋеȒȏтȣ� Ȕȇ� ȕȋȔȕ� ȏ� тȕ�ȍе� ȞȏȘȒȕ�� ȈȕȒȣȟее�
ȔȚȒȦ��тȕ�Ȗȕ�ȒȚȞȏтȘȦ�ȤȑвȏвȇȒеȔтȔȕе�ȕтȔȕȟеȔȏе�

����� �����

ȏȒȏ������ �������������������� ������
×2 :2

×2 :2
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2
1
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���

ОТВЕТЫ
1й раздел

Șтȗ��� 10.���ȑȕȓȇȔȋ����ȚȞеȔȏȑȕв�
11.����ȓ�

Șтȗ���� 8. Ȋ����е����Ȏ���  
10. ������ȑȓ������ȊD� 
11. ��������   
12. �������

Șтȗ���� 12. Ǵет   
14. ��тȇȗеȒȕȑ�����ȖеȞеȔȏȐ��
15. ��ȑȇȗȇȔȋȇȟеȐ����ȑȏȘ�
тȕȞȑȏ  
16. ��Ȓет

Șтȗ���� 1. D�����в�����е������Ȏ����  
4. D����Ȉ������в�����Ȋ������
����ȋ�����е���� 
5. D�����Ȉ�����

Șтȗ���� 12. ���ȑȊ�  
13. ��ȑȒȇȘȘȕв�����
ȓȇȒȣȞȏȑȕв�����ȋевȕȞеȑ�
14. ��ȈȚȑетȕв����ȒȏȒȏȏ��
��������ȔȇȗȝȏȘȘȕв����ȗȕȎ

Șтȗ���� 5. D�������Ȉ�������в������
Șтȗ���� 10. D������Ȉ������в������� 

11. D�����Ȉ������  
12. D����Ȉ�����в����Ȋ���

Șтȗ���� 13.  D����Ȉ������в������Ȋ�������
16.  в�� 5

2 ��Ȋ�� 24
1

Șтȗ���� 17. 12    
18. ��     
19. 100    
20. ��                 
21. ����Șȓ������   
22. ������

Șтȗ���� 3. D����Ȉ����в���  
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Pulsuz

Əziz məktəbli !

Bu dərslik sizə Azərbaycan dövləti tərəfindən bir dərs ilində istifadə 

üçün verilir.  O, dərs ili müddətində nəzərdə tutulmuş bilikləri qazanmaq üçün 

sizə etibarlı dost və yardımçı olacaq. 

İnanırıq ki, siz də bu dərsliyə məhəbbətlə yanaşacaq, onu 

zədələnmələrdən qoruyacaq, təmiz və səliqəli saxlayacaqsınız ki, növbəti dərs 

ilində digər məktəbli yoldaşınız  ondan sizin kimi rahat istifadə edə bilsin. 

Sizə təhsildə uğurlar arzulayırıq!

М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
А

6

1
-я

 ч
а
сть

У
Ч
Е
Б
Н
И
К

УЧЕБНИК

6

1-я часть

BURAXILIŞ MƏLUMATI
_________________________________

Ümumi təhsil müəssisələrinin 6-cı sinifləri üçün
riyaziyyat fənni üzrə 

Dərslik
rus dilində
(1-ci hissə)

 Tərtibçi heyət:

Müəlliflər  Zaur İsayev
 Məhəmməd Kərimov
 Günay Hüseynzadə 
 Aqşin Abdullayev

Redaktor Ayhan Kürşat Erbaş
Tərcüməçi  İradə Şıxəliyeva
Tərcümə redaktoru Naidə İsayeva
Dil redaktoru Aygün Əliyeva 
Bədii redaktor  Eldəniz Xocayev
Texniki redaktor  Zeynal İsayev
Dizayner   Eldəniz Xocayev
Üz qabığı  Taleh Məlikov
Rəssam   Fərid Quliyev, Elmir Məmmədov
Korrektor   Olqa Kotova

Rəyçilər   Rəxşəndə Məmmədova 
  

Məsləhətçi qurum “Kavendiş” Nəşriyyat Evi

© Azərbaycan Respublikası Elm və Təhsil Nazirliyi

Müəlliflik hüquqları qorunur. Xüsusi icazə olmadan bu nəşri 
və yaxud onun hər hansı hissəsini yenidən çap etdirmək, surətini çıxarmaq, 

elektron informasiya vasitələri ilə yaymaq qanuna ziddir.

ISBN 978-9952-550-13-9

Hesab-nəşriyyat həcmi: 14,5. Fiziki çap vərəqi: 16.
1Səhifə sayı: 128. Kəsimdən sonra: 220 × 275. Kağız formatı: 57 × 90 / . 8

Şriftin adı və ölçüsü: Segoe UI, 12 pt. Ofset kağızı. Ofset çapı.
Sifariş ___. Tiraj: 800. Pulsuz. Bakı – 2024.

Əlyazmanın yığıma verildiyi və çapa imzalandığı tarix: 14.09.2023

Çap məhsulunu nəşr edən: 
Azərbaycan Respublikasının Təhsil İnstitutu (Bakı ş. A.Cəlilov küç., 86).  

Çap məhsulunu istehsal edən: 
“CN Poliqraf” MMC (Bakı ş. Şərifzadə küş., 29/31).

La
yih
ə



Pulsuz

Əziz məktəbli !

Bu dərslik sizə Azərbaycan dövləti tərəfindən bir dərs ilində istifadə 

üçün verilir.  O, dərs ili müddətində nəzərdə tutulmuş bilikləri qazanmaq üçün 

sizə etibarlı dost və yardımçı olacaq. 

İnanırıq ki, siz də bu dərsliyə məhəbbətlə yanaşacaq, onu 

zədələnmələrdən qoruyacaq, təmiz və səliqəli saxlayacaqsınız ki, növbəti dərs 

ilində digər məktəbli yoldaşınız  ondan sizin kimi rahat istifadə edə bilsin. 

Sizə təhsildə uğurlar arzulayırıq!

М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
А

6

1
-я

 ч
а
сть

У
Ч
Е
Б
Н
И
К

УЧЕБНИК

6

1-я часть

BURAXILIŞ MƏLUMATI
_________________________________

Ümumi təhsil müəssisələrinin 6-cı sinifləri üçün
riyaziyyat fənni üzrə 

Dərslik
rus dilində
(1-ci hissə)

 Tərtibçi heyət:

Müəlliflər  Zaur İsayev
 Məhəmməd Kərimov
 Günay Hüseynzadə 
 Aqşin Abdullayev

Redaktor Ayhan Kürşat Erbaş
Tərcüməçi  İradə Şıxəliyeva
Tərcümə redaktoru Naidə İsayeva
Dil redaktoru Aygün Əliyeva 
Bədii redaktor  Eldəniz Xocayev
Texniki redaktor  Zeynal İsayev
Dizayner   Eldəniz Xocayev
Üz qabığı  Taleh Məlikov
Rəssam   Fərid Quliyev, Elmir Məmmədov
Korrektor   Olqa Kotova

Rəyçilər   Rəxşəndə Məmmədova 
  

Məsləhətçi qurum “Kavendiş” Nəşriyyat Evi

© Azərbaycan Respublikası Elm və Təhsil Nazirliyi

Müəlliflik hüquqları qorunur. Xüsusi icazə olmadan bu nəşri 
və yaxud onun hər hansı hissəsini yenidən çap etdirmək, surətini çıxarmaq, 

elektron informasiya vasitələri ilə yaymaq qanuna ziddir.

ISBN 978-9952-550-13-9

Hesab-nəşriyyat həcmi: 14,5. Fiziki çap vərəqi: 16.
1Səhifə sayı: 128. Kəsimdən sonra: 220 × 275. Kağız formatı: 57 × 90 / . 8

Şriftin adı və ölçüsü: Segoe UI, 12 pt. Ofset kağızı. Ofset çapı.
Sifariş ___. Tiraj: 800. Pulsuz. Bakı – 2024.

Əlyazmanın yığıma verildiyi və çapa imzalandığı tarix: 14.09.2023

Çap məhsulunu nəşr edən: 
Azərbaycan Respublikasının Təhsil İnstitutu (Bakı ş. A.Cəlilov küç., 86).  

Çap məhsulunu istehsal edən: 
“CN Poliqraf” MMC (Bakı ş. Şərifzadə küş., 29/31).

La
yih
ə


